BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


http://sachviet.edu.vn 

PGS.TS. ĐẶNG Đức TRỌNG - NGUYỄN ĐỨC TẨN - vũ MINH NGHĨA 
VĂN HOÀNG NHẤT ANH - DƯƠNG VẪN CƯỜNG - NGUYỄN ĐỨC HOÀ 
NGUYỄN CAO HUYNH - NGUYỄN vũ HUY - TẠ HOÀNG THÔNG 

(Nhóm giáo viên Thăng Long) 


(Nhóm giáo viên Thăng Long) yiv 

. ■ . 

• ' . 

BỒI ĐƯỜNG N(RNG Lực Tự HOC 





(Tái bản lần thứ nhất)' 


NHÀ XUẤT BẢN ĐẠI HỌC Qưốc GIA TP. Hồ CHÍ MINH 


Email: daykemquynhon@gmaiLcom 


www. FA CEBOOK. CỌMDA YKEM. Q UYNHON 





BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 


http://sachviet.edu.vn 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 



Etnail: daykemqiiynhọìỉ @gmail.com 


www. FA CEBOOK. COM DA YKEM. Q UYNHON 


BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN s 


j . 

! m 


CÙNG VỚI Sự CỘNG TÁC CỦA CÁC 

1. Nguyễn Ngọc Huynh 

2. Huỳnh Nguyên Luân Lưu 

3. Vũ Duy Quang 

4. Nguyễn Tấn Thành 

5. Vũ Thanh Thái 

6. Vù Văn Thiện 

7. Nguyễn Hoàng Thuận 

8. Nguyễn Thanh Tuân 

9. Phạm Lô Quốc Thắng 

10. Dặng Đức Tiến 

11. Nguyễn Minh Sơn 

12. Bùi Nam Phong 

13. Bùi Thị Chi 

14. Cao Thị Thu Vân 

15. Nguyễn Trần Hồng Vân 

16. Vũ Hữu Trí 


http://sachviet.edu.vn 

GIÁO VIÊN 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 





LỜI NÓI Đéa 


4 



Quyển sách Bồi dưỡng năng lực tự học Toán 8 thuộc bộ sách Bồi 
dưỡng năng lực tự học toán bậc Trung học Cơ sờ nhằm đáp ứng yêu cầu, 
mong đợi của các thầy cô giáo dạy toán, các bậc phụ huynh cùng các em 
học sính về tư liệu toán đùng cho tự học, tự rèn luyện. 





Sách íĩư ? c biên soạn theo nội dung chương trình hiện hành. Các bài 
tập toán được sắp xếp từ dễ và nâng dần từ dễ đến khó (và rất khó) 
chắc chắn sẽ giúp các em học sinh tự rèn luyện, phát triển tư duy đọc 
• lập v à sử dụng óc thông minh sáng tạo của bản thân. 

Chúng tôi đã hết sức cố gắng trong quá trình biên soạn nhưng vì đây 
là thành quả bước đầu của một hướng soạn sách mới nên chăc chắn 
quyên sách vân còn nhừng khiếm khuyết. Rất mong nhận được sự gốp ý 
cúa quý bạn đọc để quyển sách được hoàn thiện hơn. 


Xin trản trọng cám ơn! 


CÁC TÁC GIẢ 


> 



ứ* 



cv 
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PHẦN A - DẠĨ SỐ 

# 




~~ _ _. áóV; 

Bài 1. ĐƠM THỨC- Đfi THÁÍC - HỒNG DẮNG THỨC 

• 4 


„ , . .1 V 

RÈN Kĩ NĂNG TÍNH TOÁN 


Bài 1: Tính. (Rút gọn nếu có thế) 

1) -4x 5 (x 3 - 4x 2 + 7x - 3) 

3 ) - 5 x'yt 3 xV - 2 x 3 y 2 - xy) 

5 ) |x 3 y( 2 xV - 

7 ) - 3 x 5 y 7 ^|ỹýKy 3 + 3 -j 
t ,5 /2 , , 3 V 1 \ 

9 ) ~-;~x -x y t “ xy - _-xy 
Jị£j\z 4 2 y ) 

An) 5 x 2 - 3 x(x + 2 ) 

13) 3v 3 - V 2 _ v^9v 



1 


2 ) 3 x 4 (— 2 x 3 + 5 x 2 - ịx + ~) 

3 3 

4 ) 4 x 3 y 2 (- 2 x 2 y + 4 x 4 - 3 y 2 ) 


6) d x 3 y(2x‘ 1 y 3 - 4xy - 6) 


8 ) ~ x 2 y I --^xy - ỈOx ì 5 y 
ỗ \ 3 / 


4_5 1 7 .:l.A 


10) X y-j -xy 


5 ) 


1 3 

“• X y - •- 

7 14 j 


ĩl) 5 x^- 3 x(x+ 2 ) 

I 13 ) 3 x 3 - X 2 - x( 2 x 2 - X + 3 ) 

K «7*4 . C..3 0.-2 . o_. 








V 




v\ V 


15 )- 7 x 4 + 5 x 3 - x 2 (-2x 2 + 3 x - 1 ) 
17 ) 3 x(x - 5 ) - 5 x(x + 7 ) 
19)4x(x 2 -x + l)-x( 3 x 2 - 2 x- 5 ) 
Èài 2 : Tìm X, biết 


12) -4x 2 + 2x - 4x(x - 5) 

14) X 3 - 5x 2 + 2x(-x 2 + 3x - 5) 
16) 3x 4 — 4x 3 + 2x(x -< - 2x* + 7x) 
18) -4x(3x - 4) + 7x(x - 5) 
20)-x 2 (x 2 - 4x + 3)+ x(x 2 - X 2 + X - 3) 


1) 5xf l-x --2Ì + 3Í6 ịx* 

u J l 3 


í 4 

2 ) 3 x X 4 
13 


2 + 3 ; 6 ị X 2 =■ 

J l 3 J 

1 j- 4 x(x - 2 ) - 10 


= 12 


3) 5(x 2 — 3x + 1) + x(l ~ 5x) - X - 2 

4) 12x 2 - 4x(3x - 5) = lOx - 17 

5) 4x(x - 5) - 7x(x - 4) + 3x 2 = 12 

6) 4x 2 — 2x + 3 — 4x(x — 5) = 7x — 3 

7) -3x(x - 5) + 5(x - 1) + 3x' = 4 - X 

8) 7x(x - 2) - 5(x - 1) = 21x 2 - 14x 2 + 3 

/vv A/P« m \ , •> „ 


9 ) 3 ( 5 x - 1 ) — x(x - 2 ) + X - 13 x = 7 


1 


10 ) -Ị xClOx - 15 ) - 2 x(x - 5 ) = 22 


5 


Bài 3: Tính giá trị biêu thức 

1) A = 7x(x - 5) + 3(x - 2) tại X = 0 

2) B = 5 - 4x(x - 2) + 4x 2 tại X = 4 

3) c = 4x 2 - 2x + 3x(x - 5) tai X = —1 
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4) D :: -3x 2 + 4x - 5(x - 2) tại X = 1 

5) E = 4x(2x - 3) - 5x(x - 2) tại X “ 2 
Bài 4: Chứng minh giá trị cúa các biểu thức sau khòng phụ thuộc vào biên X 

1) À = -3x(x - 5) + 3(x 2 - 4x) - 3x + 10 

2) B = 4x(x 2 - 7x + 2) - 4(x 3 - 7x 2 + 2x - 5) 

3) c " 5x(x 2 - x) - x 2 (5x - 5) - 15 

4) D " 7(x 2 - 5x + 3) - x(7x - 35) - 14 

5) E - X 2 - 4x - x(x - 4) - 15 
Bài 5: Tính (rút gọn) 



> 


1) (3x + 5K2x - 7) 
3) (X ~ 5)(4x - 3) 

5) (x - 5M-X 2 + X - 

7) (-X + 4K-X 2 + 4x 


1 ) 


9) ( ịx - 1)(—4x 2 + 2x - 6) 

2 

11) 4x 2 - (x + 3Xx - 5) + X 
13) X" — 2x + 5 - (x - 7)(x + 2) 
15) x(x — 5) — 3x(x + 1) 

17) -5x(x - 5) + (x - 3)(x 2 - 7) 


2) {-5x + 2)(-3x - 4) 

4) (X 2 - 2x - lXx - 3) 

6) (2x - l)(x 2 - 5x +3) 

8)(ịx + 3)(2x 2 -4x-6) 

2 

10) <-?x + 3)(3x 2 - 6x + 9) 

3 

12) 5x - 3 + (x - 5)(x + 4) - 7 
14) -3x + 7x - 9 + (x - lXx + 2) 
16) 4x(x 2 - X + 1) - (x - l)(x 2 - x) 
18) xịx 2 - 5x + 2) - (x + 3)(x 2 - 2) 


19) 4x(x 2 - X - 1) - (x 2 - 2)(x + 3) 20) (x - 5)(x + 7) - 7x(x + 3) 

- X - 2) - (x + 5Xx - 1) 22) (x + 5)(x - 7) - (x - 4Xx + 3).oệy; 


21) x(x 2 - X - 2) - (x + 5Xx - 1) 22) (x + 5)U - n - tx - w + o, 

23) (X - l)(x + 2) - (X + 5)(x - 2) 24) (2x - 3Xx + 4) + (-X + lXx - 2) 

25) (-X + 5)(x + 3) + (2x - l)(x + 3) ' 


26) (x + 3)(x - 1) - (X - 7)(x - 6) 

27) (— X - 2Xx + 1) - (x - 5X-x + 1) 

28) 5x(x - 3Xx - 1) - 4x(x 2 - 2x) 

29) -4x(x + 3Xx - 4) - 3x(x 2 - X + 1) 

30) -3(x + 4)(x - 7) + 7(x - 5Xx - 1) 

31) 4x(x 2 - X + 3) - {x - 6)(x - 5) 

Bài 6: Tìm X, biết 

1) 4x (x “• 5) — (x -- l)(4x — 3) •- 5 

3) (X - 5)(x - 4) - (X + 1)(x - 2) = 7 
5) {x- 5)(x-l) = (x-l)(x-2) 

7) ~{x + 3)(x^4) + (x-l)(x + l) = 10 

8) (2x - lXx - 2) - (x + 3X2x - 7) = 3 

9) (X - ÕX-x + 4) - (X - l)(x + 3) = -2x 
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11) (x + l)(x 2 - X + 1) - x(x 2 - 3) = 4 

12) (x - 3)(x 2 + 3x + 9) + x(5 - X 2 ) = 6x 

13) (5x - l)(5x + 1) = 25x 2 - 7x + 15 

14) 8x(x - 3) - 8(x - l)(x + 1) = 20 

15) ~4x 2 (x - 7) + 4x(x 2 - 5) = 28x 2 - 13 

16) (4x - 5)(x + 1) - 4(x - l)(x + 1) = 7 

17) (3x - 5Xx + 1) - (3x - lXx + 1) = X - 4 

18) (x - 2Xx + 3) - (x + 4)(x - 7) - 5 fỉ " 

19) 5(x - 3)(x - 7) - (5x + 1 )(x - 2).i 8 

20) 3(x - 7Xx + 7) - (x - l)(3x + 2) = 13 

Bài 7: Chứng minh rằng: giá trị cùa các biểu thức sau không phụ thuộc 
vào giá trị của biến X 

1) 5x 2 -(2x + l)(x - 2)Wx(3x + 3) + 7 
. 2) (3x - l)(2x + 3) - (x -5)(6x -1) - 38x 

3) (5x - 2)(* £'ĩ) - (x - 3)(5x + 1) -17 (x - 2) 

4) -3(x-4)(x-2)+x(3x-18)-25 

ưỊP ( 4x - 5)(x + 2) 1 (x + 5)(x - 3) - 3x 2 - X 

6) (x-3)(x + 7)-(2x-l)(x + 2)+x(x-l) 

7) (7x - 3)(2x + 1) - (5x - 2)(x + 4) - 9x 2 + 17x 

8) -2(x-7)(x + 3) + (5x -l)(x + 4)-3x 2 -27x 

9) (6x - 5)(x + 8) - (3x - lX2x + 3) - 9(4x - 3) 

10) (8x - l)(x + 7) - (x - 2)(8x + 5) - ll(6x + 1) 

Bài 8: Chứng minh các đẳng thức sau 

1) (a + b) 2 =* a 2 4 2ab + b 2 







2) (3x - 4Xx - 2) = 3x(x “ 9) - 3 
4) 5x (x ' 3) = (x - 2) (5x ~ l) - 5 
6) 6(x - 3)(x - 4) - 6x(x - 2) = 4 


3) (a - b)(a + b) = a 2 - b 2 
5) (a - b) 3 = a 3 - 3a 2 b + 3ab 2 - b 3 . 

7) (a - b)Ịa 2 + ab -(■ b 2 Ị = a 3 - b 3 
Bài 9: Rút gọn và tính giầ trị các biểu thức 

1) A = (5x-7)(2x + 3)-(7x + 2)(x-4) tại X = -ị 

2 

2) B = (x -9)(2x + 3)-2(x + 7)(x-5) tại X = -ị 

3) c = (-5x + 4)(3x- 2) + (-2x + 3)(x -2) tại X = -2 


2) {a - b)* = a 2 - 2ab + b 2 
4) (a + b) 3 = a 3 + 3a 2 b + 3ah 2 + b 3 
6) (a + b)(a 2 - ab + b 2 ) = a 3 +.b 3 
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4) D = (x -5){-3x + 1) - 3(x- 2)(2x -1) t*ix - ! 

5) E . (x- 7 )(x + S)-(x-5)(x-2) tại X = g 

6) F = - 3 (x- 8 )( 2 x + l)-(x + 5)(-3x + 2) -4x(x - 6) tại X = -3 

■ 7) G = (5x- 4)(-2x + 5) - 7x(x 2 - 4x + 3 ) t (x 2 - 4x)(7x - 2)tại X = 1 
; 8 ) H . (-3X + 6 ) (X - 6 ) - (X -1) (x 2 - 2 * + 3 ) + (x + 2 )(x* - 3 }tại X - -1 

9)L = 5x(x-1)(2x + 3)-10x(x 2 -4x + 5)-(x-1)(x-4) tại X = -- 

10)M = -7x(x - 5) - (X - lXx 2 - X - 2) + x 2 (x - 3) - 5x(x - 8) tại - 
ki . Bài 10: Rút gọn các biểu thức sau 

: • 1 )-5x(k *3)(2x + 4)-(x + 7)(x--3) + (5x-2)(3x + 4) 

2) (4* - 1)<8* ♦ 1) -6X* (X - 8) -(X - 4)(* - 3) - 7(x* - 2X* + X -1) 

. . - 3,4x (x* - 2x 43) - 3x (x + l)(x - 2) 4 (-2x - 5) (x - 7) - 4 X (x 2 - X ... l) 

4) 5x 2 (x-7)-4x(x-2)(x + 3)-(x-5)(x + 6) + (2x-1)(x + 5) 

' 5) (3x-7)(x + 3) + 5x(x i -2x-4)-x(4x-5)(x-4)-(x + 2)(x + l) 

6) -7x (2x 2 - 4X - 5) - (X - 5)(-2x + 3) 4 (3x - 2){x 4 4) - 4x 2 {* - 3) 

7) (X - 6X3x - 1) - 2x 2 (x - 2) + x(x - lX2x + 3) - r>x(x 2 - 4x + 1) 

8) (8x - í) (2x - 3) - (-X 4 7) (x - 2) - 6x(x 2 - X 4 3 ) 4 (x ! • 3)<x - 4) 

. 9) (-3x + 4)(x-2)-x(x 2 -2)(-4x + l) + (2x-jS)|^-4i) 

10) (5* - 2) (x 41) - 3x(x 2 - X - 3) - 2x (X 4 5)(x 4 4 > 4 6x í - 71 

11 ) -3X 2 (s - 4> 4 2x(x- 1X-2* 4 3) - %9X-2X 41)- «*- 1) <r + 2) 

12) (-2** 4 5 ) (x - 6) - 4x(x 2 * 7x 4 2 ) - 2x (x 4 3) (x - 2) - (x 3 - X 2 ) 

13) (x 2 -3x)(-5x 2 +x)-x 3 (x-7) + 5x 2 (x-2)(x- 4)-(x+l)(x + 3) 

; - 14) (- X + 4) (x - 5) -^x(x 2 - 5x + 2 ) + (-5x 41) (x 2 - 5 ) 4 30 

15) 3 x(x- 2 )í* + 2)-2x(x-3)(x-7) + (x-l)(x 2 -2x + 2) 

; . 16 ) (x-3)(x 2 -3x}-(4x-2)(-x 2 +l)-4x(x-7)(x . l)-(x 2 -x-l) 

17) _7x(x + 2)(x - 3) + 5x Ị-2x 2 + X - 4 ) + 3x(x 2 - 5x - 7 ) - (x" - 5x) 

ệ. 

Ẹmail: daykemquỹnhon @gmail.com 



18) 10(x 2 - X 4 -(x-5)(2x 41) 4 5x(x-3)-(-7x 2 4 4x - 5 Ị 

19) -5x (~2x 2 4 4x - 10 ) + (4x 2 - 2x) (-3x 41) - (-9x 3 4 2x 2 - x) 

20) 7x 2 - (-3x 2 4 4x -15) 4 (2x -1) (-3x - 2) - (x - 4) (x + 5) 

Bài 11: Tim X, biết 

1) (5x -7)(x - 9) - (-X 4 3) (-5x 4 2) = 2x(x - 4) - (x-1)(2x 4 3) 

2) (x - 3X-2x + 5) - 2x(x - 4) + (4x - 5Xx - 3) = (x - 2Xx - 1) - (x 2 - 5x) 

3) -2x(x 2 +x-lj + (x-l)(2x 2 -3)=4x(-x + 3)-(x 2 -X + 7Ì+ X 2 

4) 3x(x 2 + 2x 4- 7) - x(3x 2 4 6x - 5) = (x 4 4)(x - 5) - (x 2 - lOx 4 7) 

5) (x -2)(3x - 4) - 3x(x- 5) = 5x(x - 7)-5(x - l)(x 4 5) 

6) (5x-4)(x4 5)-(x4l)fx 2 -6) = (-x 2 +4)(x-5) - x(x-4) 

7) (-3x 2 4'x 4,2)(x - 1) - X (x - 7) = (-X 2 4 7 ) (3x - 3) - (5x -19) 

8) Í4x 2 - 5x) (3x 4 2) 4 7x (x 4 5) = (-4 4 x)(-2x 4 3) 4 12x 3 4 2x 2 

, _ .. 

9) -5x 2 (2x 4 5) 4 (5x - 7) (5x 41) = (5x 2 - 4 ) (~2x 4 3) - 3x (5x - 1) 

à 10> (x - 7)<2x 2 - 4) - 2 x 2 (x 4 7) = <5x 4 3X2x - 4) - 19x(2x - 1) 

11) (-4x 2 - 3X2x 4 5) - (8x - 3)(-x 2 4 2) s -5x(4x - 6) - 3x 2 - 4 

12) (x — 7Kx 4 5) - (x - 3Xx - 2) = lỗx^x 4 1) “ (3x - lX5x 2 - 2) - 20x 2 

13) (3x - 5) (5x - 7) - Í5x(x - 2) = (6x - l)(3x 4 2) - (9x 4 l)(2x - 1) 

14) ịỡx 2 - 5)(x 4 3) -3x 2 (3x 4 9) = (x -5)(x 4 4 ) - x(x - 11 ) 

15) (x-3)(-X 4 10) + (x-8)(x + 3) - ^5x 2 - l)(x4 3)-5x 3 -Ỉ5x 2 


16) -7x 2 (x 4 5) -Ịx 2 - 4)(-7x - 5) = (lox - l)(-2x 4 1) - 7x 4 2 

17) (6x -1) (x - 3) - (2x - 3)(3x -*• 2) = (x + 4)(x-6)-x(x + 3) 

18) (5x 4 4) (x - 7) - 5\{x -5) = Ịx 2 - 7Ì(x 4 4)-x 2 (x - 3) - 7x 2 

19) (l2x 2 - 1 ) (x 4 3) -(4x 2 - 5 ) (3x 4 9) = (x - 8)(x 4 2) - X 2 - 9 


20) Ị-2x 2 4 5j{ 

“X 4 3) - X 2 (2x - 6) = (x 

-l)(x + l)-(x-2)(x + 4) 

Bài 12: Tính 

1) (2x 4 3) 2 

2) (3x 4 2y) 2 

3) (x 4- 3y) 2 

4) (5x 4 1) 2 

5) (4x 4 2y) 2 

6) (5x 4 y) 2 

7) (1 4 5y) 2 

8) (a 4 b 4 c) 2 

9) (x + y + z f 

10) (3a - l) 2 

11) (a - 2) 2 

12) (1 - 5a) 2 
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ị 


13) <3a - 2b) 2 
16) IXa + b) - cj 2 
19) (2x 2 + 3y 3 ) 2 
22) (a + 2ỷ 
25) (x + 3) 3 
28) <3x + l) 3 
31) (a- l) 3 
34) (x - 4) 3 
37) (x 2 - 2y) 3 
40) (3x 2 - 2y 2 ) 3 

43) (5x 2 - 2X5X 2 + 2) 

46) (— X — ixịx + 1) 

2 2 

49) (2a 2 - 7)(2a 2 + 7) 

51) (X- 1Xx 2 4-x + 1) 
53) (x - 3XX 2 + 3x + 9) 
55) (x - 5Xx 2 + 5x + 25) 
57) (x 2 - 2XX 1 +■ 2x z + 4) 

59) [ị - x) 

61) (x + ] Xx 2 - X + 1) 
63) (x + 4»(x a - 4x + 16) 

65) 1 ■ x lN 


14) (4 - 3a) 2 
17) (a - b + c) 2 
20) (2x 2 y - 5xyV 
23) (x + l) 3 
26) (x + 4) 3 
29) (5x + l) 3 
32) (a - 2) 3 
35) (x - 5) 3 
38) (2x 2 - 3y) 3 
41) (5a - 3bX5a + 3b) 

44) (2a+ ~X2a -ị) 
2 i 

47)(ậx + 2XỆx-2) 


15 ) (5a - 4 i^ttp://sachviet.edu.^h-ổx 2 (x + ếf - (x - gf + (x 2 - \f HON 

1 «wo _ K _ rỶ 9) (5x - 3y) 2 - (4x + y) (4x - y) - (3x + 5y) 2 + (x - 3 y) (x + y) 


UCOZ.COM 


18) (a - b - c) 

21) (a + l) 3 
24) (x + 2) 3 
27) (2x + 3y) 3 
30) (4x + 2y) 3 
33) (X - 3) 3 
36) (2x - 3y) 3 
39) (4 - 4/) 3 
42) (3x + l)(3x - 1) 

45)(3x 2 -yX3x 2 + y) 
48)(5x-ịx5x+ ị) 


50) (x 4- y + z)(x + y - z) 
52) (x - 2Xx 2 + 2x + 4) 
54) (x - 4Xx 2 + 4x + 16) 
56) (x - 6Xx* + 6x + 36) 
58) (X 3 - 2)(x 6 + 2x 3 + 4) 


1 , 1,5 
4 2 


2 X ; 
X + -z + : - 

3 9 


"T 3 .. 

62) (x + 2Xx 2 - 2x + 4) 
64) (x + 5)(x 2 - 5x + 25) 


x -t 

2 


X 

~ 2 + 4 


66 ) 


í 11 ì 

" « x + « 

^ / 

68) (2x + l)(4x 2 - 2x + 1) 


r 

x + 3 




\ 


68) (2x + l)(4x• - 2x + 1 
69) (3x + 2)(í)x' - 6x 4- 4) 70) (x 2 + 3XX* - 3X 2 + 9) 

ii 13: Kút gọn ** 

1) -3x(x + 2) 2 1 (x f 3)(x- l){x + l)-(2x --3) 2 

2) (x-3)(x + 3)(x 4- 2) “(x - l)Ịx 2 -3)-5x(x + 4) 2 -(x-5) 

3) 2x{x 4) 2 - (x 4- 5)(x - 2)(x + 2) + 2(x + 5) 2 - (x -1) 2 

4) (x + 5) 2 -4 x(2x.4 3) ? — (2x - l)(x + 3)(x - 3) 

5) -2x(3x + 2)(3x - 2) + 5(x + 2) 2 - (x - 1) (2x - l)(2x + 1) 

6) (7x - 8X7x + 8) - 1CK2X + 3) 2 + 5x(3x - 2) 2 - 4x(x - 5) 2 

7) (x 2 - ấ)(x 2 + 3) - 5x 2 (x +1) 2 - (x 2 - 3x)(x 2 - 2x) + 4x(x + 2)' 


10 
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10) (~4x + 2y)(-4x-2y) + (x-5y ) 2 ~{3x + 2y ) 2 -7x(x-3y) 

11) 3x(x - 5 ) 2 - (x + 2 ) 3 + 2(x -l ) 3 - (2x + lX4x 2 - 2x + 1) 

12) -5x(x - 3)(x + 3) + Cx + l ) 3 - (x — 2 ) 3 + (x - lXx 2 4 - X 4 - 1) 

13) (x - 4 ) 3 - 2x(x - 5 ) 2 + (x - 4XX 2 + 4x + 16) - (x - 3 ) 3 

14) (X + 5)(x 2 - 5x + 25) - (x + sf + (x - 2Xx 2 + 2x + 4) - (x - l ) 3 

15) Cx - 7Xx 2 + x) - (x + 2 ) 3 - (x - 7XX 2 4 - 7x 4 - 49) + (x + l ) 3 

16) (x - 5 ) 3 - (x - 2 Xx + 1 f + (xV 3Xx 2 + 3x + 9) - (x 4 - 2) 3 

17) (2x - 3X4x 2 + 6 x + 9) - (2x - l ) 3 + (3x + 1X9X 2 - 3x + 1) 

18) (2x 4 - l ) 3 - (5x + 2)(25x 2 ~ lOx + 4) + (x - 5 ) 3 - (5 4 - 3x ) 3 

19) (3x - 2y) 3 - (4x^ ỖyXlôx 2 + 20xy + 253 ^) + (y + 2x) 3 

20) (x + 3y ) 3 + (3x 4 - 2yX9x 2 - 6 xy + ấy 2 ) — (2y - 3x ) 3 

21) (5x - yX25x 2 + 5xy + y 2 ) - (x - 2y ) 3 - 3(2x 4 - yf 

22) -4 (x + 3y) s + (x - 3y)(x + y)(x -y) - (2x - y ) 3 

23) (3x + y ) 3 - (5x - y) (25x 2 + 5xy + y 2 ) 4 - (x 4 - 2yf 
Bài 14: Tìm X, biết 

1) (x -5)(x + 5) - (x + 3 ) 2 + 3(x-2) z =(x + l) 2 -(x 4 - 4 )(x- 4 ) + 3x 2 

2) (2x + 3 ) 2 4 - (x - l)(x + 1) = 5(x-f 2 ) 2 - (x - 5)(x+ 1) + (x + 4 ) 2 

3) (-X + 5)(x - 2) + (x -7) (x + 7) = (3x +1 ) 2 - (3x - 2){3x + 2) 

4) (5x -1) (x +1) - 2 (x - 3 ) 2 = (x -*• 2) (3x -1) - (x + 4 ) 2 + (x 2 - Xj 

5) (4x-l ) 2 -(3x + 2)(3x-2) = (7x-i)(x + 2)jf (2x + l ) 2 -^4x 2 +7j 

6 ) (2x + 3 ) 2 - (5x - 4X5x + 4) = (x +5 ) 2 - (3x -lX7x + 2) - (x 2 - 1 + 1) 

7) (l--3x) -(x-2)(9x + l) = (3x-4)(3x + 4 )' 9 (x 4 - 3) 2 

8 ) (3x + 4X3x- 4) - (2x + 5? = (x- 5f + (2x + lf - (x 2 - 2x) + (x- ư 

9) (x - 7) (x + 1) - (x - 3 ) 2 = (3x - 5) (3x + 5) - (3x +1 ) 2 + (x - 2 ) 2 - X 2 

10) -5 (x + 3 ) 2 + (x -1) (x +1) + (2x - 3 ) 2 = (5x - 2 ) 2 - 5x (5x + 3) 

11) (X - 1 f + 3(x - 3) 2 - (x + 2)(x 2 - 2x + 4) = (x 4 . 2) 3 - (x - 3XX 2 + 9) 

— 6x 2 + 5 

12) (x - 5Xx + 5) - (x - 2ý - 7X 2 + (x + lXx 2 - X + 1) = (x + - (x 3 + 9X 2 ) 

13) (x - 4) 3 - (x - 5)b? + 5x + 25) = (x + 2XX 2 - 2x + 4) - (x + 4) 3 — (x - 7) 

14) (x +1) 3 ~(x + 3)(x 2 -3x + 9j = (x-3) 3 +3(2x + l) 2 -(x 3 -5x + lj 

11 
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15) -(x + 5)(x 2 - 5x + 25) + (x + 3) 3 = (3x - 2)* - (* - 2ý' - (6x 2 - X 3 ) 

16) (X - 6XX 2 + 6x + 36) - (X 4AỶ = <x - 2) s + (x +-5Xx a - lOx + 25) - 

. (2x 3 + 6x 2 ) • 

* 17) (2x + 3)(4x 2 - 6x + 9) - (2x - l) s = (x + 4) 3 - (x - 2) (x 2 4 2x 4- 4 ) 

18) (4x - lý + (3 - 4x)(9 + 12x + 16x 2 ) = (8x - l)(8x 4 1) - (3x - 5) 

19) (3 + 2x) 3 - (6x - lX6x 4- 1) = <2x - 1 f 4- <x 4- 4) 2 - X 3 + (x + 1) 
(x 2 + X + 1) 

20) (2x + 3) 3 - (2x + 5X4x 2 - lOx 4- 25) = (6x - l? - (x - 2Xx 2 + 2x 4- 4) + X 3 
Bài 15: Chứng minh rằng: giá trị của các biểu thức sau không phụ thuộc 

vào giá trị của biến 

1) A- 3(x -1) 2 - (x 41) 2 4- 2(x - 3)(x + 3) - (2x + 3) 2 - (5 - 20x) 

2) B = 5x(x-7)(x + 7)-x(2x-1) 2 .-(x 3 + 4x 2 -246x)-175 

3) c = -2x(3x + 2) 2 + (4x 4- l) 2 4- 2(x 3 + 8x 4 - 3x - 2 ) - (5 - x) 

4) D = (5x -- 2) 2 - (6x 4 -1) 2 4 - ll(x - 2)(x 4 2) “ 16(3 - 2x) 

5) E = 4x(x-3)-(x-5) 2 - 3 (x + l) 2 4-{2x4-2) 2 -(4x 2 - 5 ) 

6) F = (2x - 3Xx + 2Xx - 2) - 2<x + 3) a - (x - 4) 3 + (x - 3) (x 2 + 3x + 9) + 

(9x 2 4- ílOx) 

7) G = (3x - lX9x 2 + 3x + 1) + (1 - 3x) s - 3x (9x - 3) - (x + 2) 3 + x(x 2 

+ 6x - 12) ’ ^ 

• 8) H = (x + 5)(x 2 - 5x + 25) - <2x 4- l) 3 + 7(x - l) 3 - 3x(-llx + 5) 

9) K = (x + 4) 3 - (x - 3Xx 2 4 - 3x + 9) - <x - 2) 3 + (x + l)(x* - X + 1) - 

18X 2 - 36x ,4 

10) L = (2 - 3x) 3 + 2x(x - 3 / + (3x + lX9x 2 - 3x 4-1) - 6x(7x - 3) + 3x 3 

11 ) M = (x + 2) 3 - (x + 2Xx 2 - 2x 4 - 4) + (x - 5) 2 - 7x(x - 1) - (9x - 5) 

12) N = (4x + 1X16X 2 - 4x 4- 1) - (4x - l) 3 - 3x(Í6x - 4) 

13 ) p = (2x - 3) 3 4 - (4 - 2xX16 4- 8x + 4x 2 ) 4- {4x 4- 3)(9x 4- 1) 

14) Q = (3x 4 - 2) 3 - 18x(3x 4- 2) 4 - (X - l) 3 - 28x 3 4- 3x(x - 1) 


15) R = (4x - l)(16x ă 4 - 4x 4 - 1) - (4x 4- l) 3 4- 12x(4x 4- 1) - 15 

.3 1 . r»\ . /n__ -t-\3 ^ - 1 ' r \/~3 


16) s = (x + 2 / - 6x(x + 2) + (2x - l) 3 + 6x(2x - 1) - 9(x - 2) 

17) T = (X- 5XX 2 4 - 5x 4 - 25) - (X 4- 3) 3 4- 9x(x 4- 3) - (x 4- ĩf 4- x(x + 14), 

18) u = (X* + 2) 3 — x 2 {x 4 - 3) 4- 3x(5 - x) - 6x 2 (x 2 4- 2) 3 - 15x 

19) V = (x 2 - 3) 3 4- 9x 2 (x 3 - 3) - (x 2 - 3)(x 4 4 - 3x 2 4- 9) - 20 
, 20) X = (x 2 - 2)(x 4 4- 2x 2 4- 4) 2 - (x 2 4- 2) 3 4- 6x 2 (x 2 4- 2) - 10 

Email: daykemqiiyiihon@gmail.com 


Bài 16: Rút gọn và tính giá trị của các biêu thức sau: 

1) A = (2x - 3) 2 -(x 3) 3 f (4x 4-l)(l6x 2 -4 x4-i) tại X = - 2 

2) B - (3x -yý - (x + 2y)(x 2 - 2xy 4- 4y 2 ) ¥ (3 4 x) 2 tại x = 1; y = 2 
31 o = ( X - 5v) 2 + (2x - ovÝ - ( X - y) 3 -Í2x + 3y)Í4x 2 6xy 4- 9y 2 ) 


3) c = (x - 5y) 2 + (2x - oy) 3 - (x - y) 3 - (2x + 3y) (lx 2 6xy 4- 9y 2 ) 


. . _ 1 _ 1 
tại X =. y = - - 




£t & 

° ọ a 1 

4) D = (x —2) 3 - (y - 3^ 4- (x - yXx 2 4- xy + y 2 ) - (x 4- y) 3 tại X = 1; y = ỵ 

5) E = (2x - y)(4x z + 2xy 4- y 2 ) - (3x 4- y) 3 4- (X - 2y) a tại X = - 1; y = 2 

6) F = (x + 2y) 3 -(x - 3y) 2 4(2y-3x) 3 4-(x-y) 2 tại X = -ị; y = -1 

7) G = (3x4-1) 3 - (y -2) 2 + (y - l) 3 " (x + y) 2 tại X = ^;y = -3 

8) H = (2x - y) 3 + (3x 4- 2) 2 - (y + 2) 3 - (x - 3y) 2 tại X = -2; y = * 

.. ^ ^ 11 

9) K = (5x - 4y) 2 - (x f 2y) 3 - (4x 4 y) 2 + (2x - y) 3 tại X = £ ; y = - ^ 

10) L = (x - 3) s - (x 4 y Ý +(x-l)(x 2 4- X 4 l) + (x - y) ;ỉ tạj X = 1; y — — 3 


11) M = (2x4-1)(4x 2 -2x4-lj-(2x-l) 3 -(x -3yftại X = - - ; y = “ 


12) N = (x -2y) 2 - (x 4-y)Ịx 2 - xy 4 y 2 ) 4 (x 4 2y) a tại x = -1; y = - 


13) p = (3x 4 y) 3 - (2x y)(2x + y) + (x - 3y) 3 tại X = Ị ; y = - : 

ỉ) € 

14) Q -- (5x - 2y) 2 - (x 4 3y) 3 4 (2x 4 y Ý - (x - 2y) 3 tại X = ^ 

0 

. _ V , _ , _ .3 . 1 


3 


1 


5 :y --ã 


15) R = (3x - 2y)(x 4 y) - 3x(3x - 2) 2 4 (y 4 3x) 5 tại X = i; y = -2 

o 

16) s = (2x + 3)(4x 2 - 6x + 9 ) - (2x - l) 3 + (x + 5) 2 tại X = -3 

17) cp _ / Qv _I_ 0-17.. Ov íQ -y - .i. 9 / V — vU9v -i. \r \ f Eli V — ỉ 


10 Ị 0 = \ + 1- Ltti * - -o 

17 ) T = (3x 4 2y) 3 * 3x(3x - 2) 2 4 2(x - y)(2x 4 y) tại x= ì;y = -^ 

18) U = (x43y) 3 -(x 4 3y)Ịx 3 - 3xy 4 9y’ 2 j~2x(x-2) 2 tại X = 1;y = 2 

19) V •: (x 2 - 3xj(x-r 1) - (x - 3) 3 1 (x 4 5 )Ịx 2 - lOx 4 25] tại X = -2 


20) w = (2x -4)|4x 2 4 8x 4- ie) - (x-2y) 3 +(y -l) 3 tại X =-1; y = I 


ĩ 1 
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]) (X - 1 ) z - (X - 2Xx 4 3) 4 (x 4 2) 3 = (x - 3)(x 2 4 3x + 9) + 6x(x 42) 

2) (x - 3) 3 — (2x 4 l)(4x 2 - 2x + 1) = (x + 2) 3 - (2x - 3) 3 - 18x(2x - 3) 

3) (x + 2? - (2x 4 3) 2 4 (2x 4 3X2x - 3) = (x - 2Xx 2 + 2x + 4) + 6x(x 4 2) 

4) (3x - 2)(9x 2 4 6x + 4) - (2x - 5)(2x + 5) = (3x - l) 3 - (2x + 

4 9x (3x - 1) 

5) (2x + l) 3 - (3x 4 2) 2 = (2x - 5)(4x 2 + lOx + 25) + 6x(2x 4 1) - 9x 
(x - 5)(x + 5) - (x 4 4) 2 4 (4x + l) 3 = (4x 4 2)(16x 2 - 8x 

12x(4x -1) 


6) (X - 5)(x 4 5) - (X + 4) 
4 12x(4x -1) 

7) (3x - l)(2x 4 3) - 6(x - 


3 ý 


4 4) 


2) 2 + (3x - 1 f = (3x + l)(9x - 3x 4 1) 


- 9x(3x — 1) 

8) (x 4 3) 2 - (x n - 2)(x + 3) + (2x 4 l) 3 = 6x(2x + 1) 4 (2x - 3X4X 2 4 6x 4 9) 

9) (4x + 3X16x 2 - 12x 4 9)- (4x - l) 3 - (X 4 2) 2 4 12x(4x - 1) - x{x + 3) 

10) (3 - 2x) 2 - (x - 5X4x 4 3) 4 (3 + xX9 - 3x 4 X 2 ) = (x 4 2) 3 - 6x(x 4 2) 

11) (5x - 2XÕX 4 2) - (3x 4 l) 3 = (5x 4 lf - 9x(3x + 1) - 27x 3 

12) 12x(x - 4) - (X + IXx 2 - X 4 1) + (x - 4) 3 = (x - 3Xx 4 1) - (x 4 5) 2 

13) 9x(2 - 3x 2 ) + (3x - 2) 3 = (2x - 3)(2x 4 3) - 18x(3x - 2) - 4x 2 

14) (2x + 5) 2 - (x - 4Xx 2 4 4x + 16) = (2x - l) 2 - {x + 2) 3 + 6x(x 4 2) 

15) (4x 4 3) 3 - (4x + 1X16 x 2 - 4x 4 1) = 36x(4x 4 3) - x(x - 1) 4 (x 4 2) 2 

16) (8x + 5) 2 - 9x(x - 2) 4 (2x - 3) 3 = Í2x + lX4x 2 - 2x + 1) - 18x(2x - 3) 

17) (x 4- 3)(x - 3) - (x 4 5) 3 = (x + 4) 2 - 15x(x + 5) 4(1 - x)(l 4X4 X 2 ) 

18) (X - lf - (3x - 5X3x + 5) = (x - 3Xx 2 4 3x 4 9) - 3x(x- 1) - 9X 2 4 X 


19) (X 4 5Xx - 4) - (x 4 2) 2 
(2x + 3) 

Bàí 18: Tìm X, biôt 

1) 2x 4 1 > 3x - 5 

2) 2x 4 1 > 3x - 5 

3) 5x - 7 > 2x 4 6 

4) 7x 4 3 < 3x — 5 
5 ) 3x - 8 > 4x - 12 

6) -4x 4 7 > 8x - 2 

7) -3x + 8 < 2x - 5 

8) 12x - 4 3x 4 12 

9) —5x - 6 > 7x 4 5 

10) 4x - 13 > 5x- 7 


4 (2x + 3) = (2x — l)(4x 4 2x 4 1) 4 18x 


11) 3(x - 2) - 5 > 3(2x - 1) 

12) —5(x - 2) 4 2(x - 3) > 7 

13) 4(x - 7) > 5(2x - 3) 4- 4 

14) 5x - 7(2x — 5) < 2(x - 1) 

15) 3(5x - 2) - 2(x 4 4) > 3x - 2 

16) 2x - 4(x 4- 2) ằ 5(-2x 4- 1) 

17) —7x 4 2(x - 4) < 5 - 3(x - 2) 

18) 6 - 7(x - 4) > 3x 4 2(3 - x) 

19) 5x - 3(2 - 7x) > 5(x - 2) 4 8 

20) lOx - 3(x - 5) > 3x - 2(x - 4) 



Bài 19: Tìm X và biểu diễn các giá trị cùa X trên trục số 

1) (x - 3Xx 4 2) - x(x 4- 4) > 5x — & 

2) (X 4 2) 2 -4(x-3)ỉ(x + D(x4 1) 

3) (4x - 1 )(x 4- 2) - 7x > (2x - l)(2x 4 1) 

4) (4x - l) 2 - 2 > 16(x - ỊXx 4 1) 4 2x 

5) (X 4 3Xx - 1) < (x 4 l) 2 - 4 

6) (x - 4) 2 - (x 4-5)(x - 5) > -8x 4 41 

7) (X - 2) 2 4 (x - 3)(x 4 2) < -5x 4- 2x 2 - 2 

8) (2x - 3) 2 - 4x(x 4 1) > 4(1 - 4x) + 5 

9) (X 4- 2) 2 - (X - 5)(x 4- 5) > 2(2x - 5) 

10) (2x 4- l)(2x - 1) - 4(x - l) 2 > 4(2x 4 1) 

11) (x 4 2)(x 2 - 2x 4 4) < 5 4 (x 3 4 2x 2 ) - 2x 2 4- X- 

14 


ỀỊtnail: daykemqiiynỉion@gmaiLcom 


edrn «* - rf. + (2 - xX4 4X4 X 2 ) > 1 wmmw M Q™ BON UCo * coM 
• 13) 6x 2 - 36 > 6x(x - 2) - 5(2x 4- 1) 

14) (x 4- 2) 2 4 (x - 3) 2 > 2(x - lXx 4- 1) 4- 9 

15) (x + 5) 2 - 6 > x(x - 5) - (3x - 7) 

16) (X + 3Xx 2 - 3x 4 9) - 2x > X 3 - 7 

17) 3x(2x - 7) 4- 2(5 - 3x 2 ) > X 2 - (x - lXx 4- 1) 

18) (X - 2) 3 4 6x 2 ằx 3 + 7(2x - 1) 

19) (4x 4- 3) 2 - 2 < (4x - 3) 2 - (5x 4- 4) 

20) 3(x - 2 f + 9x> 12 + 3(x 2 -X + 3) < 

Bài 20: Tim X và biểu diễn các giá trị của X trên trục số 



1) 


5) 


9) 



fl -X > 0 



u -**.** 10 ) 
X - 1 > 0 

X - 3 < 0 




3) 


7) 



4) 


8) 


,>?7) 


21 ) 


2-x > 0 
X 4 3 < 0 
2x4 1 > 0 
)X4 1 <0 
[-2X+7 >0 


14) 


18) 


X — 3 > 0 

x - 3 < 0 

•Ị 11) ' 

„ n 12) 

[2 " X > 0 

2-x<0 

íx + 3 > 0 

X + 3 < 0 „ f 

l5 n 

16) 1 

2x + 1 > 0 

2x 4 1 < 0 
• 

íx 4 3 > 0 

X4 1 < 0 

A- 

CO 

« 2 °) 

[2x4-1 > 0 

-2x + 7 < 0 


x + 9 > 0 
V x-1>0 
í14 -4x > 0 

X -1 < 0' 

X - 3 > 0 
2 - X < 0 
X + 3 > 0 
2x + 1 < 0 
x +1 > 0 
-2x +7 <0 


Bài 2. PHỒN TÍCH 9A THỨC THÀNH NHÂN TỬ 

• I# • 

thành nhân tỉí (phương pháp đặt thừa 


Bài 1: Phân tích các đa thức sau 
sô chung) 

1) 2a + 2b 
3) 2a + 4b — 6c 
5) -4a - 8b - I2c 
7) -7a - 14ab ~ 21b 
9) 8xy - 24y 4- 16x 
il)xy — X 
13) mx 4- my + m 
.15) -ax 2 - ax - a 
17) 2ax - 2ay + 2a 
19) 5ạ - lOax — 15a 
21) 5ax - 15ay + 20a 


2) 2a - 2b 

4) 3a - 6b - 9c 

6) —5x — lOxy — 15y 

8) 6xy - 12x - 18y 

10) 9ab - 18a 4- 9 

12) ax 4- a 

14) -ax - ay - a 

16) -2ax - 4ay 

18) 4ax - 2ay - 2 

20) -2a 2 b - 4ab 2 - 6ab 

22) 3E 2 * - 6a 2 y + 12a 


15 
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23) 2axy - 4ạ 2 xy 2 + 6a 3 x 2 
25) mxy - m 2 x + my 
27) a 2 b - 2ab 2 + ạb 

29) -3xV - 6xY - xV 

31) -2xV - 4xV 4 2xV 
33) -7xV - 14xV - 21y 

35) 12x 3 y - 8xy 4 3x 
37) a(x - y) 4 b(x - y) 

39) 2a(x 4 y) - 4(x + y) 

41) 5a'(x - y) + ỊOa(x - y) 

43) 3a(x - y) + 2(x - y) 

45) mx(a 4 b) - m(a 4 b) 

47) a(x - 1) +b(l - x) 

49) ab(x - 5) - a 2 (5 - x) 

51) 3ab(x - 4) 4 9a(4 - x) 

53) a(x - 3) - a 2 (3- x) 

55) 5x 2 y(x - 7) - 5xyi7 - x) 
57) 4a(x- 5) - 2(5 - x) 

59) 2a 2 b(x 4 y) - 4a 3 b(-x - y) 

/> 1 \ _,UÌ + 1 


24) 5a 2 xy - 10a 3 x - 15ay 
26) 2mx - 4m 2 xy + 6mx 
28) 5a 2 b - 2ab 2 4 ab 


30) 5xV - lOxV 4 5xV 

32) 4xV - 8xV + 1.2X' 1 
34 ) -8x 3 y + 16xy 2 - 24 

36) 2(x - y) - a(x - y) 

38) m(x 4 y) - n(x + y) 

40) 3a(x 4 y) - 6ab(x 4 y) 
42) -2ab(x - y) - 4a(x - y) 
44) mía - b) - m 2 (a - b) 

46) x(a - b) - y(b - a) 

48) 2a(x 4 2) 4 a 2 (-x - 2) 


50) 2a\x - y) - 4a(y - x) 


61) X 
63) X 


- X 


.£} + 'l __ 

65)x m>2 -x m ^ 


52) -2a 2 (x - 1) 4 4a(l - x) 
54) 2xy(a - 1) - 4x 2 y(l - a) 
56) 3ab(x - y) + 3ạ(y - x) 

58) -3a(x - 3) - a 2 (ầ - x) 

60) 7a(x - 2ỵ) - 14a 2 (2y - x) 
62) x m +1 4 x w 
64 ) x m + 2 


- X 


OUiA — A 

Bài 2: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử (phương phá]) nhóm 


hạng tử) 

1) xía - b) 4 a - b 


3) m(x 4 y) 4 X 4 y 

5) X + y + a(x + y) 

7) a 4 b 4 x(a + b) 

9) a - b - x(a - b) 

11) x(a + b) - a - b 

13) a(x + y) - X - ỵ 

15) -a - b 4 x(a 4 b) 

17) ax 4 ay + 2x 4 2y 

19) ax 4 ay - 2x - 2y 
21) X 2 4 xỹ - 2x - 2y 
23) X 2 - xỹ 4 2x - 2y 
25) lOax - 5ay - 2x + y 
27) 6a 2 y - 3aby 4 4a 2 x - 2abx 

29) 10ay 2 - 5by 2 4 2a 2 x - aby 


X r 

p 


4, 




2) x(a 4 b) 4 a 4 b 
4) m(x - y) + X - y ■ 

6) X - y - a(x - y) 

8) a - b + x(a - b) 

10) a - b - x(b - a) 

12) a(x - y) - X 4 y 

14) x(a - b) - ạ 4 b 

16) ax * ay 4 bx + by 

18) ax 4 ay - bx - bỹ 

20) -2x - 2y 4 ax 4 ay 

22) X 2 - xy - 2x + 2y 

24) lOax - 5ax - 5ay 4 2x - y 

26) õxV + 5xy" - a 2 x + a y 

28) 2x 2 - 6xy + 5x - 15y 

30) ax 2 - 3axy 4 bx 


3by 


31) 2a 2 x - 5by - 5a 2 y 4 2bx 

33) 3a 2 x - 3a 2 y 4 abx - aby 


35) 2ax 3 + 6ax 2 + 6ax + 18a 

37) 3ax 2 + 3bx 2 + ax 4 bx + 5a + 5b 

39) 2ax 2 - bx 2 - 2ax + bx + 4a - 2b 
imail: daykemquynhọti@gmàil.com 


32) 5ax 2 - 3axy + 3ay 2 - íiaxy 
34) 4acx + 4bcx 4 4ax + 4bx 

36) ax^y - bxV” ax 4 bx 4 2a - 2b 
38) ax 2 - bx 2 - 2ax + 2bx - 3a + 3b 
40) ax 2 - 5x 2 - ax 4 5x + a - 5 


41) ax 4 bx ị cx I- a f- b -Ỉ C 
43) ax - bx 4 cx - 3a -»• 3b ” 3c 
45) ax — bx - 2cx 2a t 2b + 4c 

Bài 3: Tìm X, biết: 

1) X 2 - 7x = 0 

2) -3x 2 + 5x 0 

5) X 2 H- 2x - 3x -- 6 - 0 
7) X 2 + 4x - 5x - 20 - 0 
9) X 2 + lOx - 2x - 20 0 

11) X 2 + 20x - X - 20 - 0 \ r 


42) ax + bx \ CX 2a • 2b * 2c 
44) 2ax bx > 3cx 2a I b 3c 



11) X 4 2(Jx ~ X - XV-V 

13) X 2 - 12x - 2x + 24 - 0 




15) X 2 ~6x~4x + 24 = 0 

17) X 2 - 8x -3x + 24 - 0 


3) X 2 + 3x - 2x - 6>'0 

4) X 2 4 6x - X - 6 - 0 

6) X 2 - 4x 4 5x - 20 -= 0 
8) X 2 lOx +• 2x - 20 - 0 
10) X 2 - 20x 4 x — 20 — 0 

12) X 2 4 12x 4 2x 4 24 =: 0 
14) X 2 -4 6x 4 4x 4 24 - 0 

16) X 2 4 8x 4 3x t- 24 = 0 

18) X 2 4- 8x 3x - 24 =■ 0 
20) X 2 - 5x - 24 0 


I / ) X OJk. OA T-^-r - - 

19) X 2 - 8x+ 3x - 24 = 0 20) X 2 -5x -24 j 0 

Bài 4: Phân tích thành nhân tử (phương pháp dùng hằng đăng thức) 
. s -2 aZ .2 ẩa 2 - b 3) a - 25 



1) a*-4b 2 

4) 25a“ — 1 

7) 121 - a 2 
10) I44a 2 - 81 

13)25a 2 - 49b‘ 


2) 4a 2 - b“ 

5) a 2 - 9 
8 ) 64a 2 - 9 
11) 36a 2 - 49b 2 

14) 100a 2 - 9b' 1 


1 


16) ya 2 -b 2 
4 


17ỉ ĩ a, -9 tf 


3) a 2 - 25 
6) 9a 2 - 1 

9) 8la 2 - 25 
12) 196a 2 - 4lr 

15) a 4 - 4b' 

r 


25 


4 , 

18) • a l - ^ 
9 4 


1 


..o 


19) 25a 2 -~b 2 
4 

22) (a + b) 2 - 4 

25) (a - 5b) 2 - 16b 2 
28) 49a 2 - (2a - b) 2 

31) (a - 2b) 2 - (3a + bf 
33) (4a + 3b) 2 - (b - 2ar 
35) 9(a -4 b) 2 — 4(a - 2br 

37) 25(x- 3) 2 - (2x - 1Ỷ 
39) 81(x 4 - 7) 2 - (3x 4 - 8) 2 

41) X 2 4 lOx 4 25 


2 


20) — - 36x 2 
25 

23) (a - 2b) 2 - 4b 

26) 25a 2 - (a - b) 2 
29) 36a 2 /0 - 01 


43) X 2 4 6x 4 9 
45) X 2 4- 12x 4 36 

47) 9x 2 4 12x4 4 

49) 4x 4 4 20X 2 4 25 
51) 25X 2 - 20xy 4 4y' 2 


21) (a - b) 2 - c 2 

24Ma 4 3b) 2 - 9b* 

_ 27) 4a* - (a 4 b) 2 

(3a - 2b) 2 ■” 30) 81a 2 - (5a - 3b) : 

32) (5a - b) 2 - (2a 4 3bf 

34) (2a - b) 2 - 4(a - b) 2 
36) 4(2a - b) 2 - I6(a - br 

38) 49(x - 5) 2 - (X 4 4) 2 
40) 36(x - y) - 25(2x - ÌÝ 

42) X 2 4 8x 4 16 

44) X 2 4 14x +■ 49 

46) 4x 2 4- 12x 4 9 

48) 16x 2 4 8x 4 1 

50) 9x 4 4 24x 2 4 16 

52) 4x 2 - 12xy 4 9y 2 


II/II/M/ 17 4 r m i/f/n Â rrn/ /ì TTVArur ầ 71 ĩ 
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55) 9x 2 - 30x + 25 

57) 4x 4 - 16x 2 y 3 + 16y 6 

59) x i0 - 4x 8 + 4x 6 
61) m 3 + 27 

1 a 

63) -- f a 3 
27 

65) ị X* 4 8y 3 
8 

67) ịx ;i -8 
8 

69) (a + b) 3 - e 3 
71) 125 - (x + 2) 3 
73) (X - 5) 3 - 27 
75) (X + 4) 3 - 64 
77) X 6 - 1 
79) x ỉ2 - y 4 
81) X 3 + 3x 2 + 3x + 1 
83)x 3 +• 9x 2 + 27x + 27 
85) X 3 + 15x 2 + 75x + 125 
87) m 3 - 6m 2 + 12m - 8 
89) 64 - 48 + 12m 2 - m 3 
, 91) 8a 3 + 12a 2 + 6a + 1 

93) 27a 3 - 27a 2 + 9a - 1 
95) 27a 3 - 54ab + 36ab 2 - 8b 2 

Bài 5: Tim X, biết 

I) X 2 -- 4 = 0 
3) X 2 - 36 = 0 
5) X 2 - 49 = 0 
7) 3x 2 - 75 = 0 

;, 9) 2x 2 - 98 = 0 

II) (x + 3) 2 = 4 
13) (x - 7) 2 = 36 

; 15) X 2 + 6x + 9 = 0 

• 17) X 2 - 14x + 49 = 0 

19) X 2 + lOx + 25 = 0 
21) X 2 + 6x + 5 = 0 
23) X 2 - 14x + 13.= 0 
25) X 2 + lOx + 16 = 0 
27) X 2 + 8x + 7 = 0 
29) 4x 2 + 12x + 5 = 0 
31) x 3 + 3x 2 + 3x + 1 = 0 
;■ 33) X 3 + 6x 2 + 12x +8 = 0 

35) X 3 + 9x 2 + 27x + 27 = 0 





54) X 4 -4x 2 y + 4y 2 http 

56) 9x 4 - 12x 2 y + 4y 2 

58) 9x 4 - 12x 5 + 4x 6 

60) 9x 6 - 12x 7 + 4x 8 
62) X 3 + 8 

64) 8x 3 + 27y 3 

66) 8x 6 - 27y 3 

68) ịx 6 - 125y 3 
64 

70) X 3 - (ỵ — lf 
72) (x + 3r - 8 
74) (x + l) 3 - 125 
76) X 6 + 1 
78) X® - ỹ 6 

80) X 3 + 1 

82) X 3 + 6X 2 + 12x + 8 
84) X 3 + 12x 2 + 48x + 64 
86) m 3 — 3m 2 + 3m — 1 
88) 27 - 27m + 9m 2 - ra 3 
90) 125 - 75m + 9m 2 - xn 3 
92) 8a 3 - 12a 2 + 6a - 1 
94) 27a 3 - 27a 2 + 9a + 1 


2) X 2 - 25 = 0 
4) X 2 - 81=0 
6) 2x 2 - 8 = 0 
8) 2x 2 - 72 = 0 
10) 2x 2 - 162 = 0 
12) (x + 2) 2 = 25 
14) (x - l) 2 - 81 = 0 


//sachviet.eduịglộ ; ịị ; = °0 


16) X 

18) x 2 
20) X 2 
22) X 2 
24) X 2 


+ 4x + 4 = 0 

- 2x + 10 = 0 

- 12x + 36 = 0 

+ 4x - 21 = 0 

- 2x - 80 = 0 


26) x z - Ị2x + 11 = 0 
28) 4x 2 - 4x - 3 = 0 
30) 4x 2 - 12x - 7 = 0 
32) X 3 - 3x 2 + 3x - 1 = 0 
34) X 3 - 6x 2 + 12x - 8 = 0 
36) X 3 - 9x 2 + 27x - 27 = 0 


41) X 3 = 4x 
43) X 3 = 36x 


W9íW.tỉ&¥KEMQWNHON. ƯCOZ. COM 
40) X 3 - 6x 2 + 12x = 0 
42)X 3 = 25x 

44) X 3 = 81 45) X 3 - 49x = 0 


Bài 6: Phân tích thành nhân tử (phô'i hợp các phương pháp) 


D5X 2 

3) 2x 3 


10xy 


5) 4x 5 v 2 + 8x 4 -- 3 
7) 2x' 


.3 4 


+ 5y* 

+ 4x‘‘y + 2xy 2 

y 3 + 4xV 
8x 2 + 8x 
16x 4 y 2 + Ĩ6x 3 y 2 


+ 

9) 4x 5 ỵ 2 + 

11) 7x 2 - 14x + 7 
13) -3x 4 y + 6x 3 y r 3x\ 

15) 5xV - ÌOxV + 5xV 
17) 8x 3 — 8x 2 y + ăxy' 2 
lô) 16xV - 16xV + 4x 3 y 4 
21) ữ + 4) 2 ^ 16a 2 " í • 

23) (a* + 4b 2 ) 2 - 16aV 
25) 10Oa" - (a 2 +- 25) 2 
27) X 2 - 4 xy + 4y 2 - 36z 2 
29) 25aV - 4x^+ 4x - 1 
31) X 2 - 2x + i - a 2 - 2ab - b 2 


2) 6x 2 + Í2xy+~6y 2 
4) -3x 4 y - 6xV ~ 3x 2 y 3 
6) -3x 2 - 12x 1 12 
8) -3x 4 y - 12x 2 ỵ - 12xV 
10) 5xV + 20x s y 2 + 20x 2 y 2 
12) 2x 3 - 4x 2 + 2x 



24) 36a - (a 
26) x 2 + 2xỵ + y 
28) 4a 2 - X 2 - 2x - 1 



30) 35x 2 - a 2 + lOa — 25 
32) X 2 + 4xy + 4y 2 - a 2 + 2ab - b 2 
33) 1 - 2m + m 2 -x 2 -4x-4 34) m 2 - 6m + 9 - X 2 + 4xy - 4ý ỉ 

35) 4x 2 - 4xy + y 2 - 25a 2 + lỌa - 136 o 

36) X 2 (a - b) m- 2xy(a - b) + ay 2 - bỵ 2 

37) ax 2 + bx 2 + 2xy(ấ + b) + 2ay^ + bỵ“ 

38) ax 2 + bx 2 + 2axy + 2xy + ay 2 + by 2 

o \ __ 4 /_ - 2 —‘v A - _| 4 1 — __ » X —_ . X u 


39) X (a + b) - 4ax - 4bx + 4a + 4b 

40) ax 2 + bx 2 — 6ax + 6bx + 9a + 9b 

41) 5a 2 — 5 
43) -12x 3 y + 75xy 3 
45) 9xỵ - 4a 2 xỵ 
47) 8a 3 x - 27b‘x 
49) -4 + 32aV 
51) 2x 3 + 16 




57) ab(x - y) + 8ab 
59) 8xy 3 + x(x - y) 3 
61) X 2 + (a + b)xỹ + aby 2 
63) X 2 - (2a + b)xy + 2aby 2 
65) y 2 - (3b + 2a)xy + 6abx 2 



73) (xy + ab) 2 + (ay - bx) 2 
75) (xy + 4ab) 2 + 4(ay — bx) 2 
77) (xy — 3ab) 2 + (3ay + bx) 2 


48) 16a J xy — 54b s xy 4 
50) 5xy — 40a 3 b 3 xy 
52) -16a 2 bx 3 - 54a 2 b 
54) 16 + 2xV 
56} 2(a + b f+ 16 
58) 27xy + .xy(a + b) 3 
60) (a + b) 3 + c 3 
62) X 2 - (a + b)xy + aby 2 
64) X 2 + (2a + b)xy + úaby 2 - 
66) y 2 + (3b + 2a)xy + 6abx 2 
68) xy(a 2 + b 2 ) - ab(x 2 + y 2 } 
70) xỹ(a 2 + 2b 2 ) - ab(2x 2 + y 2 ) 
72) 3xy(a 2 + b 2 ) - ab(x 2 + $y) 
74) (xỹ - ab) 2 + (bx - ay) 2 
76) (2xy + ab) 2 + (2ay — bx) 2 


18 


19 
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BÀI TẬP NÀNG CAO 

Bài 1: Phân tích đa thức thành nhân tử (báng kĩ thuật bố' sung hằng 
đẳng thức) 


RÈN KĨ NĂNG SUY LUẬN 


I ) X 2 - 5x + 6 
3) X 2 - 7x + 12 
5) X 2 + X - 12 
7) X 2 - 9x + 20 
9) X 2 -* X - 20 

II) 2x 2 - 3x — 2 
13) 4x 2 - 7x - 2 

15) 4x 2 1 - 15x + 9 

17) 5x 2 + 14x - 3 

19) 6x 2 + 7x — 3 
21) X 2 4-xy- 2y 2 
23) X 2 - xy - 6y 
25) 6x 2 - xy - ỷ 2 
27) 6x 2 + 2xy - 4yf 
29) 3x 2 + 8xỹ - 3y 2 
31) X 2 + 2/ - 3xỹ + X - 2y 


33) X 2 - 4xy - X + 3y 2 + 3y 
35) 6x 2 + xy — 7x - 2y 2 + 7y - 5 

on\ 0—2 A « , OiT . ^7,r 2 I ■ 


2) X 2 + 5x + 6 
4) X 2 + 7x + 12 
6) X 2 - X - 12 
8) X 2 + 9x + 20 
10) X 2 - X- 20 
12) 3x 2 + X - 2 
14) 4x 2 + 5x - 6 

16) 3x 2 + XOx + 3 

18) 5x 2 - lSx-8 

20) X 2 - xy - 2y 2 

22) X 2 - 3xy - 2y 2 

24) 2x“ - 3xy - 2 f 

26) 2x 2 + 5xỹ + y 2 

28) 2x 2 + 2xy — 4y 2 

30) X 2 - X -xy - 2y 2 + 2y 

32) X 2 + X - xy - 2y“ + y 

34) X 2 + 4xy + 2x + 3y* + 6y 

36) 6a 2 - ab - 2b 2 + ã + 4b - 2 

38) 2x* + 5x - 12/+ 12y - 3 - lOxy 
40) 2x 2 - 7xy + X + 3y* - 3y 


37) 3x 2 - 22xy - 4x + 8y + 7y + 1 

39) 2a 2 + 5ab - 3b 2 - 7b - 2 
41) 6x 2 - xy - 2y 2 + 3x - 2ỵ 
43) 2x 2 - 3xy - 4x - 9y 2 - 6y 

Bài 2: Phản tích thành nhân tử (bàng kĩ thuật tách hạng tử). 


42) 4x 2 - 4xý ~ 3y 2 - 2x + 3y 
44) 3x 2 - 5xy + 2y 2 + 4x - 4y 


I) 3x 2 + 7x - 6 
3) 3x 2 - 3x - 6 
5) 6x 2 + 13x + 6 
7) 6x 2 - 15x + 6 
9) 6x 2 - 20x + 6 

II) 8X 2 - 2x- 3 

13) -8X 2 + 5x + 3 
15) 8x 2 + lOx - 3 
17) 8x 2 - 23x - 3 
19) -ĩOx 2 + llx + 6 
21) -10x 2 + 4x + 6 
23) -10x 2 - 7x + 6 
25) -10x 2 - 17x + 6 
27) 10x 2 - 2Sx - 6 
29) -10x 2 + 7x + 12 







3' 


Z ề) lưx - - o 

;V ‘ 29) -10x 2 + 7x + 12 

i 

Emailidaykemqiiyntwii@gmail.com 


2) 3x + 3x - 6 
4) 6x 2 - 13x + 6 
6) 6X 2 + 15x + 6 
8) 6x 2 + 20x + 6 
10) 6x 2 + 12x + 6 
12) 8x 2 + 2x - 3 

14) 8x 2 - lOx - 3 
16) -8x 2 + 23x + 3 
18) 10x 2 - llx* 6 
20) 10x 2 - 4x - 6 
22) 10x 2 + 7X - 6 
24) 10x 2 + 17x - 6 
26) -10x 2 + 28x + 6 
28) 10x 2 - 7x - 12 
30) 10x 2 - 14x - 12 



ĐƠN THỨC - ĐA THỨC - HÀNG đang thủ c 

Bài 1: Rút gọn bằng cách thay số bằng chữ <dP v 

1) A •-= X 6 - 2007X 5 f 2007x< - 2007x 3 + 2007x 2 - 2007x + 2007 

với X -• 2006 V 

2) B = X 10 - 2006x 9 + 2006x 3 - 2006x 7 +...+2006X 2 - 2006x với X = 2005 

3) c = X 30 - 2000X 29 + 2000X 28 - 2000x 27 + ... + 2000x 2 - 2000x + 2000 

với X2006 

4) D - X 10 + 20x fl + 20x 7 » ..«+ 20x 3 + 20x 2 + 20x với X -24 

5) E = X 20 + 25x 19 + 25x i8 + 2ÕX 57 +...+ 25x 3 + 25X 2 + 25x + 25 với X = -24 

..„„6,1 2 „ 3 

44531997 1997 4453 
jrư\ 1_4 2_ + _Ị_ + _1 

7)0-4 574Ĩ‘ 3759 3759 * 574 í + 3759 ” 3759.5741 

TÌ>S 7 1 .14 1001 

H ^ 4 ĩõõõ 999 1 500■ 999 1 999.1 ooỏ 

QV K = 2 J~ JL - ầ í ỊỆ. JL - --ỳ— 

’ 3179*1111 3179 1111 3179.1111 

13 1 - 6516 4 6 


3 1 „6516 _ 

10) L 3150'6517 10506517 + 1050 3150.6517 


1 1 4586 2 7 3 

11 * M = 4587 ' 7 3897 ” 3 4587'3897 4587 4587.3897 

r—*- 


12) N 999994.999999.999992 - 999996.999991-999998 

13) p ít 444443.444448.444441 - 444445.444440.444447 

14) Q = 777775.777780.777773 - 777777.777772.777779 

15) R = 888887.888892.888885 - 888889.888884.888891 


Bài 2: Chứng minh các đẳng thức sau: 

- X y /• V A c 


2) (a + b) 2 + (a - b) 2 = 2(ạ'f ♦ b 2 ) 

... o . 4 1 a) 


•2 


I) (a + br - (a - b) = 4ab 

3) (a + b) 2 - 4ab = (a - b) 2 4) (a - b) + 4ab = (a + b) 

5 ) a 3 + b ấ = (ã + b) 3 - 3ab(a + b) 6) a 3 - b 3 = (a - b) 3 + 3ab(a - b) . 
7} a 3 + b 3 +c 3 - abc ss (a + b + cXa 2 + b 2 + c 2 - ab - bc - ca) 

8) a(b + cý + b(c + a) 2 + c(a + b) 2 - 4ạbc = (a + b)(b + c)(c + a) 

9 ) (a + b) + c) 2 + (b + c - af + (c + a + bf + (a + b - c) = 4(a + b h c ) 

10) (a + b + c + d) 2 (a + b - c - d) 2 + (a + c - b - d) 2 + (a + d - b - CỶ = 
4(a 2 + b 2 + c 2 + d 2 ) 

II) Cho: a + b + c = 0. Chứng minh rằng: a 3 + b 3 + c 3 3abc 

12) Cho: a + b + c = 0. Chứng minh ràng: (a 2 + b 2 + c 2 ) = 2(a' ; + b' +■ c 4 ) 

13) Cho: a + b + c + d = 0. Chứng minh rằng: a 3 + b 3 + c 3 + d : * “ 3(c + d) 

(ab - cd) 
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BÔI DƯỠNG a + b+ è + dXa-b-tt <i >htếp ://kích V i e t. e^i^ạ Ti m x và y_ biết , ; 

-đXa + b-c-d) thì 1) X 2 -2x + 5-iy -4y -0 


*: 


15) Chứng minh rằng nếu có (a 4 b 4 c) 2 - 3ab 4 3bc + 3ca thì a = b = c 

Bài 3: Chứng minh rằng các biểu thức sau có giá trị dương với mọi giá 
trị của x: 

1) A = X 2 + 2x + 2 2) B = X 2 4 4x + 6 

3) c = X 2 - X + 1 4) D = x 2 + X + 1 

5) E = X 2 + 3x + 3 6) F = 2x 2 + 4x + 3 

7 G = 3x 2 - 5x + 3 8) H = 4x 2 + 4x + 2 

9) K := 4x 2 + 3x + 2 10) L = 2x 2 + 3x + 4 

Bài 4: Chứng minh rằng các biểu thức sau có giá trị âm với mọi giá trị 
■» 


cua x: 
.2 


1) A = -X 2 - 2x - 2 

3)0 = -x 2 - 6x - 11 
5) E = -X 2 - 3x - 5 

7) G = -5x 2 + 7x - 3 


2) B = -X 2 - 4x - 7 

4) D - -X 2 - X - 1 
6) F = -3x 2 - 6x - 4 

8) H = -4x 2 - 6x - 4 


1 


9) K = -*-x 2 - X- 1 
2 


1 


10) L = -~x 2 + 2x - 5 
3 


Bài 5: Viết các biểu thức sau dưới dạng tổng của hai bình phương 


I) X 2 - 2x + 2 + 4y 2 4 4y 

3) 4x 2 4 4x 4 4y 2 +4y + 2 

5) - I2x + 13 - 24y 4 9x 2 + 16y 2 

7) 5x 2 4 y 2 + z 2 + 4xy - 2xz 
9) 13x 2 + 4x - 12xy + 4y 2 +1 

II) 4x 2 - 12x 4 y 2 - 4y 4 13 

13) 4x 2 + 9v 2 - 4x 4 6y 4 2 
15) X 2 + 26 + 6y 4 9y 2 - lOx 
17) 16x 2 4 5 + 8x - 4y 4 y 2 
19) 5 1 - 9x 2 +9y 2 4 6y - 12 
21) X 2 +4y+4y 2 4 26-10x 
23) -IOxh y 2 -8y + x 2 + 41 
25) 9x 2 + 4y 9 4 4y - 12x + 5 
27) 4x 2 + 25 - 12x - 8y + y 2 
29) 4y 2 4 12y 4 25 4 8x + X 2 







2) 4x 2 - 4x 4 y 2 4 2y 4 2 

4) 4x 2 4 y 2 4 12x -ỉ- 4y + 13 

6) a 2 - 4ab + 5b 2 - 4bc + 4c 2 

8) 9x 2 4 25 - 12xy f 2y 2 - lOy 
10) X 2 4 4y 2 4 4x-4y 4 5 
12) X 2 4 y 2 4 2y ~ 6x 4 10 

14) y 2 4 2y 4 5 - 12x 4 9x 2 
16) 10- 6x4l2y + 9x 2 4 4y 2 
18) X 2 4 9y 2 4 6y 4 5 4 4x 
20) X 2 4 20 4 9y 2 4 8x - I2y 
22) 4y 2 4 34 - lOx 4 12y 4 X 2 
24) X 2 4 9y 2 - 12y 4 29 - lOx 
26) 4y 2 - 12x 4 12y 4 9x 2 4 13 
28) x 2 + 17 4 4y 2 4 8x 4 4y 
30) X 2 4 20 4 9y 2 4 8x — Ĩ2y 
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3) X 2 4 4y 2 4 13 - 6x - 8y = 0 

5) X 2 4 y 2 4 6x - lOy 4 34 =• 0 

7) X 2 4 9y 2 + -lOx - 12y + 29 

9) 4x 2 4 9y 2 t 20x - 6y 4 26 = 0 
11) x'~ 4 4y 2 4 4x -4y 4 5 = 0 
13) x :í 4 y 2 4 2y - 6x 4 10 = 0 

15) y" 4 2y 4 5 - 12x 4 9x 2 = 0 
17) 10 - 6x 4 12y 4 9x 2 4 4y 2 = 0 
19) X 2 4 9y 2 4 6y 4 5 4 4x = 0 

■■ ^5 




2) 4x 2 4 y 2 - 20x - 2y 4 26 = 0 

4) 4x 2 4 4x — 6y 4 9y 2 + 2 = 0 

6) 25x 2 - lOx 4 9y 2 - 12y 4 5 = 0 

8) 9x 2 4 12x 4 4y 2 4 8y 4- 8 = 0 

10) 3x 2 4 3y 2 4 6x -12y + 15 = 0 

12) 4x 2 - 12x 4 y 2 - 4y 4 13 = 0 
14) 4x 2 4 9y 2 - 4x + 6y + 2 = 0 

16) X 2 4 26 4 6y 4 9y 2 - lõx = 0 
18) 16x 2 4 5 4 8x - 4y 4 y 2 = 0 
20) 5 4 9x 2 4 9y 2 + 6y -12 = 0 • 
22) X 2 4 4y 4 4y 2 4 26 - lOx - 0 
24) -lOx 4 y 2 - 8y 4 X 2 4 41 = 0 
26) 9x 2 4 4y 2 4 4y - 12x + 5 =-- 0 
28) 4x 2 4 25 - 12x - $y 4 y 2 = 0 
30) 4y 2 4 12y 4 25 4 8x 4 X 2 = 0 


21) X* 4 20 4 9y 2 4 8x - 12y = 0 
23) 4y 2 4 34 4 1 Ox 412y 4 X 2 = 0 
25) X 2 4 9y 2 - 12y 4 29 - lOx = 0 
27) 4v 2 - 12x 4 12y 4 9x 2 413 = 0 
29) X 2 4 17 4 4y 2 4 8x 4 4y - 0 
31) X 2 + 20 + 9y 2 + 8x - 12y = 0 

Bài 7: 1) a) Chứng minh tích hai sô chẵn hên tiếp chia hết cho 8 
b) Chúng minh tích ba sô' chẵn liên tiếp chia hết cho 48 

2) Chứng'minh n 5 - n chia hết cho 5 (n e Z) 

3) Chửng minh n 3 - 13n chia hết cho 6 (n e Z) 

4) Chứng minh n 3 + 23n chia hết cho 6 (n <=. Z) 

5) Chứng minh n(n + 1 )(2n + 1) chia hết cho 6 (n e Z) 

6) Chứng minh 3n 4 - 14n 3 +21n 2 - lOn chia hết cho 24 (n e Z) 

7) Cho n là sô' nguyên lẻ. Chứng minh n 2 + 4n + 3 : 8 

8) Cho n là số nguyôn lẻ. Chững minh n 3 + 3n 2 - n “ 3 : 48 

9) Cho a 1 , a 2 , a 3 e z. Đặt s = a x + a 2 4 aa 

p = a 3 4 a 3 4 a 3 

. Chứng minh rằng s. : 6 <=> P:6 

10) Cho X), x 2> x 3j :.x n e Z. Đặt A = xf + x| + ... + X* ; 

B = (xi + X 2 + ... + x n ) 3 
Chứng minh rằng: A : 6 <=> B i 6 

11) Cho M = 2n 4 - 7n 3 - 2n 2 + 13n 4 6 (n e Z). Chứng minh M 
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Bài 8: 


Li ©: ‘ 

1) Cho £x) = X 2 + 5x + a và g(x) = X + 1) Tìm giá trị của a đế f (x):g(x) 

2) Cho f(x) - 2x 2 + 3x t-avà g(x) = x+2. Tìm gìá trị của a để 
f(x):g(x) 

3) Cho f(x) = -3x 2 -x + avà g(x) = x-4. Tìm giá trị của a để 
f(x)ig(x) 

4) Cho f(x) = 2x 2 -5x + avà g(x) = 2x4l. Tim giá trị của a để 
f(x)ỉg(x) 

5) Cho f (x) -• X 2 + ax + bvà g(x) = X - 1. Tìm giá trị của a và b để 
f(x}ig(x) 

6) Cho f(x) = 2x 2 + mx - n và g (x) = 2x 4 4 . Tìm giá trị cua m và a 
đểf(x):g(x). 

7) Cho f(x) = 3x 2 + mx-5và g(x) = x+2. Tìm giá trị của m để 
f(x)ỉg(x) 

8) Cho ítx) = X 2 - 4x + m và g(x) = X - 5. Tìm giá tộ của m để Kxhgíx) 


Bài 3 . PHẾN TÍCH ĐB THỨC Rếi NHỞN TẺ 

7. . 

BẠNG THÊM BỚT KHỈ SỐ MŨ CHIA 3 

DU I, SỐ MÙ CHIA 5 Dư 2 À ' V ■ 


4) X 5 + X 4 + 1 
6 ) x s + X 7 + 1 



* «>x 


Bài 1: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

I) X 5 + X + 1 2) X 8 ** 

3) X 11 + X + 1 1 

5) X 7 + X 2 +- 1 
7) X 7 + X 5 + 1 
9) X 10 + X 3 + 1 « 

II) X 11 + X 4 +1 

13) X 4 + 2002X 2 + 200ỈX + 2002 
15) X 4 + 1999x 2 + 1998x + 1999 
17) X 4 + 1996x 2 + 1995X + 1996 
19) X 4 +■ 2002x 2 - 2001X + 2002 
21) X 4 + 1999x 2 - 1998x + 1999 
23) X 4 + 1996x 2 - 1995X + 1996 
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10 4- X 5 + 1 
10) X H + X 10 + 1 
12) X n + X 7 + 1 

14) X 4 4- 2005x 2 + 2004x + 2005 
16) X 4 + 1997X 2 + 1996x + 1997 
18)x + 2007x 2 4- 2006X + 2007 
20) X 4 4- 2005x 2 - 2004X + 2005 
22) X 4 4- 1997x 2 - 1996x 4- 1997 
24) X 4 + 2007X 2 - 2006x + 2007 


DẠNG ĐÔI XƯNG VÕNG QUANH 




Bài 2: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

1) xy{x. - y) + yz(y - z) + zx(z - X) 

2) ab(a - b) 4- bc(b - c) + ca(c - a) 

3) mn(m -n) + np(n - p) + pm(p - m) 

4) (a + b)(b + cXc - a) + (b + c)(c + aXa - b) 4- (c + aXa + bXb - c) 

5) (b + cXc + a)(b - a)+(b + cXa + b)(a - c)+(a - bxb - cXa - c) 

6) (ã - b)(b - cXa - c) + (a + b)(c + a)(c - b) + <b + cXc + a)(b - a) 

7) (a - bXb - cXa - c) + (a + bXb 4- c)(a - c) + (a + b)(a + cXc - b) 

8) -(mab + n)(á - b) - (mbc 4- n)(b f- c) - (mca + nXc - a) 

9) -ỉkxy + m)(x - y) - (kyz 4- mXy -25) - (kzx + m)(z - x) 

10) (aut + nXu - t) + (auỹ + nXv - u) + (atv + n)(t - v) 

11) bc(a + dXb - c) 4- ac(b + đ)(c - a) + ab(c 4- d)(a - b) 

12) - xy(z + m)(y - x) - yz(x + m)íz - y) - zx(y + m)(x - z) 

13) tu(v + w)(t - u) + uv(t + wXu - v) + vt(u 4- w)(v - t) 

14) ăbía + b) - bc(b + c) 4- ac(a - c) 

15) ac(a + ẹl- bc(b + c) +ab(a - b) 

16) ab(a + b) + bc(b - c) - ac(a + c) 

17) a 2 (b - c) + b 2 (c - a) +c 2 (a - b) 

18) aV(a - b) + b 2 c 2 (b - c) 4- c 2 a 2 (c - a) 

19) a(b 2 - c 2 ) 4- b(c 2 - a 2 ) + c(a“ - b 2 ) 

20) ab(ạ 2 - b 2 ) + bc(b 2 - c 2 ) + ca(c 2 ~ a ) 

21) a(b 3 - c 3 ) + bịc 3 - a 3 ) +c(a 3 - b 3 ) 

22) (a + b)(a 2 — b 2 ) + (b + cXb 2 - c 2 ) + (c + a)(c - a ) 

23) a(b + cXb 2 - c 2 ) + b<c + a)(c 2 -a 2 ) + c(a + b)(a 2 - b 2 ) 

24) a 4 (b - c) + b 4 (c - a) + c 4 (a - b) 

25) (x - y)z_ + (z - x)y* + (y - z)x 3 



34) a 4 (b 2 - c 2 ) + b 4 (c 2 ~ a 2 ) + c 4 (a 2 ^- b 2 ) 



40) z(x - y f - ỵ(z + x) 2 - x(y + 7.f + X 3 + y - z 

41) a(b - c) 3 + b(c — a) 3 + c(ã - b) 3 

42) ab(a + b) + bc(b + c) + ca(c + a) + 2abc 

43) ab(a + b) + bc(b + c) + ca(c + a) + 3abc 

44) bc{b + c) + 2ac(2a + c) + 2ab(2a + b) 4- 4abc 

45) 2bc(2b + c) + ca(c + a) + 2ab(a + 2b) + 4abc 
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BôiDưỡNG^ậú m,ĩịạmj'0ếỉị 4 ab<a 4 b) 4 4abc 

47) bc(b 4 c) 4 3ca(c + 3a) + 3ab(3a 4 b) 4 6abc 

48) 3bc(3b 4 c) 4 ca(c 4 a) 4 3ab(a 4 3b) + 6abc 

49) 3bc{b + 3c) 4 3ca(3c + a) + ab(a + b) + 6abc 

50) 2cã(c 4 2a) 4 2ab(a 4 2b) 4 2bc(b + 2c) 4 9abc 

51) 2ab(2a4b) + 2bc(2b+c) 4 2ae(2c4â) + 9abc 

52) 3ab(a + 3b) 4 3bc(b + 3c) + 3ca(c 4 3a) 4 28abc 

53) 4ab(a + 4b) + 4bc(b + 4c) 4 4ca(c + 4a) 4 65abc 

54) 5ab(a+5b) + 5bc(b+5c) 4 5ac(c+5a) + 126abc 

55) 6ab(a+6b) + 6bc(b+6c) + 6ca(c46a) 4 217abc 

56) ab(b - a) + bc(b - c) + ca(c 4 a) - 2abc 

57) abía 4 b) 4 bc(c - b) + ca(c - a) - 2abc 

58) bc(b - c) 4 2ac(2a - c) - 2ab(2a + b) 4 4abc 

59) 2ab(a 4 2b) - 2bc(2b - c) 4 ca(c - a) - 4abc 

60) ab(a 4 b) — 2bc(b — 2c) — 2ca(a — 2c) — 4abc 

61) 2ab(a 4 2b) 4 2bc(2c - b) 4 2ca(c — 2a) - 9abc 

62) 2ab(a — 2b) 4 2bc(b - 2c) 4 2ac(c - 2a) 4 7abc 

63) 3ab(a - 3b) 4 3bc(b - 3c) 4 3ca(c - 3a) 4 26abc 

64) 4ab(a — 4b) 4 4bc(b — 4c) 4 4ca(e — 4a) 4 63abc 

65) a 2 b 4 2ab 2 4 4b 2 c 4 4bc 2 4 2c 2 a 4 ca 2 4 4abc 

66 ) 2a z b 4 ab 2 4 b 2 c 4 2bc 2 4 4c 2 a 4 4ca 2 4 4abc 

67) 4a 2 b 4 4ab 2 4 2b 2 c 4 bc 2 4 2a 2 c 4 c 2 a 4 4abc 

68 ) a 2 b 4 3ab 2 4 9b 2 c 4 9bc 2 4 ca 2 4 3c 2 a 4 6abc 

69) 3a 2 b 4 ab 2 4 b 2 c 4 3bc 2 4 9ca 2 4 9c 2 a 4 6abc 

DẠNG A 3 ± B 3 

Bài 3: Phân tích các đa thức sâu thành nhân tử: 

I) a :i 4 b 3 4 c 3 - 3abc 
3) x;‘ - y 3 4 z 3 4 3xyz 
5) X 3 4 8y 3 4 27z 3 - 18xyz 
7) 27a 3 4 64b 3 4 125c 3 - 180abc 
9) 64 X 3 4 125y 3 4 216z 3 - 360xyz 

II) (X 4 y 4 zr - X 3 - y 3 - z 3 
13) (X - y 4 7.Ỷ - X 3 4 y 3 - 7? 

Ĩ5) (x 4 2y 4 3z) 3 - X 3 - 8y 3 - 27z 3 

16) (X - 2y 4 3z) 3 - X 3 4 8y 3 - 27z 3 

17) (X 4 2v - 3z) 3 - X 3 - 8y 3 4 27z 3 

18) (a - b f 4 (b - c) 3 4 (c - a) 3 ! 

19) (x - y) 3 4 (y 4 z) 3 - (z 4 x) 3 

20) (a 4 b) 3 - (b 4 c) 3 4 (c a) 3 

21) (z 4 x) 3 4 (y - z) 3 - (x 4 ỵ) 3 

22) (a 2 4 b 2 ) 3 4 (c 2 - a 2 ) 3 - <b 2 4 c 2 ) 3 

23) (a 4 b 4 c) 3 - (a 4 b - c) 3 - (b 4 c - a) 3 - (c 4 a - b) 3 

24) (a 4 b - c) 3 - (a 4 b 4 c) 3 - (b - c - a) 3 - (a - b — c) 3 

25) (a-b + e) 3 - (á - b — c) 3 - (c - a - b) 3 - (a 4 b 4 c) 3 

_ a 3 4 b 3 4 c 3 - 3abc 

26) Cho a 4 b 4 c = 3. Tính A = 


http://sachviet.edu.vn 

27) Cho a - b 4 c = -4. Tính B = 


28) Clio a 4 b - c = 6. Tính c = 
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(a 4 bf 4 (b 4 c) 4 (c - aỹ 
a 3 4 b 3 - c 3 4 3abc 


2) a 3 4 b 3 - c 3 4 3abc 
4) X 3 - y 3 — z 3 — 3xỵz 
6) 8a 3 4 27b 3 4 64c 3 - 72abc 
8) 125ạ 3 4 8b 3 4 27c 3 - 90abc 
10) 64x 3 — 125y 3 4 216z 3 4 360xyz 
12) (x 4 y - zr - X 3 - y 3 4 z 3 
14) (x - ỹ 4 zf - X 3 4 y 3 4 z 3 




p 


(a - b) 2 4 (b--c) 4(c-a) 
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(a " b) 2 4 (b 4 c) 2 4 (c 4 a) 
a 3 - b 3 - c 3 - 3abc 

29) Cho a - b - c = 2. Tính D = 

(a 4 b) 4 (b-c) 4(c 4 a) 

0 > 

, *<><? (x - y) 2 + (y - 2 f 4 (z - x) 2 

30) Chứngminhrằng:x 2 4y 2 4z z -xy-yz-zx= ——-—— -- và 

x 2 +y 2 4 *z 2 “ xy — yz — zx = 0 khi nào. 

___ , , „ , (x - y) 2 4 (y 4 z f 4 (z 4 X) 2 

31) Chứngminh rằng: X 2 43T 4Z -xy4yz4zx= - va 

A <0 : * 0 . 1 

X 2 4 y 2 4 z 2 -iợ , 4yz 4 zx = 0 khi nào. 

32) C)io a, b, c khác 0 thoả: a 3 4 b 3 4 c 3 = 3abc. 

Tính'E-4 1 4 ỀÌÍ 1 + -rìí 1 + ị 
\ b A cA a; 

33) Cho a, b,c khác 0 thòa: a 3 4 b 3 - c 3 = —3abc. 

Tĩnh F = Íl4-ìíl-~ìíl-^ . 

b A cA a 


34) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a 3 - b 3 4 c 3 = -3abc. 

r ^ \/ k\/ ^\ 



1 + — 
a; 


\ u / \ w V / \ c* / 

35) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a 3 - b s - c 3 = 3abc. 


TfahH-íl-~l(l + ^)(r-^] 

l b A cA aj ;> . 

36) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a 3 4 8b 3 4 27c 3 = 18abc. 


Tính K = 1 4 


a , 2b ìl- , oc Ị 
2bJl 3c a ) 

DĂT BIE1N PHỤ DẠNG ĐA THỨC 


Bài 4: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

I) 6x 4 - llx 2 4 3 2) X 4 4 3x 2 - 4 

3) 3x 4 4 4x 2 4 ỉ 4) X 4 4 X 2 - 20 

6) (x 2 4 x) 2 4 4(x 2 4 x) - 12 
8) (x 2 - X) 2 4 3(x 2 - x) 42 
9) (X 2 4 X) 2 4 9x 2 4 9x 4 14 10) (x - y) 2 4 4x - 4y - 12 

II) (x 2 4 3x) 2 4 7x 2 4 21x 4 10 12) (x 2 4 5x) 2 4 lOx 2 4 50x 4 24 


3) 3x + 4x + 1 

5) 4x/ - 37x 2 4 9 n 

7) (x 2 4 x) 2 - 2(x 2 4 x) - 15 

n\ /„2 . „\2 . , Q„ • 1 A 
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13) (5x 2 - 2x) 2 + 2x - õx 2 - 6 

ỹ\-x-y- 


14) X 2 + 2xy + y 2 + 2x + 2y - 15 


X + 
16) x 2 + 

õ\ „2 


8xy +16y + 2x + 8y- 3 


18) X* + 6xy + 9ỵ - 3x “ 9y + 2 


5) 6x 4 + 5x 3 - 38x 2 + 5x + 6 
7) X + 7x ;ỉ + 14x 2 + 14X + 4 
9) 2x 4 - 5x 3 - 27x 2 + 25x + 50 


21) 4x z + 4xy + y* + 10x + 5y - 
23) (X 2 - X + 3Xx 2 - X - 2) + 4 
25)(2x 


2 - X - lX2x 2 - X - 4) - 10 


20) X 2 - 4xỹ + 4jr - 7x + 14y + 6 
22) (x 2 + X + l)(x 2 + X + 2) - 12 
24) (2X 2 + X - 2X2X 2 + X - 3) - 12 


6) X* - 10x 3 + 26x 2 - lOx + 1 
8) X 4 - 10x 3 - 15x 2 + 20x + 4 
10) Sx' + 6x 3 - 33x 2 - 24X + 48 

ĐĂT BIỂN PHỤ DẠNG (x + a)(x + b)(x + c){x + d) + ex 2 


4 


ĐĂT BIỂN PHỤ DẠNG (x + a)(x + b)(x + c)(x + d) + e 


1 - 


(với a+b=c+đ) 

Bài 5: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

1) ( x +■ 2Xx + 4Xx + 6)(x + 8) + 16 

2) (x + 2Xx + 3Xx + 4)(x + 5) - 24 

3) x(x + 4Xx + 6)(x + 10) + 128 

4) (x + lXx + 2Xx + 3Xx + 4) - 24 

5) x(x + lXx + 2)(x + 3) + 1 

6) (x - lXx - 3Xx - 5)(x - 7) - 20 

7) (x - l)(x + 2Xx + 3)(x + 6) - 28 

8) x(x - 1 )(x +lXx + 2) - 3 

9) (x + 2Xx + 3)(x - 7)(x - 8) - 144 

10) (x “ 7)(x - 5Xx - 4)(x - 2) - 72 

11) (x 2 + 8x + 12Xx 2 + 12x + 32)■ + 16 

12) (x 2 + 6x +8Xx^ + 8x +15) - 24 

13) (x 2 + 4x +3Xx 2 + 6x + 8) - 24 

14) (x 2 - 6x + 5)(x 2 - lOx + 21) - 20 

15) (x 2 + X - 2)(x 2 + 9x +18) - 28 

16) (x 2 + 5x + 6Xx 2 - 15x + 56) - 144 

17) (x 2 - 1 lx + 28)(x 2 - 7x + 10) - 72 



(với ad = bc) 

Bài 8: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

1) (X - ả)(x - 5)(x - 6)(x - 10) - 24 x 

2) (x - l)(x + 2Xx + 3Xx -6) + 32x z 

3) (x+lXx - 4)(x + 2)(x - 8) + 4x“ 

4) (X - 2Xx - 3)(x - 6Xx - 4) - 72x * 

5) (X + 3)(x - lXx - 5)(x + 15) + 64x* 

6) (x - 2)(x - 4)(x - 5)(x - 10) - 54x 2 

7) (x + 2)(x - 4){x + 6)(x - 12) + 36x 

8) 4(x + 5Xx,+ 6)(x + 10)6+12) - 3x 

9) (X + 2Xx + 3Xx + 8)(x + 12) - 4x 2 

10) (X - 18Xx - 7)(x + 35)(x + 90) - 67x 

DẠNG ĐOÁN NGHIỆM 


V 


.2 


ĐÃT BIẾN PHỤ DẠNG ĐANG cấp 



9) (X 4- z)(x + dAX + OAX 14} - *** 

10) (X - 18Xx - 7)(x + 35)(x + 90) - 67x 

^ V DẠNG ĐOÁN NGHIỆM 

Bài 9: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

ẽx 2 + 1 lx - 6 2) X* - X 2 - < 

3) 2x 3 + 3x 2 - Sx + 3 4) X 3 - 5x' + 

. -.2 . o 2 y :< 4- 1 9y' 


5) -6x s + X* + 5x - 2 
7) X 3 + 3x 2 - 10x - 24 
9) 2x 3 + llx 2 + 3x - 36 
11) X 4 - 8x 3 + llx 2 + 8x - 12 

.3 —«3 


4x + 4 
2x + 8 

6) 3x ;í + 19x 2 + 4x - 
8) 2x 3 - llx 2 + lOx 
10) 6x 3 - 17x z — 4 


12 
+ 8 


10) 6X" — 17x“ - 'I X + 3 
12) -3x 4 + 20x 3 - 35x" - lOx + 48 
14) X 5 - 5x 4 - 2x 3 + 17x 2 - 18x + 2 
16) 3x 3 - 5x 2 + 5x - 2 
18) 3x 3 + 5 X 2 - X - 2 
20) 4x 3 — X 2 + X + 3 
22) 6x 3 - 7x 2 + 5x - 2 
24) 4x 3 + 5x 2 + 10x~ 12 


13) -2x 4 - 7x 3 - X 2 + 7x + 3 
15) x 5 - 5x 4 + 6x 3 - X 2 + 5x - 6 
17) 2x 3 + 5X 2 + 5x + 3 

Â '3 ’ -2 . „ o 


t. 


Bài 6: Phân tích các đa thức sau thành nhân tử: 

1) (x 2 + l) 2 + 3x(x 2 + 1) + 2x 2 

2) (x 2 - ĩ) 2 -x(x 2 - l) -2x 2 

3) (X 2 + 4x + 8 f + 3x(x 2 + 4x + 8) + 2x ? 

í- . 1 » . . . . í_2 


19) 4x 3 + X 2 + X - 3 
21) 4x 3 - 7x 2 - X + 3 
23) 4x 3 - 5x 2 


X + 

6x 


25) 5x 


3 


- 5x + bx + y 

- 12x 2 + 14x - 4 


• _r 


4) 4(x 2 + X + l f + õxíx 2 + X + 1) + X 2 

5) (x 2 - X +1) 2 - 5x(x 2 - X + 1) + 4X 2 

6) (x 2 -X + 2) 4 - 3 x 2 (x 2 X + 2 ) 2 + 2x 4 

7) 3(-x 2 + 2x + 3) 4 - 26x 2 (-x 2 + 2x + 3 f- 9x’ 

8) -6(-x 2 - X +1) 4 + x 2 (-x 2 - X + l) 2 + 5x 4 

9) (x 2 - X - ĩ) 4 + 7x 2 (x 2 t- X - l) 2 + 12x 4 

10) 10ÍX 2 - 2x + 3) 4 - 9x 2 (x" - 2x + 3) 2 - X 4 

ĐÃT BIẾN PHỤ DẠNG HOI QUY 

Bài 7: Phân tích các đa thức sau thành nhân từ: 

^ iiv^Av ^.1 2) X 4 + X 3 - 4x 2 + X + 1 

4) X 4 + 5x 3 - 12x 2 + 5x + 1 


1) X 4 + 6x 3 + llx 2 + 6x +1 
■ 3) X 4 + 6x 3 + 7x 2 + 6x + 1 

Eĩrtaũỉdaykẹmquynhon @gmaiL com 


ĐĂT BĨÉN PHỤ DẠNG KHẮC 

Bài 10: Phân tích các đa thức sau thành nhân tứ: 
ĩ) (2x + lMx + l) 2 (2x + 3) - 18 

2) (6x + 5 Ý (3x + 2) (X + 1) - 35 

3) (12x + 7) 2 (3x + 2) (2x + 1) - 3 

4) (6x + 7) 2 (3x + 4) (x + 1) - 6 

5) (2x + lý (4x + 1) (4x + 3) - 18 

6) (x — 2) 2 (2x — 5) (2x — 3) - 5 

7) (3x - 2/ (6x - 5) (6x - 3) - 5 

8) (X + 3) 2 (3x + 8)(3x + 10) - 8 

9) (2x - l)(x - IXx - 3X2x + 3) + 9 

10) <4x + 1X12X - lX3x + 2)(x + 1) ~ 4 
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BỎIDƯỠNQNĂ&GLỢ&TựĩíỌamÌN* 5) - 4 

12) (2x - l)(x + l)(4x + 3)(8x - 6) -2 

13) (2x + l)(4x - l)(6x + 2)(12x - 5) - 4 

14) (4x + l)(2x - 3X4x - 3X8x + 8) - 130 

15) <4x - 2X10x + 4)(5x + 7)(2x + 1) + 17 

K 

DẠNCỈ HỆ SỐ BẤT ĐỊỈYH 
• « 

Bài 11: Phân tích các đa thức 


http ://sachviet. ecBÌNẳị Tí , 


Tính 


a a + 4 


1) (x‘ - X +2r + (x - 2 f 
3) (x 2 ~ X + 20) 2 + (X - 5 ? 
5) (x;; - X + 12 f + (x - ÁỶ 

I) (x;; - X + 30)“ + (x - 6) 2 
9) (x :ỉ - X + 42) 2 + (x - 7) 2 

II) (x 2 - X + 56) 2 + (x - 8) 2 
13) X 4 + X 3 - 5x - 3 

15) X 4 -2x 3 +4x 2 - 2x + 3 
17) 3x 4 - 4x 3 + 6x 2 - X - 2 
19) 3x 4 - 5x 3 + X 2 - 2 


sau thành nhản tử: 

2) (x 2 - X + 6f + (X - 3) 2 
4) <xf - X + 20) 2 + (x +4)f 
6) (x 2 - X + 12)f + (x +3) 2 
8) (X 2 - X + 30 ) 2 + (x +5) 2 
10) (x 2 - X + 42) 2 + (x +6) 2 
12) (x 2 - x + 56) 2 + (x +7) 2 
14) 3x 4 - 5x 3 - 18x 2 - 3x + 5 
16) 2x 4 + 3x 3 + + 3x - 3 

18) 2x 4 + X 3 + 6x 2 - 2x + 3 
20) X 4 - 5x 3 + 7x 2 - 6 


Bài 4. PHÂN THỨC ĐỢI số 


,, 20xV 
1) — 


Bài 1: Rút gọn cảc phân thức 

ịỹ 

15xy 7 

4 ) 3 * 2 - 6xy 4 3y 

9x 2 - 9y 2 

2 * 2 


2 ) ÌẼ x<yĩ 


40xV 

15abf5b 2 

o) --—— 

9a 2 -b 2 


2 


3) 


45x 7 y 


7) - 3 *_7_ 3 ỵ 
9x t 9y 

2 


X 2 — V 2 

8) 

ax - ay 


6 ) 


9) 


10) ĩ‘ ;-M±ỵ! 

3x - 3y 

Bài 2: Quy đồng mầu các phân thức sau 

1) ?Ịĩ,ị 


18x 5 y 6 

a 2 + 2ab + b 2 
a + b 

m 2 - 4m + 4 
2m-4 


ỵy> 


2 a 2 

^ b 4â + 3b 2 X 

6a ’ 18ab ’ 9b 
7) 

2(x + 1)2 

10) —- 1 - - ; - a ~I- 4 - 

3a 2a -2 6a 2 - ẻa 



2) Ị; 5a ~4 o 
3 

X 6a - 5bx 
4a 20ab 

8) Ị; Zg- .fi. 

5 5a - 15 





2x 2ax + 3x 
' ’ 3 ’ 3a 


a - 1 6 _5x- l 

Tòb b 3 ’ 3~(x! 1) 


9) 


3 . 7 - b 
b -1 ; 2b 2 


30 
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13) 


- -i 

5 

" 5 

X H- 5 

X.-7 

x-l 1 

X -1 

X - 4 

8x +10 

7 

7 

> x " 2 

2x -1 

x + 1 

x + 1 

1 x -y. 

3x + y 


2 ) 


5) 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 

3a + 5 3 - 2a _ 5x —6 X —3 

+- 3) -—-— "1 — 

3 3 


7 

x - 4 


7 

2x + 7 


7) ^ 


10 ) 


X +1 X + 1 

X - 5 3 + 2x 

__ - —- - 


6 ) 


9) 


X- 3 x + 2 
5 ~ 

2x- 5 7x-5 


11 ) 


a - b 2a 




a + b a +• b 
X - 2y 2x -í- y 



V 


12 ) 


5x 


x + y X + y 
Bài 4: Tính (rút gọn) 

1) ệ+ị 

2n 2 

.. 2x - 3a 3 

4) —- + x 

2a 2 


6 ) 


—::-+ — 

2a 2 

b 4a + 3b 2 



15) 


5x - 5y X - y 
3x + 5 2x + 6 
x-1 x-1 


+ 



6a 18ab 9b 

8) 3 1( ^ +7 y I 5 

4x 12xy 6y 


14) 


16)7 ^31 

5 5a -15 

18) 

5 10a-5 


20 ) ~ 


22 ) 


24) 


2x 

5 

X 
2 


7x - 14ax 


5-10a 
2ax - 3x 

4a + 6 


7x - 4ax x 
20a - lõ f 5 


X 2ax + 4x 
26) — —_ 
5 lOa - 5 


<ì) 2ax + 3x 
3 3a 


5 9b - 25 
5) — + —— 

3b 15b 


4a 


5bx 


a -1 

"ĨOb 


20ab 

QS bc - a 2 ac - b 2 ab - c 2 

9) 4 u r 4 —- 

ab bc 


ca 


5 

5x -1 

11) 

1 - X 1 

3 

3(x + 1) 

2(x +1) 2 

1 

X 2 - 2ax 2 

13) 

3ab - 2a z 1 2 

2a 

2ax 2 X ~ 

a 2 b a b 

3 

2 3a 2 - ab + a 

15) 

2 1 6b-12 

b - 

1 a a 2 (b - 1) 

3b - 2 2 4<3b - 2) 


IV) 


_3 7 - b 

b -1 2b -2 


19) ĩ-ĨỊ- + g 
7 7a - 21 

_ X 7x - 14ax 

o ĨÕ^2Õa 


23) 


25) 


2x 

T 

X - 


7x-4ax 
5 - 10aT 

1 ax - 5x - a -1 


3a + 3 


3x 9ax-13x 
) ~5 Ĩ5a~5~ 


31 
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BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 
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Ịi 


n| 

'1 

: Ị: 


■M 


• Ị 


• ị 
, I 

ĩ 

: í 
-» 

* Ị 

: ị 

*« ị 


V I 

; ỉ 

• c 

•» • 

Ị 

» r 

? ị: 

> 

• . Ị 

•*. ỉ 


28) 


a - 4 


3a + 2á - 2 6a 2 - 6a 

X 4ax b 

30) 2^b ~ 'ĩí~ữ + 217 b 

X 5a-4 2 

32) ~2 + ãr - 6a " 3a 

a b -1 ab - 3a + 6 
34 9a7-"Ĩ8 6b éãb - 18b 


5x - 1 10ax - 6a •* 16x 4-15 
29) . . - £-15“ 

n) *-.L-J4=L. 

2a - b 6a 12a 2 - 12a 

“> Trĩ + 

a -1 3a 2 3a 


35) 


X 

Òa 

X 


X 2x -- ax “ a • X 
a - 2 2a - a 2 « 


36} 4 * -Ịj 
3 a - 2 


+ 


a + 3x - 2 


3x 2y - 9x 2 + 9x X 
37) ? + 6:^ 3x^3 

39) 2x . 2x - x l.“ ỵ 4 __ 1_ 

2 „ 2 „ 3y - xy 


3a - 6 

38 ) 2x y 2 _-_ 6x _ 2 _;.6x + 

y 3xy + 3y 3x 4- 3 


40) 


-Ị. — —----+ —-— OVf ~<ỹ T - 7, - r _ 

y 3xy + 3y 3x + 3 y 2 3y 2 - y 2 x 3y - xy 

X_ 9x -11 _Ị_ 41)-- ^ x - y -'- x r?_ỵ +_ỵ__ 

ĨÕT-10 30x 2 - 30 + 3x 4- 3 6x 42x 2 4 84xỹ~ 21x + 42y 


Bài 5: Tính (rút gọn) 
5 - 2b 6b -15 


2 ) 


3) 


14b 4-19 8 

10b-15 + 3-2b 


_ 8x + 5 5bx + 3b 4- X + 1 
5) -- - - + - 


7) 


3 - b 2b - 6 

2x - 1 2bx - 2ax 4 6x - 3 

a - b 3b - 3a 


2 2b_f 
2^b ~ 3b-6 

5b +1 . 8 

4) ——- + —— 
2b- 6 3 - b 

_ 5b “■ 5a 4 24 , 
6) 3b-3a + 

8 ) *zi±i + 


a + 2b-2x 1 

9) " „„ + ~ u 

ab - xa X - b 

3a-1 1 

11) -r“7 + 7~T 
a 2 -1 1 - a 

13) 

9 - 4a 2 2a + 3 


1-b 
4y 

10) ——r— + 

2y 2 - xy X - 2xy 


ba - a 
x 


\ <? 


12 ) 


14) 


a 2 + 2a 


a 2 + a 41 

X 


ax + 2x - 1 
- a + x - 1 1 


í. 


, a a 2 4-ab + a ~1 

15) -4- 

1-a a -b + ab-a 


17) 


ax 

2 ,l2 


X 

a 


16) > 

a - 2 + 2b - ab b - 1 


1 2 Ạ 5a - 1 

»-7 + -- ^ —--7 

a 1 f 1 ~ a a z - 1 

- 1 1 a 3 4- 2a 

19 ) + - 2 —-- 7 •+ — 7—7 

1 - a a 2 -4 a +1 a “ 1 

- I - 

y : -* * 

EìtỊịii l ýịaykemquyn hon @gmaì ỉ xom 


18) 


_Ị_ 8a 2 + 1 

X -2a 4a 2 x - X 3 x + 2a 


X 1 ax~bx + a+ b 

20) 4 + —~-y - 

a + b b - a a - b 


2 


5 


01k 1 16-7x 

21) --- + ~zrz —VI— d- - 

9x-18 72-18x 12x + 24 

o_ . -t /7 2a -1 6 


22» + 


a 3 -1 


a 2 + a 4 1 1 


Bài 6: Tính (rút gọn) 

D _ 5 ^ỵ_. 2x 
12ax 5y 


3) 


'4 


5x Ty 
42y 2 X 

.4 „3 / 


-25x y lOx y 
14a 2 i -2Ìãb 

\ 4 

7) : (l5ab 2 ) 

3cd 2 . ,- ^ ^ ; 

a s 5ab,- 6bi 2b - 3a 

9) --- 

9a 2 6ab b 



-3 K > 

2 ) 3x . by 
4aby 3x 2 

. A 18a 2 b 2 9a s b 2 

4) -- • 



15cđ 5c 2 đ 2 





, t ) 4a 2 ” 9b 2 2ax + 3bx 
11) ••• —— : r — 

a 2 b 2 2ab 


.2 


2a - 2 


1 


19) : ___ 

3 - 2b + 3a - 2ab 4a + 4 

Bài 7: Tính (rút gọn) 

1) 


2x 2 y 2 


2ax + 3x 


3y 


2 


x 


3a 


3) 


5a a 4- 3 5a — 6 


3a f 9 a 3a 
5a + 5b ab ( 9b”25 

3ab 2 ã~4 b ~TỗT~ 

2b+2 > + ] 2b + 2 
7) ———- : — — — 4- 

2b - b 2 b 3b - 6 


3v 4 


.5 


6) 3a b 


9ab 
, 7cđ ; * 


8) 2 x - ax y + 2 

2ay ị 4a X 


10 ) . A?ỵ.. 

6x 2 y X 4 y 

12) 5a ~ 5 20 - ‘20a 2 

(a 4 l) 2 3 4 3a 

, _4x 2 -9a 2 3x 4 1 


io/ 

í 

3y -3x 

y 4- X 


6ax 4 2a 2x 4- 3a 

i 

> m 

\ 15) 

% 

i 

r 

2x - 2y 

4 4 2b + b 2 

16) 

9ab - 25a a 

8 - b 3 

X - y - 

15b 2 - 15ab ‘ b -• a 

ị 17) 

ỉ 

3a 4 3b 

a 4 b 

18) 

2x 1 

b 3 -l : 

b 2 4 b -1-1 

25 - 4 b 2 * 2,5 4 b 


20 ) 


25b 2 - 1 lOb 2 

.. — ■ _^ M|[ • ^ 

ab - 3a 4 3b - 9 a l 3 


2) Ị^ + 

2a 


1 a_l 
2a - 2 X 


AX 2x -- 3a 3a - 3x 2ax 

4) —--+ —— • ----- 

2a 4ax 


a - X 


6) - ~r ~—-1 -- 

5ax - 2abx y 6b - 15 


ax 2b 2 

H- - — - 


8 ) 


1 4b 4 19 4a + 4b a ) b 
10b-15 3a - 2ab 2a 
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BỎI DƯỠNG NĂNG Lực Tự HỌC TỌẢN 8 , 

ab- 1 -I 2b + 2 * b + 1 a 2 + 2b 2 ax 4-bx_ http i//sac hVlCt.CQU.Vn 

9> 2b -6 + 9 : 12 +4b 10) 2a + 5a~-5b : 5a 2 -~10ab + 5b 2 28) 

ị Bài 8: Tính (rút gọn) 


I 


X; X 




3) 


4) 


X 2"| 4x 
,2 X J X 2 - 4 


5, í* íị te 

u xJx+3 

1 . 2 
7} - + 


8) i; + -j 

X X 


X J X 2 - 25 
1 V I ( 1 > 

3x - 1 2x + 1 , 


10,l f-t 


1 

x + 2 4x -3 


í 6 
U) (x , 

13) ( x 28 V 

^ X - 3 A 


12) X- 


X + 


X + 4 


14) X + 3- 


X + 2 A X + 3 
1 V 3 


V 


X + 3 J 


X + 


X +4 


( 

15) 2x - 8 

V 


X + 10 

3x +1 

_ / , X - 12Ì 

16) 2x>4-fff~ 

V 3x + 4 ) 


/ 


X - 6 - 


X - 6 


V. 


3x - 2 - 


2x +1 


17} 


19) I 3 + ì]:Í9--V 





21 ) 





24) 3 :Ị : (x-5*A; 

V X + 4; \w x + 4 




\ 


• * \\ n* 

" I 

1 • 34 

Ị ị 

Email: daykemquyiihoii @gmail.com 


_ 3 , 9 

X + —X + 1 - 

x + 4 A 


y\ vv W.UA I KhiM(J u ĩ l\HUÍ \ . L c c/z. c UM 

ã \ 



V x + 3 

Bàỉ 9: Rút gọn 

a 2 + b 2 Y1 2 

—- -— 

^b a - b 


a 2 + b 3 


a + b 


~ ab 


(• - h f 

*|(2b-2a + 4) 4) < a ~ b )' +4jab -Ĩ^ A 

2 ' a + b ab 


^ ; 
cx a-b 3a + b a-b 

ab + b 2 a 2 - ab a + b 


> c 



6 ) 


m - 


0 9 ^ 

m + n 


m *f n 




ab 
2 


'1 

— +- 

v n m -n 


X y 

/ (x + y X-y 


2xy 


2 2 
X - y*; 



2a - b 'l a 2 - 2ab + b 2 

____ I m _ . _ 

a 2 b-ab 2 


11 ) 


12 ) 


1.3) 


14) 


3 3x X 2 + xy + y 2 ] X 2 + 2xy + y 2 

J 2x + y 

X + y ^ X 2 + xy 
x-ỹ ’ 3x 2 -3y 2 J 


v x-y x 3 -y 8 ’ x + y ) 

2(x 2 -y 2 Ị 2Íx 2 + 2xy + y 2 ) 

x+y x+y 

{ \ 2 __ 2 
X y X y + xy 

2 2 . '9 9,' 

\ *y - y X - xy J xr - y z 




ía-b 

(a + b)' 

r a 2 + b 2 

•> 

+ 1 


a + b 

a -b J 

( 2ab 

j 


11 

2 

fi + iìi 

X 2 

• 

+ ý 2 - 2xy 

2 2 

X y 

x+ y 

u yj 

» 

xy 


15) a * b 2 V a + b t 1 

b a Jla 2 + ab + b 2 ' + a - b 

% • 




35 
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BỚI D ƯƠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 


.1 


1 . . , 

; ví 

ỉ 




ĩ* 


-Ị- 
• #• 

• • 

I 


r, 

. \i 


9. Ị 

•n ị 

vy 

*’Ị 




V 




r- 


' • ': r 




y 




-í' * 3. 




r • 
r' • 

í •*■*’*■ 
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Bài 10: Thực hiện phép chia sau 

r. , 3 .. fi?j2 - ti.. . 1AV./^ , < 


I) (x 3 4 5x* 4 llx 4 10) : (x 4 2) 

3) (x 3 4 4x 2 + 8x + 5): (x 4 1) 

5) (x 4 -Hx^-SSx-Sõ): (x 2 +3x +5) 

7) (3x 4 - X 2 4 1) : (x - 4) 

9) (x 6 4 X 4 - x) : (x ~ 1) 

II) {x 5 + 1): (x + 1) 
í 13) (x ô + 1) : (x + 1) 

15) (2x 4 - X 4 6): (x - 5) 

Bài 11: Tìm số dư trong phép chia 
1) (x 2 4 5x 4 a) : (x + 1) 

3) (-3X 2 - X + a) : (x - 4) 

5) (x 2 4 ax 4 b): (x - 1) 

7) (3x 2 4 mx. 4 5): (x + 2) .. 

Bài 12: Tìm các giá trị nguyên của X để 

1) ậ 2 X 

X 1 X - Ị 


2) (x 3 -^ 2 -10-7):(x 2 r 7~3x) 
4) (x 3 - X 2 - I3x - 14j:(x 2 - 3x - 7) 
6) (X 3 4 6x 2 4 5x): (x 4 5) 

8) (x â - 1): (x - 1) 

10) (x® 4 3x 3 - 2x - 1) : (x - 2) 
12) (x 6 - 1) : (x — 1) 

14) (x 4 + 2x 2 - 3x 4 5) : (x - 3) 


2) (2x* 4 3x 4 a) : (x 4 2) 

4) (2x 2 - 5x + a) : (2x + 1) 

6) (2x 2 4 mx - n) : (2x 4 4) 

8) (x 2 - 4x + m) : (x - 5) 
các phân thút sau có giá trị nguyên 


3) ~Y 


4) -- 


5 

2x +’ 1 


5) 


X 3 - X 2 4 2 


9) 


X - 2 
x+ 3 


6 ) 


X 3 - 3x 2 + 5 


10 ) 


X 4 2 
x + 7 


7) 


X — 1 


X 2 - 5x 4 7 


8)-- X ^—-- 
X 2 4 2x 4 2 


2 -I 

X + X + 1 


; 2 4 X 4 3 


Bài 5. PHƯƠNG TRÌNH 


Bài 1: Giải các phương trình sau: 

I) X 4 5 = 7 
3) 3 = X - 2 
5) 2x = 7 + X 

7) 3x 4 1 = 5x 4 2 
.9) 2(x - 3)12 

II) X - (8 - X) = 4 
13) 2[x - (2x 4 1)] = 6 

15) — 2[x 4 3(x — 1) = 4 4 X 
17) (x — Ị)(x + 3) *= X 2 4 4 
19) (X 4 3) 2 = X 2 4 4x 
21) X 




23) ^ = 6 
4 


lKx + đ) S5 X + 4. 

! 4 3) 2 = X 2 4 4x - V 
- (X 4 2Xx - 3) = 4 - X 2 

*_« . 




2) X - 2 = 8 
4) 7 = X 4 4 
6) X - 6 = 2x 
8) 4x - 3 = 2x 4 2 
10) 3(x 4 4) — 6 
12) 3x - <3 4 x) = 0 
14) 4[2x 4 (3x - l)j 
16) -5L2x - 2(x 4 1)1 = 6 - X 
18) (2x - 3)(x 4 2) - X 4 4 4 2x 
20) (2x - 3) 2 = 4x 2 - 8 
22) 3x - (x - 3)(x 4 1) * 6x - X 





24) 


ậ.8 

3 


3 

25) ịx = -l2 

5 \j 

5x 

27 ) 74 ^- 1-2 


26) 


Ix-8 
2 


27) 7 4- — = X - z 
_ X 4 

Etnaiỉ: daykemquynhoti@gmaiLcom 


28) 


X 4 4 = ^ X - 3 
5 


30)4 + Ị..| 
o 


31) = 9 

.52 


33) 


2x - 1 X 4 1 


2 

X 4 10 


= 0 


35) ^ = 6- 

2 X -3 


32) 4 = 2-^ 

4 3 

2x 

T 

X .4 2 


34) 


2x4 5 _ 1 
6~ — 



36) 


37) 


39) 


2 9 

X - 9 X 412 
5 X 4 2 


38) 


x-2 
2 



X - 2 
1 


4 7 


41) 


X - 3 

y 


X - 3 
3 


4 3 


iM 


■| 'ỷ õ 


40) 


y 4 1 3y 4 3 
4 4x 
2x - 3 4x 2 - 9 


1 

6 


2x 4 3 


y + 2 y-2 y 2 —4 


Bài 2: Giải các phương trình sau: 

1) (x - 5) 2 4 (x 4 3) 2 = 2(x - 4)(x 4 4) - 5x 4 7 


2) (x 4 3Xx - 2) - 2(x 4 l) 2 = (x- 3) 2 - 2x 2 4 4x 



3) (x 4 1 f - (x 4 2)(x - 4) = (x - 2Xx 2 4 2x 4 4) 4 2x 2 

4) (x - 2) 3 4 (X - 5Xx 4 5) - xCx 2 - 5x) -• 7x 4 3 

5) (x 4 4)(x 2 - 4x 4 16) - x(x - 4) 2 = 8(x - 3Xx 4 3) ■ 

6) 4(x - lXx 4 2) - 5(x 4 7) = (2x 4 3) 2 - 5x 4 3 

7) (x - lXx 2 4 x 4 1) 4 3(x - 2) 2 = x(x 2 4 3x - 1) 

8) (x 4 5)(x - 5) - (x 4 3)(x 2 - 3x 4 9) = 5 - x(x 2 - X ~ 2) 

9) (x 4 2) 2 - 2(x 4 3)(x - 4) = 5 - x(x - 3) 

10) (x 47)(x -7) -(x4 2-) 2 =5(x-2)4(x-7) 

Bài 3: Giải các phượng trình ẩn X sau: 


1) 


11 
X 2x 


3 

2 


1 


2)± + V ; = 

3x 2x :J " 4 


3) 


5) 


7) 


9) 


11 ) 


13) 


2 

1 3 

3x 

2x * 4 

3 

1 1 

8x 

2x ~ X 2 

1 

2x + 

3 5 

4x 2x 

5 

= 3 

x + 2 

2a 

— 1 

. X + a ‘ 

' 7 

-4 


4) -- 


_3_ 

2x 


6 ) 


8 ) 


10 ) 


1 
X 

1 1 
3x 4x 

2 _1_ 

3x 2x 
2 


1 

0 


1 


4x : 


12 ) 


X — 1 

3a 


= 1 


= 4 


3x - 2 


14) 


x-a 

X 


= 2 


X4 5 
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15, 3 * 


5x -1 
3x 

17) - 


= 2 


19) 


21 ) 


23) 


25) 


27) 


29) 


31) 


33) 


35) 


37) 


39) 


41) 


43) 


45) 


46.) 


47) 


4x - 3 
4 


= -2 


X .+ 1 X - 2 

5 _1_ 

3x - 2 X - 4 
4 7 


= 0 


2x - 3 3x - 5 
7 1 


= 0 


2x - 3 

2 

r-H 

1 

X r-< 

II 

(N 1 

<N w 

X + 1 

X 4- 2 3x + 3 

2 

4 3x4-11 

- T 

X — 1 

X 4- 3 X 2 4- 2x - 3 

7 

2 1 

X 4- 2 

X + 3 X 2 + 5x + 6 

X 

X 2 +1 3 

x + 2 

X 2 - 2x - 8 X - 4 

3 

2 5x 4- 4 

- + 

x + 1 

X + 2 X 2 4- 3x + 2 

9 

5 - X 4 

3x - 1 

3x 2 -4x4-1 X - 1 

4 

1 9 

X + 6 

X - 3 X 2 4- 3x - 18 

2 

1 3x4-8 

X + 6 

X 4- 1 X 2 4- 7x 4- 6 

3 

1 5x 4- 11 

+---r- 


16) - 


2x 


18) 


20 ) 


22 ) 


24) 


3x 4- 2 
2 

X - 3 

3 

X + 4 
7 


= —3 

1 


http://sachviet.ecỉU4$p 


2 x + 1 


X 4- 2 
2 

2x +1 
3 


3x -4 3x-3 

23 -1 = 0 


. = 0 


2x-3a 

1 3 2 

26) 2>T-T + 12x - 8 = 3x -2 
3 1 5 

28> ITã 

30) 6 


x + 3 


32) 


4 X _ 
x -2 X 4-1 


X - 2 2x + 6 
15 
X - 2 ’ 2x + 6 

X 2 -2 


; 2 - X - 2 


2 X 2 + 5 


^ 2x4-1 X - 3 2x 2 - 5x - 3 

2 _15_ 

^ 3x +1 6x 2 - X - 1 

5 2 _ 3x 

^ ^ x-2 x + 4 ~x 2 + 2x-8 

, r 1 



40) 


u + ^ ^ 

x-2 x + 4~x 2 + 2x-8 

X *». + « 1 

X - 3 2x 2 -3x - 9 2x+ 3 

X 1% 1 x 2 -x-3 


*, 1 _ X* - X - 3 

^ 2x-3 x-3 2x 2 -9x + 9 

\ 44 ) 3 2x -20 _ 7 

^ X + 2 3x 2 + 4x - 4 3x - 2 


'Z __J____i__ 

2 4 3x 4- 2 X 2 + 5x + 6 X 2 - 3x + 2 


9 


X 2 4- x - 2 

X 2 - i 


l 1 

-4 ~~ X 2 - 3x 4- 2 


: 2 - 2x - 3 


X 2 - 4x + 3 


33 
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$ 


X 2 -X-6 X 2 + X -12 X 2 + 6x + 8 
49) __*__,_4 




50) 


51) 


x + 1 


X 



52) 


_ 3x _X - 2 _ 3 . * 

6 x 2 - 7x - 3 2x 2 - 5x + 3 3x 2 - 2x -1 

2x_ X - 3 _ 

6 x 2 + 7x -3 3x 2 + 1 lx - 4 " 2X 2 4-11x4-12 

53 ) 3x -2 _ 4x + 3 _ 7 x 4-11 

X 2 - 12x + 20 X 2 4- 6 x - 16 X 2 - 2x - 80 

54 ) 2x -5 _ x-6 > •_ X4-8 

X 2 4- 5x - 36 x 2 + 3x - 28 X 2 4 - 16x 4 - 63 

55) 2x-l<y x ~ 2 3x -12 

X 2 4-4x-5 . X 2 -10x + 9 X 2 - 4x - 45 

56) — -^ x .r 1 _ 4x __3_ 

18X 2 4 - 3 x - 28 24x 2 4 - 23x -12 48x 2 -74x + 21 

57) _ x ~ 2 _ X + 1 _ X4- 2 

4x 2 - 29x 4 - 30 20x 2 - 13x -15 5x 2 - 274x +18 

X4-8 x-8 2 x 4-8 


58) 


59) 


60) 


x 2 4-x-6 X 2 -X- 2 X 2 4-4x4- 3 
—— + 1 J- 3x - 3 

X 2 — 1 X 2 - 3x 4- 2 X 2 - X - 2 
2x4-3 fí _ 2 x -- 2 

X 2 + 3x 4- 2 X 2 — X — 6 — X 2 — 2x — 3 


Bài 6. PHƯƠNG TRÌNH TÍCH 

Bài 1 : Giải các phượng trình sau 
1) (x - l)(3x - 6 ) = 0 

3) (x 4 - 1 ) (2x - 3) (3x - 5) = 0 

5) (x + I) 2 (x + 2) = 0 • 

7) (5 - x) 2 (3x - 1) = 0 

9) (5x - 6) 2 (x + 2)(x 4 -10) = 0 


2) (2x 4- 5)(1 - 3x) = 0 ' 

4) 6(x-2)(x-4)(l-7x) = 0 

6) (3x - 2) 2 (x + lXx - 2) = 0 
8) (14 - 2xỷ(3 - xX2x - 4) = 0 

10) (3x - 3) 3 (x + 4) = 0 . 


39 
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i • 


11) (2x -1) 3 (4x + 5) = 0 

13) (9x 4 - 6) 3 (3x - 4) 2 (1 - 7x) = 0 


12) (8 - Ịíf (3x + 6) = 0 
14) (4x - 8) 2 (2x + 6) 3 =0 


. Ị 

> Ị 
• .»• 



(3x - 2) 2 = 0 


16) 


'í,-ỉ|)(5 X + D-0 


2) 2(3x + l) 2 = (3x + IX* - 2) 


- • r i 


1 

1. 


Bài 2: Giải các phương trình sau 
i) (2x'+ 5Xx - 4) = (X - 4K5 - x) 

3) -5(4x - ĨXx - 2) = 2<4x - 1) 

4) (x + 6) (5 - x) = -2 (5 - x) (7x + 8) 

5) (2x - 1X5X -7) = (2x -1X9 - 7x) 

6) (x - 2) (7 - 3x) = (3x - 7)(8x + 32) 

7) (2 -x)(x +1) = (x- 2)(3x + 5) 

8) (x -1) (x + 7) = (1 - x) (3 - 2x) 

9) (6x - 7)(3x + 4) = (7 - 6x)(x -1) 

10) (2x - 3)(5x+ 1) = (3 - 2x)(x -5) 

11) (3x - 2)(x + 1) = X 2 - 1 

13) (x + 3) (2x + 3) = 4x 2 - 9 

15) (X - 2)(7x + 3) = 49x 2 - 9 

16) (9x 2 - 4)(x + 1) = (3x + 2Xar - 1) 

17 ) (X 2 - 4X4x - 1) = (x - 2X16x - 1) 

18) (x - ĩf + X 2 - 1 - (x - l)(x + 3) • 

19) (2x - 3) 2 + 4x 2 - 9 = (2x - 3X3x + 5) 

20) X 2 - 6x + 9 + (x - 3Xx + 3) = (x — 3)(2x — 1) 

21) Mx + Ịẩ4x - 3) + lp + 24* +9 = (4x+_3>(6x - 3) 

/cs— 1 Xv _ấ_ — ărt + 1 = (2x — ÌXOX — 3)v J 


12) 9x 2 - 4 - (3x + 2){x-l) = 0 
14) 16x 2 - 25 = (4x - 5) (2x + 1) 


Z1Ỉ -r . * ; : 1 V /K „ Q\ 

22) (2x - Ị)(x + 7) + 4x 2 - 4x + 1 = (2x - lX5x - 3) 
ooí fZ _ *\ 2 _ Q + X 2 = (x - 3Xx + 1) 



23) (X - 3) 2 9 + X 2 = (x - 3Xx +1) 

24) (2x + õf -25 + 4x 2 = (2x + 5X5 - 9x) 

25) (4 - 3x) 2 + 9x 2 - 16 = (3x - 4Xx.+ 1) 

26) (7 + 6x) 2 - 49 + 36x 2 = (7 + 6xXx - 6) 

Bài 3: Giải các phương trình sau 
l)x 2 =l 2) X 2 = 2 


4) X 2 = 4 
7)<-*jỹ 7 
10) ứxỷ =_ 10 
13) X 2 = 13 , v X 
16) 3? - 16 
19) X 2 = 49 
22) X 2 = 100 
25) X 2 = 169 
28) X 2 = 256 
31) X 3 = 27 



;áỉ>)x~=ioy ~Ỵ' d 

28) X 2 = 256 . 29)2 

■ 31) X 3 = 27 32)2 

Émail: daykemquynhon@gmail.coin 

AC\ 


5) X 2 = 5 
8) (-x) 2 = 8 
lí)x 2 = -ll 
14 ) X 2 = 14 
17) X 2 = 25 
20) X 2 = 64 
23) X 2 = 121 
26) X 2 = 196 
29) X 3 = 1 
32) X 3 = 64 


3) X 2 - 3 

6) {-X) 2 = 6 

9 ) (—x ) 2 = 9 
12) X 2 =12 
15) (-x) 2 =-15 
18) X 2 = 36 
21) X 2 = 81 
24) X 2 = 144 
27) X 2 = 225 
30) X 3 = 8 
33) X 3 =■ 125 


34) X 3 = -1 
37) (—x) 3 = -64 
40) (—x) 3 = -343 
43) (2x + 7)1 = 1 
46) (5x - 7) 2 = 4 
49) (26x * 9/ = 100 
52) (1 - 2x) 3 = 8 
55) (6x - 7) 3 = 125 
58) (9x - 10) 3 = -27 
61) (X- l) 2 = 2 
64) (4x - 6)1 = 7 
67) (7x - 7) 2 = 3 
70) (7x + 2) 2 = 7 
73) -3x 2 = -48 
76) -6x 2 = -216 

79) 2 



35) X 3 =-8 
38) (-X) 3 = -125 
41) (2x - l) 2 =49 
44) (6 - 4x) 2 = 16 
47) (lOx - 7) 2 = 64 
50) (15 - 37x) 2 = 1 
53) (3x - 4) 3 = 27 
56) (7 - 5x) 3 =-1 
59) (llx- Ị2) 3 = -Ĩ25 
62) (2x 6" 

65) (X - 2) 2 = 10 
68) (9x + iO) 2 = 10 
71) 2x 2 = 8 
74) 4xf = -16 
77)7x 2 = -7 


4 .2 1 


80) --3 
5 5 


36) X 3 = -27 
39) (-X) 3 = 216 
42) (3x + 4) 2 = 25 
45) (7x - 5 f = 36 
48) (13 - 25x) 2 = 81 
51) (x + 1) ’ = 1 
54) (4x ~ 3f = 64 
57) <6 - 4x) 3 = -8 
60) (6 - 12x) 3 = -216 
63) (x + 4) 2 =: 6 
66) (ÕX + 1 > 2 = 2 
69) (6x - 7) 2 = 5 
72) 2x 2 = 18 
75) 5x 2 = 125 
78) -2x 2 = -128 

1 


81) -X 2 =32 


2 


82K-ịếị>^3 

3 


83) 2x : 


84) -3x 2 = 8 


85)-5x 2 =-10 


86) 4x 2 = 20 


ỉ .2 


8 7) ^-x 2 -= 4 
2 


1 .2 


88 ) -i-x* = -2 
3 


2 2 28 


89) ^x 2 = — 

7 14 


91) 2x 2 = .i 
2 


92) ~3x 2 = -4 


94) 4x 2 = — 


1 


4 


■95) 5x 2 = 4 
5 


90} -|x- ----ị 
8 32 

93) 4x 2 = -1 

6 


96) -6x = - 


43 


97) 7x 2 * 


36 


98) 8x 2 = 4 
8 


99) 9x 2 = 4 


9 


100) 20x 2 = 4 

5 

103) 4(1' - 3x) 2 = 4 
105) 16(9x - ll) 2 = 256 

107} 4(5x+4) 2 = ị 

. Ọ á v 7 R 


ì.r 

101) 2{x + l) 2 = 8 102) -3(2x-5) 2 = -27 


104) -2(2x + 7) 2 = 2 
106) -4(5 ~ 7x) 2 = -100 


108) -|(4x-6) 2 =-24 


4 


109) I (9 - 7xj =4 


ỉ 10) 



112 ) 


-|(7x + 18f = -lệ 
f_lf 64 





< 4 nZ 

114) 2x + 4 

l 5, 


16 


t 
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5Ỹ 9 


I . 


115) I -3x»-ị 


y 


117) 


119 ) 


/ 


8 


25 

4 


4x 9 J 49 


1 

9x + 9 


\2 


81 

64 


( 


121 ) ~ 
2 


3 x 4 J 2 




125) -ị 
5 

127) -1 
7 


' 4 

4x + — 

V 


3, 


64 

5 




8 


-X+-I = 
2 5 


129) 


3f2 


415 


lf 

7 


175 

27 


y 


64 




133) 3 


ỉ l 3 6 J 

1 1 f = 1 

Ế 3 X j 9 

( 3 1 f 1 

8 4 X J 16 


33 

49 


135) -4 


9 f 4 lf 25 

137) z -Jx + ị ==£- 

51 3 6 3 


2Ỹ 

139) 71 

V14 7 


í, 3 


/ 


49 


2 


Bài 4: Giải các phương trình sau 
1) (2x + 7) 2 = (x + 3) 

3) (13x - 7) 2 = (7x + 9) 

5) (27x + 9) 2 - (24x - 7) 

7) (3 - x) 2 = (x + 3) 2 


; ị 

j ■, 42 
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116) 


118) 


120 ) 


7x 

V 

r f-2x 
7 


|l =4 
3 


\2 


httpv/sachviet.edu^ĩ^ + x ý = 1 y 




-I 


\2 




100 
81 

36 

= 121 

n2 _ 3 
~ 2 

4(5 0 _Ỵ _ 16 

124) -í 1-2, 


/ 


122 ) 




4 6 

5 7 


126) 


11 






3 4 

—- — X 

4 3 




33 

8 


128) ỉ' 


V 


_ 3 1 Ị _ _9_ 

2 x + 10 J 100 


130, i 


/ 

V 

r 


8 1 375 

3 9 X - 68 


132) 


13 


u 

Ư2 


Ỉ-| X | =91 


134 , -ỉlĩ X -ĩJ = ẻ 

^5 2)* 4 

6 3 ' , 9 

25(1 _JỊ_ V 36 


136) I 


16 

i X 


\ 


100N 251 1 7) 

138) - —7 7-rrX 
6 V5 10 ; 





140) I/ 


V 


_5__3 
16 8 X 


■\ 3 


5 

9_ 

64 


2) (4x + 14) 2 = (7x + 21) : 
4) (6 - 9x) 2 - (5x - 7) 2 
6) (-5x-l) 2 = (x-2) 2 
8) (4x - 6) 2 = (6 + 4x) 2 


WWW.DA YKặMQỤỴNHON. ƯCOZ. COM 

8 - 2x ' 


11) (5x - 4) 2 = (4 - 5x) 2 

13) ( -X - 3) 2 = (x + 3) 2 
15) (3x + l) z - 4(x - 3) 2 = 0 


10,(2x + |) = 

12, (|-2xr =12,-1 


14) |7x+£ 


ị) = [-7x-i 
V 8j { 8 J 

16) 9(x -1) 2 - 4 (2x +1) 2 =0 

)) 

/ -% \2 ✓ \2 


20) 64 (1 - 5x) 2 = 9 


— + 4x 
v3 





17) 25(3x + 7 ) 2 = 16(1 - x ) 2 18) 49ịx + = SlỊ^x - 2 

19) 36(4x + l) z - (3x + 2 ) 2 p - ' 2 j2 ' 2 

Bài 5: Giải các phương trinh sau 
1) 8 x 2 -4x - 0 “- s 

4) - 6 x + 9 * 2 = 0 
7) 2x 2 = X 
10) 4x 2 = 3x 
13) -X 2 = 4x 3 
16) 27x 2 - 54x 3 = 0 
19) 5x 4 + 20x 3 = 0 
22) 2x 3 - 50x = 0 


25) X 3 -- 7 X = 0 
4 

28) -X 3 + ~x = 0 
36 

31) X 3 + X = 0 
34) 5x 3 + 4x 0 

37) X 3 + 2x — 0 
40) -4x 4 - 3x 2 = 0 
43) 3x 3 - 5x = 0 


2 ) 2 x 2 -16 = 0 
5) 64x 2 - 8 x = 0 
8 ) -X = 3x 2 
ll)x 3 =x 2 
14) -7x 2 = 14x 3 
17) 4x 3 + 5x 4 = 0 
20 ) - 20 x 4 + 100 x 3 = 0 
23) 3x 3 - 27x = 0 

26) X 3 -~x = 0 
16 

» 

29) -X 3 + -^-x = 0 . 

49 

32) 4x 4 + X 2 = 0 
35) 6 x 3 +.7x = 0 
38) 9x 3 + 27x = 0 
41) 7x 5 - 28x 3 = 0 
44) - 6 x 3 - 15x = 0 


3) 5x 2 + 7x = 0 
6) 18x - 9x 2 = 0 
9) 3x 2 = 2x 
12) 2x 3 = 3x 2 
15) X 3 - 8x 2 = 0 
18) -3x 4 4X 3 = 0 
21) X 3 - 16x = 0 
24) -4x 3 + 64x = 0 


27) JLx-x 3 = 0 
25 

30) -x 3 + -^-x = 0 
64 

33) 7x s + 2x 3 = 0 
36) 9x 3 + X - 0 
39) -2x 3 - X = 0 
42) -X 3 - 3x = 0 


Bài 6: Giải cảc phương trình sau 

1) X 2 + 4x-5 = 0 2) 2x 2 + 5x+ 3 = ó 


4) X 2 - 7x +10 = 0 
7) 7x 2 + 13x - 2 = 0 
10) 3x 2 + 4x - 4 = 0 


5) 4x 2 + 9x -13 = 0 
8) X 2 - 5x -14 = 0 
11) x 2 + 2x -2 = 0 


3) X 2 + 7x +12 = 0 
6 ) 6 x 2 + 7x - 3 = 0 
9) X 2 + X - 6 = 0 
12) X 2 - 4x - 6 = 0 


43 
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• / 


I 

I 

lị 




I 






13) X 2 - €x + 7 = 0 
16) 7X 2 + 2x +1 - 0 


14) 3x 2 - X -1 - 0 
17) X 2 - X +1 = 0 
20) 9x 2 + X + 1 = 0 


19) X 2 -4x + 5 = 0 20) 

22) (&Í 2 +2x + 4] 2 = (x 2 - 4 ) 

23 ) (2x 2 -x-l) 2 '(x 2 -7x + 6) =0 


24) (4x 2 - 3x - 2 ) - (3x 2 + 5x -14] 

25) (2x 2 -3x-4) 2 =(x 2 -x) 2 

26) ịx 2 -x + 5j s^Ị-ăx 2 + 2x + 5^ 


\2 


-0 


27) (3X 2 + 3x - 2) 2 = X 2 (x -1) 2 

28) X 2 (-3 + 2x) 2 - (4x 2 - 2x + 1 ) = 0 


r 


29) 4x : 


h + ì) -(* 2+5 *- 5 ĩ = 

/, * \ 2 


0 


v2 


30) (4-6x + 4x 2 ) 2 = 

./ tY 


9x 


\ 


|x-2 


31) 16x 2 Ị^-2 x + £j = 25 (x 2 + X + 1 


{ 


32) 36 




-X 2 + 2x + ^ J = 49x 2 (x + 2) 

/ «>2 r 1\ 2 


38 ) 64 Y (**2 “ 2S ( 5x2 + |; 

34) x 2 (-9x + 3) 2 - 4(9x 2 - 3x - 6) 2 * 0 

35) 64x 2 (ỉ*-|) -4 9 (j* 2 -* + f) =0 
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15) 4x 2 - 7x + 2 = 0 
18) X 2 +X.+ 1 = 0 

21) 2X 2 - 6x + 8 = 0 


5) X 4 -5x 2 +4 = 0 

7) (x 2 + 5x) 2 - 2(x 2 + 5x) - 24 = 0 

9) (x 2 -2x-5) 2 -2(x 2 -2x-3)-4=0 
,2 


6) 2x 4 -20x + 18 = 0 

8) (x 2 + X + l)(x 2 + x + 2} 12 

10) (X 2 - 5x + 7) - (9x - 2Xx - 3)= 1 





•\j ị 


^0 .P 7 

Bài 7. PHCÍ0NG TRÌNH BỘC cao 

ĐĂT BIẾN PHỤ LẢ ĐA THỨC 

Bài 1: Giải các phương trình sau: 

- \ 4 1 0..2 . 4 oc - A 


ị.. l)x 4 -13x 2 +36 = 0 

ị| 3) 2x 4 + 5x 2 + 2 = 0 

Email: daykemquynhott @gmaii com 


1) X 4 - 13x 2 + 36 = 0 
3) 2x 4 + 5x 2 + 2 = 0 


2) 9x 4 + 6x 2 +1 = 0 
4) 2x 4 - 7x 2 -4=0 


1 


11) X + — 1+2x4 — -8 = 0 


lì 8 


X-—1 ~ 31 X - — Ị + ^- •- 0 


13) (x + 2)(x 2 - lo)(x - 2) = 40 

15) X 4 + 4x 3 - 2x 2 - 12x + 3 = 0 
17) X 4 - 4x 2 + 5ỈX 2 -2Ỉ = -8 


IU> vx — ax + ỉ) — - OM 

•»HĨ ;-H)- 

14) (x 2 -4xj +(x-2) 2 = 

„2L 0„ . o okp ll _ 


= 10 


1 ỉ / A — ~T Ư Ị A — ^ ỉ — —V f 

19) (2x + lXx + 1 ) 2 (2x + 3) - 18 = 0 

20) (2x + l) 2 (4x + l)(4x + 3) - 18 = 0 


16) X 2 - 2x + 3 - 3 |x - lị = 0 
18) x 4 - 6x 2 + 4 Ị X 2 - 3 Ị = -4 



ĐĂT BIỂN PHỤ DẠNG (x + a)(x + b)(x + c)<x + d) + e 


ĩ% 






V 


(vói a + b = c + d) 

Bài 2: Giãi các phương trình sau: 

1) (x + 2)(x + 4)(x + 6)(x + 8) + 16 = 0 

2) íx + 2Xx + 3)(x + 4)(x + 5) - 24 = 0 

3) x(x + 4Xx +• 6){x + 10) + 128 = 0 

4) (x + lXx + 2Kx + 3)(x + 4) - 24 = 0 

5) x(x + lXx + 2)(x + 3) + 1 = 0 

6) (x - lXx - 3)(x - 5)(x - 7) - 20 = 0 

7) (x - lXx + 2)(x + 3)(x + 6) - 28 = 0 

8) x(x - l)(x +lXx + 2) - 3 = 0 

9) (x + 2Kx + 3)(x - 7)(x - 8) - 144 = 0 

10) (x — 7Xx - 5)(x - 4Xx - 2) - 72 = 0 

11) (X 2 + 8x + 12)(x 2 + 12x + 32) + 16 = 0 

12) (x 2 + 6x + 8)(x 2 + 8x +15) - 24 = 0 

13) (x 2 + 4x +3Xx 2 + 6x + 8) - 24 = 0 

14) (x'f - 6x + 5)(x 2 - lOx + 21) - 20 = 0 

15) íx 2 + X - 2Xx 2 + 9x + 18) - 28 = 0 

16) (x 2 + 5x + 6)(x" - 15x + 56) - 144 = 0 

17) (X 2 - llx + 28)(x 2 - 7x + 10) - 72 = 0 


ĐĂT BIỂN PHỤ DẠNG ĐANG CẤP bậc hai 


Bài 3: Giải các phương trình sau: 

1) (x 2 + l) 2 + 3x(x 2 + 1) + 2x 2 .= 0 

2) (X 2 - l) 2 - x(x 2 - 1) - 2x 2 = 0 

3) (X 2 + 4x + 8f + 3x(x 2 + 4x + 8) + 2x 2 = 0 • 

4) 4(x 2 + X + lý 2 + 5x(x 2 + X + 1) + x 2 = 0 

5) (x 2 - X +1) 2 — 5x(x 2 - X + 1) + 4x 2 = 0 

6) (x 2 - X + 2) 4 - 3 x 2 (x 2 - X + 2) 2 + 2x 4 = 0 

7) 3C-X 2 + 2x + 3> 4 - 26x 2 (-x 2 + 2x + 3) 2 - 9x 4 = 0 
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BÔI pVỠNGNMGLỤtTtíJy&T$ỊNf ư + ỗx - = u 

I 9)0?-Ị- ì^ + ^xV-^x-lÌ** 12** = 0 
j 10) 10(x* “ 2x + 3) 4 -!9x 2 (x 2 ~ 2x + 3) - X = 0 

■r 11) X 4 + 9 = 5x(x 2 - 3) 

,| 12) (x 2 - 6x - 9) 2 = x(x 2 - 4x - 9) 

.1 13) X 4 + (x + lX5x 2 - 6x - 6) = 0 

' 14) (x 2 + l) 2 + (x + lX3x 2 - 4x - 5) = 0 

15) x 2 (x - l) 2 + x(x 2 - 1) = 2(x + l) 2 

4 -t x/o—2 . O-, o\ n 


WWW.DA YKEMOUYNHON. ƯCOZ. COM 


yỵ vvìv 4 ìjaiA nmi/L/1Ỉ\I1UỈ\, 

6) 3xr + 19xf+ íx - 12 = 0 

8) 2x 3 - llx 2 + lOx + 8 = 0 


16) X 4 + (x - l)(3x 2 + 2x - 2) = 0 

17) 4x 4 + 12x 3 + 12x + 4 = 47x 

18) 2(x 2 + X + 1 f - 7(x - l) 2 = loi* 

19) (x 2 - 2x + 4Xx 2 + 3x + 4) = 14x' 
20 X 4 + X 3 + X + 1 = 4x 2 


ĐĂT BIẾN PHỤ DẠNG Hồi QUY 


http://sachviet.edu^n-6x 3 + X 2 + ỗx - 2 = 0 

7) X 3 + 3x 2 - lõx - 24 = 0 

9) 2x 3 + llx 2 + 3x-36 = 0 10) 6x 3 - 17x 2 - 4 X + 3 = 0 

! 11) X 4 - 8x 3 + Ịlx 2 + 8x - 12 = 0 

12) -3x 4 + 20x 3 - 35x 2 - lOx + 48 = 0 
Ị 13) -2x 4 - 7x 3 - X 2 + 7x : + 3 = 0 

.14) xf - 5x 4 - 2x 3 + 17X 2 - 13x + 2 = 0 
’ 15) X 5 — 5x 4 + 6x 3 - X 2 + 5x - 6 = 0 ^ 

16) 3x 3 — 5x 2 + 5x - 2 = 0 17) 2x 3 + 5x 2 + 5x + 3 = 0 

18) 3x 3 + 5x 2 - X - 2 = 0 19) 4x 3 + x 2 + x- 3 = 0 

20) 4x 3 - X 2 + X + 3 = 0 21) 4x 3 - 7x 2 - X + 3 = 0 

22) 6x 3 - 7x 2 + 5x - 2 = 0 
24) 4x 3 + 5x 2 + lOx - 12 = 0 

DANG a“ = b 


Bài 4: Giải các phương trình sau: 
1) X 4 + 6x 3 + llx 2 + 6x +1=0 
3) X 4 + ẻx 3 + 7x 2 + 6x + 1 = 0 
0 ) 6x 4 + 5x 3 - 38x 2 + 5x + 6 = 0 
7) X 4 + 7x 3 + 14x 2 + 14x + 4 = 0 


2) X 4 + X 3 - 4x 2 + X + 1 = 0 
4) X 4 + 5x 3 - 12x 2 + 5x + 1 = 0 
6) X 4 - 10x 3 + 2ÔX 2 - lOx + 1 = 0 
8) X 4 - I0x 3 - lỗx 2 + 20x + 4 = 0 



í X + /X + 1**. T itA ” . —' 3 --- 9 O. Ao r\ 

9) 2x 4 - 5x 3 - 27x 2 + 25x + 50 = 0 10) 3x 4 + 6x 3 - 33X 2 - 24x + 48 = 0 

ĐĂT BIỂN PHỤ DẠNG (x + a)(x + b)(x + c)(x + d) + cx 2 

(vôi ab = cd) 

Bài 5: Giải các phương trình sau: 

1) (X - 3Kx - 5Xx - 6Xx - 10) - 24x 2 = 0 

2) (X - 1)5 + 2Xx + 3Kx - 6) + 32x 2 = 0 

3) (x+lKx - 4 Xạc + 2)(x - 8) + 4x 2 = 0 

4) 5 - 2Xx - 3Xx - 6Xx - 4) - 72x 2 = 0 

5) (x + 3Xx - lXx - 5)(x + 15) + 64x 2 = 0 

6) (X - 2)5 - 4Xx - 5)(x - 10) - 54x 2 = 0 

7) 5 + 2)5 - 4)5 + 6Xx - 12) + 36X 2 = 0 

8) 4(x + 5Xx + 6Xx + 10Xx + 12) - 3x 2 = 0 

9) 5 + 2)5 + 3)(x + 8Xx + 12) - 4x = 0 

10) (X - 18Xx - 7)(x + 35)(x + 90) - 67X 2 = 0 

DẠNG (X + a)*+ (X + b) 4 = c 



23) 4x 3 — 5x 2 + 6x + 9 = 0 
25) 5x 3 - 12x 2 + 14x - 4 = 0 




lr 



Bài 6: Giải các phương trình sau: 
1) (X + 2) 4 + (X + sf = 272 
3) (X + 3) 4 + (X + 5) 4 = 16 

5) 5 - 2) 6 + 5 - 4) € = 64 


2) (X + 6) 4 + (X + 4) 4 = 82 
4) (3 - X) 4 + (2 - x) 4 = (5 


- 2xV 


uạnu UV/V1 NGHIỆM 

Bài 7; Giải các phương trình sau: 

1)+ 1 ịx- 6 = 0 ?A-ỈS .v_°n 

3) 2x* + âx 2 - ẻx + 3 = 0 4>x -5* +2x + 8=0 


zx + ÓX -ỖXtO-U 

Ịl ; 46 
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Bài 8: Giải các phương trình sau: 
1) X 4 = 24x + 32 

3) X 4 = 24x + 32 

5) X 4 = 4i+1 

7) X 4 - 13x 2 + 18x - 5 = 0 
9) X 5 + 3x 2 - 3x + 1 = 0 


2) X 4 = 2x 2 + 8x + 3 

4) X 4 = 2x 2 - 12x + 8 

6) X 4 = 8x + 7 

8) X 4 + X 2 + 6x - 8 = 0 

10) X 3 - 3x 2 +.9x --9 = 0 


DẠNG DÙNG BẤT ĐẲNG THỨC 

Bài 9: Giải các phương trình sau: 


1) X 2 + y 2 = xỹ 

2) X 2 + ỹ 2 - 2(x + 2y) + 5 = 0 

3) 4x 2 + 9y 2 + 16z 2 - 4x - 6y - 8z + 3 = 0 

4) X 2 + y 2 + 2xỵ — 2x + 2 = 0 


5) 2x 2 + y 2 + z 2 = xy + yz + zx 

6 ) 5x 2 + ằy 2 + z 2 - 4x + 6xy + 4z + 6 = 0 

7) 2x 2 + 2ỵ 2 + z 2 + 2xy + 2yz + 2zx + 2x + 4y + 5 = 0 

8) X 4 - 2x 3 + 3x 2 — 4x + 3 = 0 ' ịjr 

9) X 6 - 2x 3 + X 2 - 2x + 2 = 0 

10) X 2 “ 4xy + õy 2 + lOx - 22y + 26 = 0 

Bài 8. PHƯƠNG TRÌNH PHÂN THỨC KHÔNG Mầu Mực 

Bài 1: Giải các phương trình sau: 

1 ) 1 2 6 


2 ) 


3) 


X 2 - 3x + 3 X 2 - 3x + 4 X 2 - 3x + 5 
_1_ + _1_ __ = 9 

x z --2x + 2 x 2 -2x + 3 2Ịx 2 -2x + 4j 

X 2 + 2x + 1 X 2 + 2x + 2 7 


X 2 + 2x + 2 X 2 + 2x + 3 6 


47 
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Vịí* 
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ụ* 
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6 


4) - 


X 2 - 2x + 2 1 X 2 - 2x + 3 X 2 - 2x + 4 
X 2 - X + 2 


5) ____ 

x 2 -x + l X 2 - X - 2 


= 1 


6) r 


21 


ĩỊí^lI _ X* + 4x + 4 = 0 


X 2 - 4x +10 

2 7 


— X 2 + 4x + 4 = 0 


X 2 + 2x + 3 
Bài 2: Giải các phương trình sau: 

1, 2x 7x 


8) X + X - 


X 2 + X + 1 

3x 7x 


= 5 


= -4 


5) 


3x 2 - X + 2 

3x 2 + 5x + 2 


X 2 - 3x +1 

X 2 + X + 1 


X 2 - lOx + 5 

4x 

4) 

X 2 - 3x + 5 

X 2 - 5x + 5 _ 

1 

X 2 - 6x + 15 

X 2 - 12x + 15 

X 2 - 4x + 5 

X 2 - ôx + 5 

4 

4x 

-- 

5x 3 

6)- 

4x 

5x 

■ + -— : - 

-1 


7) 


1 

12 


X 2 + X + 3 X 2 - 5x + 3 2 

x 2 -13x + 15 x 2 -15x + 15 

X 2 - 14x + 15 X 2 - 16x +15 
„ v 4x 3x _, 

4x 2 - 8x + 7 4x 2 - lOx + 7 

Bài 3: Giải các phương trình sau: 

1*1 1 1 

1) 


2 ) 


X 2 + 9x + 20 + X 2 + llx + 30 X 2 + 13x + 42 
1 1 _1 

6 


18 


3) 


X 2 + 4x + 3 x 2v + 8x +15 6 ị 

1 1 1 1 
X 2 + 3x + 2 + X 2 + 5x + 6 + X 2 + 7x +12 + X 2 + 9x + 20 3 













7) 


X +x 


(x 2 x + l) ' Ị 

Bài 5: Giải các phương trình sau 
- " 4x 2 ^ 


2 

9 


Q, X 4 + 4 - 

9 ) - =5x 

X 2 -2 


1) x 2 + 





X + 2) : 


- 12 


2) X 2 + 


X 





(x + l) 


•2 


= 15 


4) X 2 + 


4) 


1 1 1 „ ^ v 1 4 


5) 


1 ± _ _ * __ _- — 

x 2 +5x + 4 x 2 +11x + 28 x 2 -+17x + 70 x 2 +23x + 130 13 

1 1 1 Ậ ĩ _ 1 

x 2 + x^x 2 +3x + 2 x 2 +5x + 6 x 2 +7x + 12 2 

1 3 *.■’ 5 1 




8) X 2 + 


10) x 3 +4- = 6ix + - 

X 3 




1\ 
X 




11) X 3 +d_ = 13Í x + i 


* r 


6) X 2 -7x +12 + X 2 -llx + 28 + X 2 - 19x + 84 4 

Bài 4: Giải các phương trình sau: 


X 4 V X/ 

Bài 6: Giải các phương trình sau: 

1) X 3 -X 2 - 


8 


x 3 -x 2 


= 2 


2 ) 


X 


lx+lj 


1) 20 Ị 

/ 


\2 




u-u 


X 2 — 4 „ 

+ 48.í__l=:0 


2 ) 


x+2?fx-2f 5 

+ 


X — 1 


X - 1 




2 X 

X -4 


V 


x 2 -l 


x z -l 

\ 

= 0 


3) £^2Lll + 


3x 


õ) X. 


8-x 


/ 


x-1 


X - 


X 2 +X-5 

8-x^i 


+ 4 = 0 


2x 2 +1 X 

X 


2x 2 + 1 

+ — i1 = 2 


„, X 2 +1 

4) —-— + 


X 2 +1 


-5 

2 


\ 


/ 


7) 


7x-x : 


X — 1 

_ A \ 


= 15 




• % 

ìmail: d&ykemquynhon @gmaiL com 


K. 


x + l 


/ 


7 + X 




x + 1 


/ 


6) X. 

/ 


8zíY x + ỄZ* 


= 10 


8 ) 


x+1 
3x - X 2 


X + 1 


= 6 


'• f 2 C N 

X - 6 




X - 2 




X - 2 


/ 


y. 


i. 
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BÔI D ƯỠNG NĂNG L ực 

9 



ỌCTỌÁN8 

~ 2Ì )Z 


X + 2 X + 2 J 


11 ) 


ị 7x - X 2 ' 

Ị X 2 + 2lì 

x + 3 J 

x+3 J 


= 12 


10 ). 4±4 

(X -xj 
7x-x 


X + 


3x - to tjp:^sachviet.e diì.)Vfl = 1 - f - 


t - 2 > ( ..2 


12 ) 


V 


X — 1 


) 


X - 3 
x z -7 


x -1 


= 12 


Bài 7: Giải các phương trình ẩn X sau: 

X + 5 X + 7 
+ 


13)A =Ỉ- 


14) A = 2-2 



3 3(2 WWW.DA YKEMQ UYNHON. ƯCOZ. COM 

4 lu 2 ; 


,. X + 1 X + 3 
” « + «8 


-4 


61 59 

x + 7 x + 11 


0 X — 1 x + 3_x + 7 x+13 

2 1995 " 1991 “ 1987 ~ 1983 
ox 315 -X 313- X 311 -X 309 

3) —-—- + —-—- + — ——— + 


15) A = 


4 4 3 

3 3 2 


+ 4 = 0 


101 103 Ị05 107 

x-b-c x-c-a x-a-b 0 

4 ) -—I—- + -+ ' = 3 

a b c 

a+b-xa+c-xb+c-x 4x , 

5) —r_ + 7 —+ —+ —^—- = 1 

c b a a+b+c 

. 2a + b + c-3x a + 2b + c-3x a + b + 2c-3x 

6) —-—-+-—7-+ —-—- 

a b c 

x-a . x-b x-c -(1 11 ' 

bc ca ab va b c 

X - ab ' X - ac X - bc . 

8 ) -— -7— + —-- + -—— = a + b + c 


= 6 - 


9x 


16>a44 



(4 

[ 

3 Ì 

u 

V 


(1 

1 


u 

2 

í 3 

' 

n 

u 


15 J 


17) A = [2005 - (2004 - 1-2UU3 I mxưưa - I- 

18 ) A = [ 3 -1-3 + 3(3 -1-3|)|].[2 - (2 - 2(2 -2[-2Ị))] 

íí^i-ỉlìl ríL|ỉ-i |- 3 


19) A = 


1 

2 


«8 


4 5 


2 

3 


3 1 

4 3 


9 

4 


a + b + c 


a + c 


Bài 9. CÁC BÀI TOÁN CÓ CHỨA Dấu GIÁ TRỊ 

TUYỆT ĐỐI k 

Bài 1 : Tính giá trị của các biểu thức: 

2) A 4Ị-2Ọ07| +1-2005] -1 



r ||.|2007°-l| + 

20) A= L F-7— 


2 

3 



— 


3 

4 

_ 


ĩU 

— • 


4 _ 3 
3 4 




y''■ ị_4V<> o 4 

Bài 2: Bô dấu giá trị tuyệt đối và rút gọn các biểu thức sau: 
1) A = |x-3|-2x-l 94 A= íxỉ +X-1 


1) A = |-3| + |4|-l 


3) A = 


3 

2 


3 

4 


u 4) A*= 


5) A = |-3| -|-4|-7 
7) A = 2 -1-11[ - u 

9) A = |-3-4f+|4-2ị-l 





15 


6 

5 


4 

3 


6 ) A = -|-6|-|4ị + 9 


3) A = |6 - x| - 2x + 4 
5) A = |x-2|-2x-16 

7) A = |2x - 3| - 4x - 3 

* 

9) A = |3 - 3x| - 9 - 3x 
11) A = -3x - 2 - ]2x -1| 
13) A = 2 + |x - lỊ + ịx - 2| 
15) A = Ịx - lị + ịx - 3| - 4 


2) A = Ịxị + X — 1 
4) A = |2-x| + 4x-7 . 
6) A =|4-2x| + 2x-8 
4 

8) A = -X ^,-r 


, 4 
- X+ 3 


10) A = 2x + 4-ịx-3j 
12)A = 6-3x-|3x + 3| 

14) A = 10-2x + |x-5| + |x-4| 
16) A = Ịx + 5| + Ịx - 3| - 2x +1 


8)A = | 
10) A = 


3 

4 


2-ị 

3 


5 

4 


1-ậ 

4 


1 

6 


11) A = 




_ 2 


31 

4 

” 2 

+ 

3 


4Ì 

5 


5 

6 


50 
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17 ) A = 24 - 5 Ị X - 11 + 41X + 101 18) A * 2 + 13x - 5 I - 12x + 41 
19) A = 9 + x-|5-4xỊ-|3x-5ị 20)A = |x + 5ị-|x-l|-|x-2[ 

Bài 3: Bò dấu giá trị tuyệt đối và rút gọn các biểu thức sau: 

1) A = |x + 3| - 2x +1 với X £ -3 2) A = ịx - 3| + X - 1 với X > 3 

. 3) A = |1 - x| - 2x + 4 với X > 1 . 4) A = |3 - x| + 3x - 5 với X £4 


51 
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5 ) A = |x + 2ị - X - 6 với X ắ -2 


3 

7 ) A = j2x 4 3j - 2x - 3 với X ầ8) A - 

. - ^ 


6) A •- Ị4 - xị 4 X - 8 với X < 4 

4Ỉ 4 4 

-X 4 - X 4 -r với X > -r 

3 3 3 


9) A = |3 - 2x| - 9 - 2x với X > 


10) A = 2x 4 4 4 ]3x + 3Ị với X > -1 


11) A = 3x - 2 4 Ị2x - ljvới X < ỉ 12) A = 6 4 3x - j3x 4 3ịVỚi X £ 0 

13) A = 3-x - 1 2x — 4 Ị với X > 3 14) A = 4 -Ỉ3x - 6ị -2xvớix>3 
— . . 3 * o 1.. 1 ^"VỚÌX>5 


15) A = 4 - X - 


x _ 2 


với X < -1 


16) A - 3 - “ X - 


— - — X 

3 3 


17) A = 3x - 4 - ị5x 4 3ị với X < -2 . 1S)A - 4 - 

19) A = 2007 - 2008x - |2005x - 2006| với X ổ 1 

20) A - 2006 - |2007x 4 2005| - 2004x với X < -1 
Bài 4: Gĩâi các phương trình sau: 


s-|x 

4 


- ^ X với X < 0 

3 


I) Ị2xỊ = Ịx + lỊ . 

3) ỊxỊ = |2x -1| 

5) Ịxị = ị2x - 5| 
7)|5x-l| = Ị2x-6| 

9) |5 - x| = |2x - 5| 

II) |4 - 3xỊ - |2x - 10Ị 
3 


2) |x 4- 3Ị = |-4| 

4) |x 4 1| = |3x + 1| 
6) [3x4 2Ị = |-3lỊ. 
8) |1 - x| = |3x 4 4| 
10) |x - 3| = |3x -1| 


13) 


3 

* 2 


X — 1 


12) |15-2x| = |x4 4| 

¥ 






14) 


15) 


1 5 

—X - — 

4 4 


3 . 4 

— X - 3 

4 5 


17) 


-X--U 

4 x 4 


4 2, 

-rX-H 

5 5 


19)|2006-x| = |2x-2005| 




ổ* 


* 

V® 


ậx-S 
3 

... |Ị xM 


3x 


X 

4 


4t 

3 


í? 


1 4 

— X - — 

3 • 3 


20 ) 


21 ) 

23) 


2006 X 


X 3 

3 2 


3 2 



, 4 


1-X 

3 


3 


^ 1 

— X 

s; 

2006 --X 

2 


2 




25) Ị2x 4 2ị = |2x 4 lị 
27) Ịx 4 6ị = Ịx 4 lị 

Ề 

Ệựiail: ị^ykemquynhoìi @gmaiL 


22) |x| = Ịx -1| 

24) |2 - x| = jl - x| 
26) |x-2Ị =Ịl-xị . 
28) |2x-l| = |2x+l| 


com 


29) ị 3x - 2 ì = 13x 4 2 
31) Ị3x - 3| = |3 4 3x| 

2 


33) 


4 
3 


- X 


35) 


27 


4 26x 


26x 4 


27 


37) 


2 

x 3 


3 

2 



5) 

7) 

9) 




39) |2004ị = |1 - 2003X 
Bài 5: Giải các phương trình sau: 

3)7 = ỉ 2x - 11 ' . ' 

XI = 2x - ặj 
5x - 11 = 2x - 6 
s,f 5 - X = 2x - 5 
11) |x:^ 3 ! = - 

^13) 

• 15) 

17)1x4 61 = —6 - X 


1 - X1 = 2x - 1 
2x 4 2 I = -3 - X 


19) 

21 ) 


3x - 2 = 3x - 2 
4-3x1 = 2x - 10 

23) !x- 3 1 3 


23) !x - |ỉ = |x-4 

1 1 51 3 4 

25)Ì 4 X 4 I= Ĩ X 5 

27) l-x- -1 = ịx- I 


27)I 4 x_ ! i= I x_ I 


29)|2006 - x| = 2x - 2007 


9 

ề 

. 

ã 


31) 


4. 

3 1 


2 

- — - X 

3 


33) 1-^4 26x 
27 


= 26x 4 


27 


35) 3-|x| =0 

37) jx 4 I I -2x 
39) 3x- Ỉ4x| = 0 


= 0 
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30) 1 2 — 4x ị = Ị l - 4x[ 
32) |1 - 2x| = |2x -1 


34) 


3 


0 3 

— X - 2 


2-^x 

2 


2 


36) Ịx| = 


M 

\ 







38) 


^x-1 
2 


= |-2005| 


40) 


32 

3 


= 3_4 
1 2 3 x 


2) j X 4 3 í = -3 
4) 


6) 
8) 
10 ) 
12 ) 

14) 

16) 

18) 

20 ) 

22 ) 


X 4 1 [ 3x 
3x 4 2] = -31 
1 - X Ị = 3x 4 4 
X - 3Ì = 3x — 1 
xl -1 -X 


2 - X 
X- 2 


- 2 - X 
= -3 - X 

2x -1Ị = -19 - X 
2 - 4xị =4x - 2 
15 - 2x = X 4 4 


24) I ậx - 3 i = 3x - J 
3 5 

26)lf-fi=f-f 

a»4x-!íl-i-ịx 


x 3 


30) ị2007 - |xl =2006- 

L» 


1 . 
— X 

2 


32) 


f*-d 

2 




34) 


32 4 

4 —-X 

3 3 


3 4 

2 3 x 


36) |-|3-2x| = 0 


38) 3 4 2x — jxị — 0 
40) X - 3 — 1x43 


0 
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I . 

ỉ 


BÓI DƯỠN<ị^<ịỊ ị Ụ&ĩựìlM g mỉ[ 4 

I) |x 2 | = |5xị 

3) X 2 + 6j = Ị-5xỊ 
5) X 2 + õỊ = Ị6xỊ 

ii 7) IX 2 + 301 = 1-llxỊ 

: 9) ịx 2 + 121 = 1-8x1 

II ) 


13) 

15) 

17) 

19) 


x z +21 
2 


- K°*l 

X" +1| = |2x| 

9| = Ị6x| 

X 2 + 25| = |-1ỌxỊ 
4x 2 +1 = |—4xj 


X 2 + 


-2x + 16 i 
4x + 16 


Bài 7: Giải các phương trình sau: 

I) X 2 - 2x = |-4x + 81 
3) X 2 - 4x - 8 = 

5) X 2 + 6x + 8 = 

7) X 2 + 3x- 20 = Ịx- 12 

9) X 2 - X ~ 12 = |-5x + 20ị 

II) x 2 + 4x + 5 = 2x + 3| 

13) X 2 + 6x + 9 = -1Ị 
15) X 2 - X + 7 = ị -5x + 1 


lO) X” - X + / = 

17) X 2 + 5x+ 7 = 
19) X 2 + 3x + 4 = 


3x + 5 
—X - 2 


2 ) 


4) X 2 + 


6 ) 


12 ) 

14) 

16) 


x 2 + 


21) 

X + 6 

= x 2 : 

22) 

23) 

1 -X 

= X 2 - 1 

24) 

25) 

4 - X 

= X 2 + 2x 

26) 

27) 

2x + ị 

1 = X 2 - X 

28) 

29) 

X + 1 

= X 2 - 2x — 3 

30) 


-3x 2 |=|7x| 

á|-H 

X 2 + IổỊ = |-9x| 

8) IX 2 + 3 Ị = 14x I 
10) I x 2 + 8 Ị = I 6x| 

: 2 + 8ị = |-9x| 

2 + 4| »|—4x| 
16| = |-8x| 
18) |-x 2 -36|=|l2x| 
20) Ịôx 2 + l| - |6x| 


2) X 2 + 4x = 16x + 241 
4) X 2 + 3x + 20 = ; -9x- 12 ị 
6) X 2 + 1 lx + 28 = I -X — 4 
8) X 2 + 2x + 16 = i —8x — 8 

10) X 2 + 7x - 4 = |3x + 28 

12) X 2 + 5x + 7 IX + lj 
14) X 2 - 2x + 5 = I -4x + 3. 
16) X 2 + 9 = í-6x- ll 
18) X 2 + 6x + 9 = 

20) X 2 + 4x + 6 == 

X - 6 1 = X 2 - 4x 
2x - 2 Ị = X 2 - X 


2x + 3 Ị 
-2x - 41 


X + 4 


31) ịx +- 2| = 2x 2 +4x 

33) Ịx + lỊ = 2x 2 + 4x +1 

35) |2x + lị = 2x 2 + 3x + 1 

37) x + 2ị = 3x 2 +4x 
39) 2x+ 2| =-3x 2 -3x 
41) j3x + 2| - 3x 2 + 2x 

43) Ị-3x + 12ị = X 2 -4x 


4x -1 

36) |2x +1| = -2x 2 - 3x -1 

'38) |2x +1| = -3x 2 - 3x -1 
40) 13x + 2Ì = 3x 2 + 2x 
42) |3x + lị = “3x 2 - 2x -1 

44) |4x - 12j = X 2 - 3x 


54 
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: 47) |2x + 12j = -X 2 - 5x 

ị 49) |x +12| = X 2 + 6x 

51) |6x +12] = -X 2 - X 
r 53) |-2x + 8| = -X 2 + 4x 

\ 55) |3x + 6| = X 2 + 2x 

Ị 57) |x +1| = X 2 - 5 

Ị - 59) |2x + 4| = X 2 + 3x + 2 

Ị Bài 8: Giải các phương trinh sau: 

ỉ I o I 




15) ịx 2 + 5x 

I 


WWW.DA YKEMO UYNHON. ƯCOZ. COM 
46) |6x-12| = X 2 -X 

48) |2x + ìoị = X 2 + 5x + 2 

50) 

52) 

54) 

56) 

58) 

60) 


-x-llỊ = X 2 +6x + l 
4x-8| = x 2 -2x y 
4x - 4| = X 2 - 2x + 4 
3x + 6| = -X 2 - 2x 
X + 2| - X 2 - 4 
3x + 6j = -X 2 - 2x 


2 ) 

4) 


X 

2 


= 4 


X” + 2xỊ = -X 
6) Ịx* - x| = -X 
8) |x 2 - 3xị = 4x 
10) -X 2 - 8x| = “5x 
12) x 2 -4Ị = 4 + 2x 

2x| = -X - 2 • 


14) 

16) 


X 2 + 


?x 2 - x| = -4-x + 2 
18) Ỉ2x 2 - 3x| = 6 - 4x 

20 ) 


-X 2 -Ệxl = 2x + 3 


2 


NÂNG CAO 

Bài 9: Giái các phương trình sau: 

X - 3 Ị = 6 


,1) jx + 21 + 

3) ịx + 5| +13 - x| = 12 

5) |2x + 2| + |2x-3| =11 
7) je - 3xj + |2x + 2| = 14 
9) |x + 2| +17 - x| = 3x + 4 - 
11) |4x-2| + |5-3xỊ = 2x + 4 


2) 

4) 


X— 21 + |x+4Í =10 
1 


X- 


3 

X - — 
2 


= 2 


6 ) |3x + 2| + Ị2x-3| = 4 
8 ) jx + 2| + |x + 3|=4-ỉ-x 
10 ) |4x + 7Ị-|2x-3| = 4x + l 
12) X - [3x + 2Ị + |x - 3| = 0 


55 
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BỎI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN s 


y : 
ỈM, 


•1» 


i *• 

ĩ 1 


13) |x - lị +.Ịx - 2Ị + Ịx - 3j = 12 14) Ịx + 1| + |x + 2Ị + |x + 3| = 7 

15) jxj + ịx + 2| - |x + 4| = 4 - X 16) Ịx| - |3 - x| + Ịx-4| = 3x 

17) jx| + ịx + l| + |x + 2j + Ịx + 3|=6 + x 

18) |x -1| + |x - 2ị + |x - 3| + |x - 4| - 6 + 3x 

19) | 2 x-3| + |3x -4ị + |4x-5j + |5x-6ị = 7x-8 

20) 1 - |3x +1| - |4x + 2ị - |5x + 3] - |6x + 4| = 0 
Bài 10: Giải các phương trình sau: 


http://sachviet.edu.vn 

5) |x + lj.= l-x 
7) 


\VWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


6) jx ” 4ị =» 4 - X 


3 

x 4 


3 

= - X 


8 ) 


3 _ X 

4 ~2 


3 

2 “4 


9) |x + 3| = -X - 3 

11) 3 - I X — 3 ! = X 


13) 


3 X 

4 2 


3 

4 


I0)h-ẵ=-ĩ t | 

Í3 6 3 5 

12) X - I X — 5 1 =5 
. 5 5 5 _ 



1) 

3) 

5) 

7) 


2x- 1 
2x + 3 


= X 

= 3x 

2 - XI = 2 - 2x 
2x Ị + Ị X + 11 = 4x 


9) X + 26 í + ị X + 27 Ị = 3x 
11) |3 - xị + Ị2 - x| = -3x 

13) Ịx + 3ị |2x + Sj = 4x 

15) Ịx + 2j + ịx + 9| - 3x -1 

17) Ị3x - 7ị + ị3x -1| - 4x - 20 

19) |x+26| + |x + 27Ị = 3x 


2 ) 

4) 

6 ) 

8 


21) j2x-3Ị + 2 Ị 3 - xị = X - 4 
23) 14x + 51 + 12 — X! =3x-7 


25) |x + lỊ + |x + 2ị 4- |x + 3| = 4x 

27) 12x - 1 ị + 13x - 2 Ị + 14x - 3 I - 5x + 4 = 0 

28) ịX + 1Ị + ỈX + 2Ỉ + |x + 3| + I X + 4 I• = 5x 


X + 2 Ị = 2x 
1 “ X = -2x 
X + 41 = 3x - 9 , 

X +.21 + ; 3 + X• = 5x 
10) Ị 7 — X1-4- I 9 — X! = 2 - x 
12) |x + 2| + |x + l| = 3x 

14) |3x + 2Ị +13 + 2x| = 6x 

16) |x - lị + Ịx + 4j = 3x - 9 

18) .|5x + 2ị 4-13 4 5x| = 7x -1 

20) |7-x| + |9 -xỊ ='2 -X 

22) |3 - 2x| + 12 - x| = 1 - X 
24) 13x - 21 + |l -5xị = -2x 
26) |x-l| + Ịx-2| + Ịx-3| = -4x 



15) |x 4- 2ị + Ịx| = X 4- 2 

17) |2x 4- 2ị - 2 = 2x - ịx 

19) IX — lị +X + 3-4 - Ỉ4x- 3 
Bài 13: Giải các phương trình sau: 

1) ịx 4 3 ; + }4.- Jc| - 0 - 




14) Ệ x + 
4 


5 5 

— “ —X 

4 4 


5 

4 



16) X - 2Ị + Ịx - lị = X - 1 
18) Ịx + 1| - X = 1 - |x| 

20) 12x - 1 ỉ + Ị 2x I 4- 2x 


- 1-0 


2 ) 


X - 


|3 - 2xỊ = 0 


3) 


3 6 


4 

— X - — 

+ 

— - X 

2 5 

L 


5 


= 0 





vNỉv 


4) |x + 3| + Ịy + 5ị - 0 
6) |2x 4- 3ị + ị4y — 7] — 0 


& 




NÌ 



7) |3x - 7| + 


3 f 
|y + 6 


= 0 


8) 


4 4 


4 4 

— X + — 

+ 


3 3 


3 3 J 


= 0 


k 




9) 3|x + 3Ị + 4|y + 5| = 0 


“»! 


-x + 3 
4 


4- Ịy — 3| —- 0 


28) IX + 11 + ix + 2ị + |x + 31 + |X + 4| =5X 

29) Í2x- 1 i + |3x- 2 ! + Ị4x - 3 I + 15x — 4 I = -20x + 1 

30) IX — 11 + |x + 2ị + Ix + 31 + ỊX + 4ị + ỈX+5Ỉ 


15) 


3„ t . 
4 14 

2 


+ 3ị4y + 7x[ = 0 
4 


16) |x + 3j 4 |y + 5Ị -í- ịz - 3| = 0 


Bài 11: Chứng minh các bất đẳng thức sau và cho biết dấu bằng xảy ra 

khi nào? 1 

4 2). .1AÌ ;> -A 
4) |AỊ 4- ỊB| £ ỊA + B| 


17) 4|2x-7 + 5]3y-Ị +6 

0 


3 . 4 
-z + -z 
2 5 


= 0 


DỈAl>A 
3) |A| + |B|> A + B 

5) [A|-|B|ồ|A-B 

7) ịAỊ + ỈBị + ịCỊ ằ Ạ + B - c 

9) |Aị + |B| + ịcị > |A + B + CỊ 

Bài 12: Giải các phương trình sau: 
1) |x + lị = X +1 


<í> 


6) ỊAỊ + ỊB| + ỊCỊ ằ A 4 B + c 
8) |AỊ + |B| + |C|> A-B-C 
10) IAi - |Bị - ỊCỊ < ỊA + B 4 CỊ 


18) |x + lỊ + |y + 2| + [2 - y - x| = 0 

19) jx-2| + |y-3| + |2z-y 4 x| = 0 

4- \z 4- 4y - 3xỊ 


20) ị|x-^ 

2 3 


14 4 

+ _ y “ - 

13 7 


= 0 


21) |x|+|y-3 


í. „,5_ ' 5 

tị 3) x+ 3 x 3 

■ V Ị t 

ÍỈỊtiail: Ẩkiykemquynỉioti @gmail. com 


2) |x-l| = x-l 
4) 


5 

X - — 

4 


_ 5 

" 4 


+ |2z - y - X - 2006} 

22) |x -1| + |y - 3x| 4- |2z - yỊ =!■ 0 

23) |x - y| + |y - 3| + |2z - x| = 0 

X " y| + 


= 0 


24) 


j-y — z + |2z - 6| = 0 
2 
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BÔI DƯỠNG NĂNG L ực TựHỌC toán 8 


ỉ:; 


25) Ịx -'z 41| ‘4 

26) |2x - 3yị + 


f y - 3z 


4y-| 

3 


|2z - 2006| = 0 


z - y - x| = 0 


http://sachviet.edu3S)n|x - 1 | 4 |x - 2Ị 4 ịx -3| > 3(2 - x) 

- r 


WWÌ 







27) Ị2x - y[ 


28) Ịx —4z + lj + 


1 



2 y ~ 

+ 

z - y - X - 999 


1 


2 

— y - 3x 4 z 

+ 

- z - 2002 

2 


3 


-0 


29) 

3 4 

45 

1 2 

— X 4 —y 

4 5 

2 y ~3 

30) 

X - lỊ 4 |2y 4 z| 4 Ịy - z 


4 |33 - 22x - 1 lz| = 0 


Bài 14: Chứng minh các bất đẳng thức sau: 


I) |x 4 2ị 4 |3 - x| > 5 
3) |x 4 3| 4 j9 - xị > 12 
5) |x 4 2| 4 |x - 5| > 7 
7) |3x-7| + |3x-l|ỉ>6 

9) |x - 2006| 4 |x - 2007| £ 1 

II) |3x + 8|^6-|3x + 2| 

13) [2x - 3| 4 2|3 - xị £ 3 
15) |2x 4 1| 4 [2 - x| > 3 4 X 
17) j3x 4 2| + Ịl - 5xị > 3 - 2x 


2) Ịx-2|+|7~xj>5 
4) |3x-2| + |3-3x|>l 
6) Ịx-7| + ịx + 4ị £ 11 
8) |5x + 2| + |3 + 5x|>l 
10) |997 - x| 41999 - x| £ 2 


12 ) 


1, 

X +H 
2 


£Ì- 

6 


1 

3 + X 


11 
— X + — 

3 3 


2 1 


3 2 


-—X>1X 


19) 

21) Ịx - 6| 4 |2x 4 5| = 11 + X 
23) jx - 5Ị 412 - 3xị > 4x - 7 
25) Ịx - 4| 4 6 > 2x -12 - X 

27) |2x - 4ị 4 Ị5 - 3xj £ X - l 


29) 


X - 4| 4 6 £ 2x -|2 - X 

2x-4| + |5-3x|>x-l 'V^ 

131 11 51 11 

6 2H |3 4 1 4 2 • 

X 4 l| 4 |x 4 2[ + Ị3 - 2x| £ 6 


14) 3|x-2|^3-|3x-3| 
16)ị4x 4 5[ + ị2 - x| > 7 4 3x 
18) ị8 - xị +12 -f- 3x| > 10 4 2x 

20) |2x4-l|+|x-2|à3 + x 

22) |x - 3| 4 |2 - 2x| = 5 - 3x 
24) |2x 4 l| - X > 3-12 - X 
26) j2x 4 llỊ 4 Ịx 4 2| £ 13 4 3x 
5 


3„ 5 
2 x 2 


30) 

32).[x 41| 4 Ịx 4 2j 

2 


Ịx 4 2| £ 13 4-; 

IH ì4 * x 

„ li 1 


4-x >2-P-^x 
2 2 


31) |x 4-1| 4 |x 4 2[ 4 Ị3 - 2x| £ 6 

33) |1 - xịt |2 - x| 413 - x| > 6 - 3x 

34) |x 4- 999| 4 ]x 41000| 4 |x 4 1001Ị £ 3(x 41000) 


+ x + 


3| 5 3x 4 ổ 


58 


ỊỊ-' 

I: 
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37) 

39) 

40) 

41) 

42) 

43) 

44) 

45) 

46) 

47) 

48) 

49) 

50) 



X 4-lỊ4- |x 4- 2ị 4- 13 - 3xị £ 5x 38) |x4-l| + 2|x-2| + |x + 3[ >8 

X 4 lị 4 2|x 4- 2| 4- 3|x4- 3| > 2(3x 4- 7) 

X 41| 4 |3x - 2| 4 |x 4 7| > 10 - X 
X - lị 4 ịx - 2| 4- |3x 4- 7| £ X 4-10 
2x 4- lỊ 4- Ị2 - 3xỊ 4 ịx 4- 7| £ 6 (x 4-1) . i * 

X 4- lị 4- |x 4- 2ị 4- Ịx 4- 3| 4- ịx 4- 4| ỉ:2(2x+5} 

X 4 l| 4 |x 4 2| 4 |x 4 3| 4 |x 4 4| £ 2(x 4 4) 

X 4 l| 4 ịx 4 2[ 4 |x 4 3ị 4 |x 4 4Ị £ 4 
X 4 1| 4 Ịx 4 2| 4 Ịx 4 3| 4 |x 4 4ị > -2(x 4 l) 

X 4 l| 4 |x 4 2| 4 ịx 4 3| 4 |x 4 4| > -2(2x 4 5) 

X - lỊ 4 |x - 2| 4 |x - 3| 4 |x - 4Ỉ £ 2(2x - 5) 

X - lỊ 4 ịx - 2| 4 Ịx - 3| 4 Ịx - 4[ > 4 
X 4 2003| 4 |x 4 2005| 4 Ịx 4 2007| 4 |x 4 2009| > 8 


Ị ; ■ ; ■ 

ị Bài 15: Giải các phương trình sau: 

Ị 1) |x42|4|3-x| = 5 

3) |x 4 3| 419 - x| = 12 
j 5) |x 4 2ị 4 ịx - 5| = 7 
7) |3x - 7| 4 |3x - lị = 6 
9) jx - 2006| 4 |x - 2007| = 1 

11) |3x 4 8[ = 6 - Ị3x 4 2| 

13) |2x - 3ị 4 2|3“ xị = 3 
15) Ị2x 4 lị 412 - xị = 3 4 X 
17) j3x 4 2] 4 jl - 5x| = 3 - 2x 

19) 

21) ịx-6| 4|2 x 4 5| = 11 4X 
23) |x - 5| 412 - 3x| = 4x - 7 
25) Ịx - 4| 4 6 = 2x -12 - X 

27) Ị2x - 4Ị 415 - 3xỊ = X -1 


2) |x - 2j 4 Ị7 - xị =■ 5 
4) |3x - 2ị 4 Ị3 - 3x| 1 

6) jx-7|4|x4 4|.= ll 
8) |ÕX4 2| + ]3 4 5xỊ = 1 
10) Ị997 - xị 4 [999 - xị - 2 

12 ) 


1 

1 

1 

X 4 — 

= — — 

1— 4 X 

2 

6 

3 


1 1 


2 _ 1 J 

— X 4 — 

+ 


3 3 


3 2 X ị 


16) ị4x 4 5| 412 - xị = 7 4 3x 
18) j8 - x| 4 ị2 4 3xị = 10 4 2x 

20) Ị2x + lỊ 4 |x - 2| = 3 4 X 

22) |x - 3| 412 - 2x| = 5 - 3x 
24) |2x 4 lị - X = 3 - Ị2 - x] 

26) |2x 411| 4 |x 4 2| = 13 4 3x 

28) 


2x4 ^ 


3 

— X 

2 


2 
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30)||x-|| + x,2-||-ỉx 

31) |x + lị + |x + 2| +13 - 2x| = 6 32)Ịx +1| + Ịx + 2ị + Ịx + 3| = 3x + 6 


31) |x + l| + |x + 2| + |3-2x| = 6 
33) ịl - xị +12 - xị + 13 - x| = 6 - 3x 


34) ịx + 999] + Ịx + ÌOOOỊ + Ịx + 100l| = 3(x +1000) 

35) ịx -1| + |x - 2ị + Ịx - 3| = 3(2 - x) 

36) jx-4| + |x-3|+|2x-12| = 5 

37) |x +1| + |x + 2| +13 - 3x| = 5x 

38) |x + lị + 2ịx - 2Ị + Ịx + 3Ị = 8 

39) jx+l| + 2|x + 2j + 3|x + 3| = 2(3x + 7) 

40) Ịx + lj + |3x - 2j + Ịx + 7| = 10 - X 

41) Ịx-l| + |x-2Ị + |3x + 7| = x + 10 

42) |2x + l|+|2-3x| + |x + 7| = 6(x + l) 


43) |x + l| + Ịx + 2Ị + |x + 3| + Ịx + 4| = 2(2x + 5 

44) ịx + lỊ + |x + 2|+|x + 3| + Ịx + 4| = 2(x + 4) 

45) |x+lj + ịx + 2| + ịx + 3ị + Ịx + 4| = 4 

46) |x + l| 4- |x + 2j + Ịx + 3| + |x + 4[ = -2 (x + 1) 


47) |x +1| + |x + 2! + |x + 3| + Ịx + 4| = -2(2x + 5) 

48) Ịx-lỊ + Ịx-2ị + |x-3| + Ịx-4| = 2(2x -5) 




50) Ịx + 2003Ị + |x + 2005Ị + |x + 2007| + |x + 2009; = 8 
ii 16: Chứng các fc' 

1) ịxỊ + ịx + lỊ + Ịx + 2| £ 2 

3) |x-4| + |x-l| + |x+2Ị ầi6 


49) ịx -1| + |x - 2| + Ịx - 3ị + Ịx - 4j = 4 f ^ ì* 

■ .^ ■ - = 8 &i 


ý 


k 


2) |x-l| + |x|+Ịx + 2| > 3. 

4) Ịx - 1| + |xị + Ịx + 1| > 2 

5) |x +1| + |2x + i| + |x| > 1 ■; <í> 6) jx-2ị + |2x - 3ị + Ịx -1| ằ 1 

7) |x-l| + Ị3-x| + |x-5Ị;>4 8) |3x-2| + |2x - 3| + |2-x - ĩ[ ;> 2 

9) |x-2| + |2x-3| + |x-l|>l 10) |x-lỊ + |3x-4| + |x-3|>2 

11) ịx +1| + |x + 2| + |x + 3j > 2x 4- 5 12) Ịx -1| + |x - 2| + |x - 3| --= 2x - 3 

13) Ịx - lị + jx - 2ị + ị2x - 3Ị > 3x - 4 

14) |x ẩỆ + | x + 2| + Ị4 _ 2x[ £ 2x +1 

15) |x +1[ + |x + 2| + |x + 3| + |x + 4| 2 1 - X 

16) |x + lị + Ịx 4- 2| + jx + 3| + |x + 4| £ X + 6 


Ẽmai lidaykemqùyn hon @gma i /. c Oìh 


17) Ịx + ll + |x + 2| + |x + 3| + |x + 4|>-3(x + 2) 

18) |x-l| + |x-2| + |x-3| + |x-4Ị>3(x-2) 

19) Ịx + lị + |x + 2{ + |x - 3| + |x - 4| > 3x 

■ 20) X +1| + |x + 2| + ịx + 3Ị + |x + 4| + ịx + 5| ằ 6 

21) |xỊ + Ịx -1| + |x - 2Ị + |x - 3| + |x - 4ị > 6 



22) Ịx - 3ị + Ịx - lỊ + ỊxỊ + jx + lị + Ịx + 3 ị ằ 8 

23) |x - 4| - 4 + |x - 2| - 2 + Ịx| + |x + 2| - 2 + |x + 4Ị - 4 £ 0 

24) x-lỊ + IX - 21 + ! X - 3 ị + 12x + 8 I + ỉ 3x + 14 i £ 20 

25) 2x — 3 I + Ì3x-lị + 4|xl + Ị 3x + 1Ị + I 2x + 31 >8 

Bài 17: Giải phương trình sau: 

1) ỉxl + Ịx + l| + Ix + 2l = 2 
3) ix- 4Ì + Ịx - l! + ỉx + 2| =6 


ị 



Ị 


5) |x + l| + |2x idị + |x| = 1 
7) |x - lị + Ị3 - x| + |x - 5| = 4 
9) Ịx - 2| + |2x - 3| + Ịx -1| =. 1 
11) |x +1| + jx + 2| + |x + 3| = 2x + 5 

13) ịx ~ 1| + |x - 2| + |2x - 3| = 3x - 4 

14) Ịx -1| + |x + 2| + |4 - 2xị = 2x +1 

15) |x + 1 | + ịx + 2ị + Ịx + 3| + |x + 4| = 1 - X 

16) Ịx + 1| + |x + 2ị + |x + 3Ị-+ Ịx + 4| = X + 6 

17) jx + lị + ịx + 2| + jx + 3| + |x + 4| = -3(x + 2) 

18) |x -1| + |x - 2| + |x - 3| + Ịx - 4| - 3(x- 2) 

19) ịx + lị + |x + 2| + |x - 3| + |x - 4t = 3x 

20) |x + lỊ + Ịx + 2ị + |x + 3| + |x + 4| + |x + 5| = 6 

21) ịxỊ + |x -1| + |x- 2[ + Ịx - 3| + |x - 4| = 6 


2) Ịx- li + !x| + ịx + 2i = 3 
4) IX - 11 + Ị X +! X + 1Ị =2 
6) |x - 2Ị + |2x - 3| + |x - 1| - 1 

8) |3x-2| + |2x-3| + Ị2x-ll = 2 
10) |x -1| + |3x - 4| + Ịx - 3| = 2 
12)ịx - lị + |x - 2Ị + |x - 3| = 2x - 3 




22) |x - 3| + Ịx - lỊ + |x| + ịx + 1| + |x + 3ị = 8 

23) |x - 4 | - 4 + |x - 2Ị - 2 + |x| + |x + 2| - 2 + |x + 4| - 4 = 0 

.. 24) jx -1| + |x - 2 | + Ịx - 3| + |2x + 8| + ị3x + 14| = 20 
25) Ị2x-3| + ị3x-l| + 4|xỊ + |3x + l| + |2x + 3| = 8 
Bài 18: Chứng minh các bất đẳng thức sau: ; 

1) |x +1| 2 + |x - lf 2:2 2) |x + 2| 2 + |x - 2| 2 2 8 

3) |x + 3| 2 + |x - 3| 2 2 18 4) Ịx + 4| 2 + |x - 4ị 2 2 32 
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BÔI DƯỠNG NĂNG Lực Tự HỌC TOÁN 8 
: !Ị 5) |x + 5f+|x-5[ s50 

h 7) ị X 4- 21 2 + I X ] 2 £ 2 


6) |x + 6| 2 4-|x - 6ị 2 sỊvốpV/sachviet.edUTỲilK + ăooõl 3 
8) |x| 2 +• |x - 2I 2 s 2 18)|x + 2006ị 3 


+ X + 


2007| 3 >2 với X YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


• 

i ỉ 

i i 

. ĩ • 

9) |xf +[x-4| 2 >8 

10) |x| 2 +|x + 6| 2 S18 

ị 19) 

ì 

|x -997Ị 3 4- Ịx -1003| 3 ằ 54 

với 997 <; X < 1003 

■ ! 

1 i 

11) Ịx 4- 1Ị 2 4- |x — 3Ị 2 >8 

12) |x 4-5| 2 4-|x -1| 2 > 18 

ị ' 20) 

|x - 997| 3 4- |x - 1003Ị 3 > 54 

với X < 997 

! i.l 

; ■ •! 

13) |x + 2004ị 2 + |x + 2006Ị 2 > 2 

14) |x - 999| 2 + |x -1001| 2 > 2 

Ị 21) 

X - 997ị 3 4- Ịx - 1003Ị 3 > 54 

với X > 1003 

4 



15) |x + 2005| 2 + |x + 2007| 2 > 2 
17) Ị2x + lf + |2x - lf ;> 2 


16) |x - 2008| + |x - 2004] > 8 


18) I + ẩ| ỷ'2^2 
20) |x - 2007Ị 2 + |x - 2006| 2 > ị 



^ 1 
> — 

2 


19) Ịxị 2 + ịx - lị 2 ằ ^ 

Bài 19: Chứng minh các bất đẩng thức sau: 

«|3 ịx- 1|3 £2 với -1 Ẩ X < 1 
x -1| 3 > 2 với X < -1 


4- 


4- 


1 ) Ịx + lf- + 

2) Ịx + 1| 3 

3) |x + lf 

4) ■ 

5) 

6 ) 

7) 

8 ) 

9) 


X 4- 2P 4- 


X + 2 


X + 2 
X + 3 
X + 3|’ 4- 
X + 3| 3 + 


X —1| 3 >2 với X > 1 
x-2f > 16 với -2 á X < 2 
X - 2ị 3 > 16 với X < -2 


1 

3 

1 

X 4- — 

+ 

X- 

2 


2 

Ị 1 

» 

1 

íx 4- — 

+ 

X- 

1 2 


2 

1 

3 

1 

x + - 

+ 

X — 

2 


2 


X - 2ị > 16 với X > 2 

X-3| 3 >54 với -3 áx<3 

X - 3j 3 >54 với X < -3 

X - 3] 3 > 54 với X > 3 

3 ^ 1 , 1 ^ 1 
> 4 với -^<xá n 
4 2 2 





10 ) 


1 _ 1 
> -7 vơi X < - — 

4 20 

12) X 4- • 7 - + X — _ > — với X > — 

2 2 ị 2 

13) ịx| 3 4- Ịx - 2Ị 3 £ 2 với 0 < X < 2 

14) |xj 3 + |x - 2Ị 3 >2 với X < 0 

15) |xf + ịx - 2I 3 >2 với X > 2 

16) Ịx + 2005ị 3 4- |x + 2007| 3 > 2 với -2007 < X < -2005 


: iK>) ỊX 4- ZUUOỊ + 

'; ế 62 

ị Ị'j 

Eìỉứiil: daykemquynhon@gmail.com 






V 



23) Ịx + 3,5| 3 + Ịx + 7,5ỉ 3 > 16 với X <-7,5 

24) Ị X + 3,5 Ị 3 + ị X + 7,5 Ị 3 > 16 với X >-3,5 

25) |x 4-lị 5 4- |x - lf > 2 với-l<x<l 

26) |x + l| 5 + |x - lị 5 >2 với x < -1 

27) Ịx +1| 5 + |x - lf > 2 với X > 1 

28) |x 4- 2| 5 + |x - 2Ị 5 £ 64 với -2 < X £ 2 

29) |x + 2f + |x - 2Ị 5 £ 64 với X < -2 

30) ịx 4- 2| s 4- |x - 2| 5 > 64 với X > 2 

Bài 20: Giải các phương trình sau: 

1) |x4-lf 4-|x-lf =2 

3) |x + 3| 2 +|x-3f = 18 
5) [x + 5| 2 + [x - 5Ị 2 = 50 
7) Ịx + 2Ị 2 4- |x| 2 = 2 


2) |x + 2| 2 4- |x - 2| 2 =8 
4) [x + 4| 2 +|x-4| 2 -32 
6) |x4-6| 2 +|x-6Ị 2 =72 


f 

9) |x| 2 4- |x - 4| 2 = 8 
11) |x + lf + jx - 3| 2 = 8 
13) |x + 2004Ị 2 4- |x + 2006Ị 2 = 2 
15) |x + 2005Ị 2 + |x + 2007] 2 = 2 

17) |2x 4- 1| 2 + |2x - lf = 2 

19) |x| 2 + Ịx -1| 2 = ị 

Bài 21: Giải các phương trình sau: 
1 ) |x+l| 3 + |x-lị 3 = 2 


8) ỊxỊ 2 4- Ịx - 2Ị 2 =2 
10) |x| 2 4- \xj- 6| 2 = 18 
12) |x 4- 5ị 2 4- jx -1| 2 = 18 
14) |x - 999ị 2 + |x -1001| 2 = 2 
16) |x - 2008j 2 4- Ịx - 20O4Ị 2 = 8 
l 2 ! I 2 1 

18) + H 2 

1 

~ 2 


20) |x - 2007Ị 2 + |x - 2006 


2) ix + 2| 3 + ỊX — 21 3 = 16 


63 
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Ịj 

U* 






jf. 

11 

v?w 


II 

• * f 


: ; 

1 


ỵ 

iữ 

ii'ị 


ỹ; 

V 


^;.ỳ 

*:cị. * 


*•; r* 


•V 




I 


• r 
i v : 


•Ị' 

•S' í 

•* • t 

■! Ị 
: 

»>v 


3) |x + 3l 3 + jx - 3Ị 3 =54 

5) ỉx! s + !X — 2ị 3 = 2 
7) |x - 997Ị 3 + |x - 1003Í 3 = 54 

9) |x +1| 5 + |x - 1Ị 5 = 2 


4) 


1 

3 

I 3 

X + — 
2 

+ 

x 2 

1 X + 2005] 3 + 


http://sachviet.edu.vn 

5) ịx + 3| 2 + ỊxỊ 2006 + |x - 3| 2 = 18 


\VWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


4 

X + 2007 1 3 - 2 
8) ịx + 3,5ị 3 + Ịx + 7,5| 3 = 16 

4 5 


11 ) 


1 

X + — 
2 


1Ị 5 1 

x 2 "ử 


10) |x + 2f + Ịx - 2ị = 64 
12) |xf + |x -1| 5 - V 


13) |x +10| 5 + |x- 10f. = 200000 
15) Ị2x + lf + Ị2x - lị 5 = 2 


14) X + 42 Ị + Ịx - v2| J - 8\Ỉ2 

/—15 : r-\S _ ’ r. 


JI’ « 

lr >: . . . 

ụ ■ • 17) 

• 1?..- ; 

1 

X H-7= 

42 

5 1 1 

+ X-7=r 

1 42 

f 19) |x| 7 + |x 

- 2| 7 = 256 




16) |x + 4ầ\* + Ịx - Vãị 5 = 18^3 

18) Ịx + lỊ 7 + |x-l| 7 =2 


20) |x + V2| 7 + |x - Vãị 7 = 16>/2 
Bài 22: Chứng minh các bất đẳng thức sau: 

1) jx + l|* 4- |xị 2 + |x - lf > 2 2) Ịx +1| 2 + 2|xỊ + |x - lf > 2 


12006 + Ix - > 2 


3) |x + lf + Ịx| 

5) ]x + 3| 2 + |x| 2006 + |x - 3| 2 > 18 
7) |x + lf + Ịx + 2ị 2 +|x + 3f >2 
9) |xị 2 +|x + lj 3 +ỊX + 2Ị 2 >2 
11) Ịx| 2 + Ịx - 2j u + ịx - 4| 2 > 8 
13)|x +-1| 3 + |xỊ + Ịx-l| 3 > 2 


4) ịx + 2j 2 + jxỊ u + |x - 2| 2 >8 
|2 ?2 


|2 


15) jx + l| 3 +|x| 99 +|x-lf >2 

17) |x + 1| 3 + 9!x + 2Ị 2004 + Ịx + 3Ị 3 > 218 

18) ịx - 1| 3 +jx| 3 + Ịx + 1| 3 + |ỵ -1| 3 + [y| 3 + Ịy + lị 3 * 4 


6) |x-t-4| +2|xị +|x-4| 2 >32 
8 )Ịx + lỊ + Ịx 4- 2: + |x + 3 > 2 
10) |x - lị 2 + ịx - 2ị 9 + |x - 3ị 2 >2 
12) Ịxf +3|x + 6| 3 +ịx + 6ị 2 >18 
14) Ịx + 2| 3 + |xf +|x-2ị 3 >16 
16) Ịxị 2 + Ịx - 3| 4 + jx - 6| 3 >54 

k ^ • 



I l)|x + lf+|xf +lx-l|* =2 

ậ 3 > |x + .lỊ 2 + Ịx|® 006 + |x - lf = 2 

ỌỊmail&ịaykemquynễton @gmail. coiìì 


3) |x + .lỊ 2 + ịxj 200e + |x -1| 2 =2 


2) iX + lị 2 + 2 xỊ + Ịx - lị 2 - 2 
4) jx + 2| 2 + |xị u + Ịx - 2[ 2 =8 


6) |x + 4| 2 + 2|x| z + |x - 4| 2 r = 32 


7) Ịx + lỊ 2 + |x + 2ị 2 + ịx + 3ị 2 =2 
9) |xj 2 4- |x + ĩ| 3 + |x + 2| 2 =2 
ll)|x| 2 +ịx-2| u + |x-4| 2 =8 
13) Ịx + lị 3 + Ịxị + |x- lị 3 = 2 
15) |x + lị 3 + |x|" 4- |x - lỊ 3 =2 
17) |x + l| 3 + 9|x + 2| 


8)Ịx + lj 2 + Ịx + 2| 2 + Ịx + 3[ 2 = 2 
10)|x-lf+ịx-2| 9 + |x-3j 2 “ 2 


í2004 


|x + 3| 



12) |x| 2 +3|x + 6| 3 +|x+6Ị 2 =18 
14) |x + 2| 3 +|x| 5 +|x-2| 3 = 16 
16) ỊxỊ 3 + ịx - 3j 4 + |x - 6Ị 3 = 54 



18)Ịx - lị 3 + Ịxị 3 + |x + lf + |y - lf + Ịyị 3 + |y + 1| 3 = 4 

1 3 3 ! , 3 


19) 


1 

X - — 


+ X 


2006 


1 

X + — 


+ y 


|y.l 


200 ' 


+ 


1 

y + x 


22 ' 2 „ . 2 2 
20) |x-lf + 3|x - 2Ị 3 + ịx - 3| 3 + Ịy - lị 3 + 3ịy - 2| 3 + Ịy - 3ị â = 4 

Bài 24: Chứng minh các bất đẳng thức sau: 

1) ịxỊ 2 + |x + l| 3 < 1 với -1 < X < 0 

2) ịxl 2 + |x + lf >1 với X < -1 

3) jx| 2 + Ịx + lị 3 > 1 với X > 0 

4) |xỊ 20 + jx — lị 3S .< 1 với 0 < X < 1 

5) ỊxỊ 20 + |x - lị 33 > 1 với X < 0 

6) *| 20 + Ị.V - lj 33 > 1 với X > 1 

7) |xị 2 + Ịx - lị 2 < 1 với 0 < X < 1 

8) |xf + |x - ĩf < 1 với X < 0 

9) |x| 2 + |x -1| 2 < 1 với X > 1 

10) |xj + |x lị <1 với 0 < X < 1 




_|20007 I -.1 

x[ '+ |x-l 


11 ) 

12) |x| 

13) Ix + ll 200 


2007 


< 1 vởi X < 0 


20007 . ,12007 ^ - 

+ X - 1 <1 với X > 1 


2007 


•i Ẩ \ , >2006 

14) X + 1 *+• 


15) |x + lị 2006 + |x + 2p‘ >1 với X > -1 

|2006 


X + 2| <1 với -2 < X > -1 

X + 2j 2007 > 1 với X < -2 

2007 


16) |x + 2006| 2Ữ06 + |x + 20O7Ị 2007 < 1 với -2007 < X < -2006 


i 
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BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 

" 17) ]x 4 2006f°° 6 4 Ịx + 2007| 2007 >1 với X < -2007 

18) |x 4 2006| ZCO€ 4 |x 4 2007Ị 2007 > 1 với X > -2006 

19) Ịx-2006Ị 2005 4 |x -2005I 2006 < 1 với 2005 < X < 2006 

20) |x - 2006Ị 2005 4 |x - 2005Ị 2006 >1 với X < 2005 

21) Ịx- 2006Ỉ 2005 + Ịx -2005I 2006 >1 với X > 2006 


http 


//sachviet.edu.vn 

37) |3x - lj 5 + 3 5 Ịxị 5 < 1 với 0 < X < — 

3 

38) |3x - 1| 5 4 3 5 ịxị 5 > 1 với X < 0 

39) |3x - lj 5 4- 3 0 ỊxỊ 5 >1 với X > ị 

J 1 ' 1 3 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


22 ) 


1 

X + 2 


2007 


23) X 4- ị 


24) 


1 

2 


1*2007 


2007 


2007 


+ 


+ 


- 2006 ị 1 

X -- <1 với - ị < X < ^ 


J 1 1 1 3 

40) 5 10 |x + lị 10 4 j5x 4 4[ 20 < 1 với -1 

i t V ^10! . |10 i_ , ,20 

Iio 


1 

x 2 
1 

X - — 

2 


2006 


>1 với X < 2 


2006 ỵ 

>1 với X > 


20 

20 

I 

20 



1 . 4 

> 1 với X > - — 

5 


25) |2x| 4 

! 


|2x -1 


26) pxỊ 2007 4 |2x - 1Ị 2006 >1 với X < 0 


27) Ị2XỊ 2007 


4 - 


|2x -1| 

|999 


2006 

2006 

|2006 


< 1 với 0 < X < ị 


42) 5 10 ịx 4 1| 4 |5x 4 4 

_ _ _ _ Oi' ỉ' . 

43) 2006 2006 |x 41| 200€ 4 |2006x 4 2007| 

'Vi) > 0 


2007 ^ 1 ..Ai 2007 

<1 với — < X < -1 


44) 2006 2ởo<5 Ịx 4 1 Ị 2006 4 |2006x 4 2007Ị 2 


007 


> 1 với X < - 


2006 
2007 




2006 


45) 2006 2006 Ịx 4 lị 2006 + |2006x 4 2007Ị 2007 >1 với X > -i 

46) Ị2007 - 20O6x| 2007 4 2006 2006 |x -1| 


> 1 với X > ^ 


28) |3x - 2007| 999 412008 - 3x| 888 < 1 với 669 < X < 

> 1 với X < 669 
2008 




2006 _- , . , 2007 

<1 với 1 < X < _■ 

2006 


2008 


29) |3x - 2007Ị 999 4 12008 - 3xf* 

30) Ị3x - 2007| 999 4.Ị2008 - > 1 với X > 


32) 


33) 


3 

5 

2008 

1 3 

2 x 4 

T 

—-X 

4 2 

3 

5 

20Ơ8 

1 3 

— X — 

2 4 

3 5 

2008 

” X 

4 2 

1 3 

— X- 

2 4 

+ 

4 2 ] 

0 


2007 


< i với ị < X < I 

6 rv o 



¥ 




V 3 





47) Ị2007 - 2006XỊ 2007 4 2006 2006 |x -1| 2006 >1 với X < 1 

.- --- - ----- " .. 

> 1 VỚI X > 




48) |2007 - 2006xj 2 °° T 4 2006 2006 Ịx -1| 2006 * 2007 


2006 


iio 


07 

>1 với X < Ặ 
% 6 

■ k o ^ 


2007 5 

>4 vtì X > - 





34) |2x + lj 2M6 + 2 2007 Ịxị 2007 <1 với -ỉ < X < 0 


+ 2 2007 K 

IV Ặr 

35) |2x + lị 2 ” 06 + 2 2007 ịxỊ 2007 >1 vởi X < -| 

36) |2x + lị 2006 + 2 2007 |xr > 1 ■ vái X > 0 


ị ^ . 

: ị 

I 

. li 66 

EìÀấil: daykemquynìion @gmail. com 




49) |xỊ A J 4 Ị2 - x| 10 < 2 10 với 0 < X < 2 

50) |x| 10 412 - .x| 10 > 2 10 với X < 0 

51) Ịx| 10 4 j2 - xị 10 > 2 10 với X > 2 

52) |x - lỊ 100 4 jx 4 lj 10{? < 2 100 với -1 < x < 1 

53) Ịx - l| 100 4 |x f 1| 100 > 2 100 vởi X < -1 

54) |x - l\ m 4 |x 4 lị 100 > 2 100 vái X > 1 

55) |xj 1000 4 |x 4 lOOOị 1000 < ÌOOO 1000 với -1000 < X < 0 

56) Ịx| J00 ° 4 |x 4 ÌOOOỊ 1000 > ÌOOO 1000 với X < -1000 
|x 41000| 10 °° > lOOO 1000 với X > 0 

58) |xị™ 4 Ịx - 999Ị 9 " < 999 9 " vứi 0 < X < 999 

59) |x| 999 4 jx - 999ị 9SĐ > 999®" với X < 0 

60) |x|" 9 4.|x - 999|" s > 999 909 với X > 999 


ìiooo 


57) jx| 4 

|999 


67 
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BỎIùUỜNg nang l ực tự học toan 8 


ịt 

j';Ị: 
\{n- - 

i rị 

I 

M 

1 
[Ị jýìj 

>1 vỉi 

^ • - 

!#!• 

■ 

'<p<- 

.;;ỊfV. 

Ị;* I 

1 

• '?< 

;i <!• 

t ..1 

Ị 

1 «.ị 

;* •'! 


•1 
•iịị 

•Ỳ ?T 

g 

'lụt Ã 

•jị;ỉ * 

i* ' J' . 

số 

' í ĩ>.‘ 

Ị «3* 

I V r» 

I .» 1« 

ịs/oị: 

• '1'Ị. 

■ ữ 

'■ ị 

• • ■_, 

I . r 

'1 :;7 
; í .Ị’t 

* V ► ;ỊỊ 
; :• ! 

i 

'I 

■ • * !*• • 

Ạ 

-• ĩ 


. •• ị 


■ : 3 r 

• • , 


. 61) Ị 

X - lỊ 10C +1* - ÌOIỊ 100 

< 100 1<X) 

với 1 < X < 101 

62) 1 

1 11 100 
|x - lr - 

f |x - ioi| 100 

> ÌOO 100 

với X < 1 

63) 

|x-l| 100 - 

t-ịx-ioiỊ 100 

> lOO 100 

vái X > 101 

64) 

|x + 31 5 


|x-2l 5 

< 5 5 

với 

-3 < X < 2 

65) 

ì X + 31 5 


ix-2l 5 

> 5 5 

với 

X <-3 

66) 

|x + 3f +■ 

1 * 

-2f >5 5 

với 

X > 

2 

67) 

Ịx + llf 0 


|x + lf < 

10 ỈO 

với 

-11 < X < —1 

68) 

ịx+nỊ i0 


\* + f> 

10 10 

với 

X < —11 

69) 

x+ nr 


ì ll 10 

ỊX4-1Ị > 

10 10 

với 

X > —1 


http://sachviet.edu.vn 

89) |xf°° + ỊlOx + 100| lo ° > 100 ỈO ° với X < -10 
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70) |x + 1003Ị 20 ® ^Ịx-lOO^ 2005 < 2005 2005 với -1003 <x< 1002 

71) |x + 1003Ị 2005 + |x - 1OO2Ị 0005 > 2005 2005 vđi X < -1003 

72) ỊX + 1003Ị 2005 + Ịx - 1002Ị 2005 >2005 2005 với X > 1002 

73) ỊX + 999Ì 2000 +Ịx-1001| ỈOO ° <2000*”" vtìi -999 < X < 1001 

74) Ịx + 999Ị 2000 +.Ịx - ìooir* > 2OOO 20o ° với X < -999 

75) Ịx + 999] 2000 + Ịx - lOOlỊ 2 ” 0 > 2000““ với X > 1001 

76) ỊlOxỊ 5 + |x+10| 10 < 10 10 vớĩ -10 < X < 0 

77) ỊlOxỊ 5 +Ịx + 10Ị 10 > 10 10 vởi X < -10 

78) |10xf + ịx + ìoị 10 > 10“ với X > 0 
11 Ịx - 2Ị 22 < 2 “ với 0 < X < 2 


79) |2x| 

80) Ị2xị u + Ịx - 2f >2“ với X < 0 




■ 

V 


81) |2x| n + |x - 2Ị 22 > 2 M với X >.2 
Ỵ 82) Ị999x| 1000 + Ịx + 999 Ị 2000 < 999 2000 với -999 < X < 0 

• ?! 83) Ị999xị 1000 + |x + 999| 2000 > 999 2000 với X < -999 

84) Ị999xị 1000 +ịx + 999ị° > 999 2000 với X > 0 
: ị 85) |4x| 4 +jx + 2Ị 12 < 2 12 với -2 < X < 0 

86) Ịíxị 4 + Ịx + 2Ị 12 > 2 12 với X < -2 

('/ 87) Ì4xl 4 + |x + 2| 12 > 2 12 với X <-2 

; 88) Ị X ị 200 + 1 lOx +100 Ị 100 < ioo lữ0 với -10 < X < 0 

Email: daykemquyiihoii@gmail.com 


Bài 25: Giải các phương trình sau: 
1) ịXị 2 + Ịx + l| • = 1 

X - 1 


= 1 



I ) xj-+ 

3) ỉ X 2 1 + 

5) |x +1| 2006 + |x + 2Ị 2007 = 1 

I. 

7) X - 2006Ị 2005 + |x - 2005Ị 
9) |2x| 2007 + Ị2x - l| zụw = 1 

II) 



2007 


= 1 


3 5 

_ V _ 

2008 

1 

1 3 

_ __ __ V - 

2 4 

T 

— “* *“ A 

4 2 

|3*-1| 5 

+ 

II 

H-* 


^ i 2007 1 2006 

-.12006 _ - ov _ t 1 . 1 _ - 

=1 jtH + * 2 =1 

10) |3x - 2007Ị 999 + Ị2008 - 3XÍ 888 

2007 

ị p = 1 12) |2x + lỊ 2006 + 2 2007 ịxl 2007 = 1 

y 10 

2007 


= 1 


15) 2006 2006 |x + lị + j2006x + 2007 

16) |2007 - 2006XỊ 2007 + 2006 


14) 5 iW ịx + lị 10 + j5x + 4f 0 = 1 


= 1 


►2006 


- |2C06 _ - 

X - 1 - 1 


17) |x| iự +12 - xj lự = 2 1Ơ 
19) |x| 1000 + |x + ÌOOOỊ 1000 = 1000 
21) |x - l| lt>0 + |x - 101| 1QO = 100 11 


18) |x-l| 100 +|x+l| 100 =2 100 
1000 20) Ịxị 9 " + |x - 999Ị 9 " = 999 
22) |x + 3| 5 + |x - 2| 5 « 5 5 


999 


23) |x + llf°+|x + l| 10 =10 


k 10 


+ ịx - 1Ô02Ị 2005 = 20O5 2005 

ì I 

|20Q0 


24) |x + 1003Ị 2005 

25) |x + 999| 2Ỏ0 ° + |x - lOOlỊ 2000 = 2 OOO 2000 

26) ỊlOxị 5 + |x + 10| 10 = 10 10 27) |2x| n + [x - 2 

28) ị 999x Ị 1000 + Ị x + 999 Ị 2000 = 999 2000 


22 


= 2 


22 


29) ! 4x Ị 4 + IX + 2 ị 12 = 2 12 í. 

Bài 26: Giải các bất phương trình sau: 


30) IX 


200 


1) ỊxỊ > 1 
4) Ịxl <4 
7) ixi <7 
10)|x| á 0 
13)|x + 3 <3 
16) Ị X - 6 j ^ 6 
19) ix + 9 ỉ 0 

22) 3 < -IX J < 4 


2) IXI > £ 

5) |xj >5 
8) Ị X Ị < 8 

ll)|x+ lỉ > 1 
14) |x - 4 ! < 4 
17) ịx + 3 j £7 
20)íx - 101 ắO 


> 2 


23) 0,3 ắ Ix|s0,5 


lOx + 100Ỉ 100 = ÌOO 100 

3) IX1 < 3 
6) IX í s 6 
9) ixi ằ 0 
12)|x — 2Ị > 2 
15) x + 5 >5 
18) ị X - 2 Ị < 8 
21) 1 < ỉxị <2 

24) ị < [xj < ị 
2 1 ' 5 


ệ. 

V 
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BÔI DƯỠNG NĂNG L ực TƯ HỌC TOÁN 8 
; : 25) \ < Ịx| < I 26) ( 

u " 


26) 0,2 < IXI < 0,2 


* < 


Ằ 


ề 

V 


28) 1,2 < I XI < 1,2 29) 0 < í X1 s. 1 

Bài 27: Tìm giá trị nhỏ nhất của các biêu thức sau: 

1) À = IX - 3 Ị 2) A = 12x 4 11_ 

3) A = ị6 - Xị + 2004 4) A;= |2-x| - 2007 

5) A = |3x -2|-16 6) A = |4 - x| + X - 8 

4 4 

• 8, A ._ x + |. xt | 

9) A = 13 - 3x I - 9 ~ 3x 10) A = 2x 4 4 4 ] 2x - 31 

Bài 28: Tim giá trị lớn nhất của các biểu thức sau: 

2) A = ~Ị2x 4 lỊ 

4) A = 2007 - 12006-xỉ 
6)A = 3- 5Ì4-X 


27) 0,7 Ịit»:ắ/epchviet.edu|Ịi A : ulfU \f:ặ : 4, 

I 31) A = |x - 4 I - 2x 4 |2 - xf 

r . 33) A = 12x - 4 ỉ 4 1 5 - 3x ỉ - .X 


30) 0 < Ị XI <0,1 


COM 

30) A = 1 2x 4 1 Ị - X 4 1 2 — XI 
32) A = 12x + 1Ị + i X + 2 ỉ - 3x - 1 


34) A = 


2x4 

2 


3 

— - X 4 X 
2 


ỉ 


35) A = 


1 3 

6 2 x 


1 

—- X 

4 


36) A = 


3, 5 

2 X ~2 


7) A = |2x - 3ị - 2x - 3 


I) A = - I X 

3) A = 2004 - Ị 6 - X i 
5) A = -1 - I 3x - 21 

7) A = 4 - |6- 2x1 

9) A = -2003 - 2003 |x- 1 

II) A = X- Ixl 
13) A = -X- Ixl 

15) A = 1 + X -Ị 1 - X 

17) A = -2x-2lx- 1 


8)A =|- 


1 1, 
r-rX 
2 2 


19) A = -8x — 4 - 4 Ị 2x — 11 20) A = -S 

Bài 29: Tìm giá trị nhỏ nhất của các biểu thức sau: 

X _ 1 I 2) A = IX +, 21 + IX - 6 i 

4) A = |2x 4 3 ỉ + ll - 2x| 


1)A- jx - 2 
3) A = ix 4 2Ỉ 


10) A = -ll- 11111 - llxl 
12) A = X 4 1 — |x 4 11 
14 ) A = -X - 3 - I X - 3 I 
16) A = -2x- 12x - 31 

18)A= . x+ i-|_ x+ !| ^ 

20) A = -999x - 111111 -9xj 
u thức sau: 

2) A = Ix 4 2| 4 |x - 6 ỉ 


15 

“ + - 7 X 

3 4 _ 

Bài 30: Tìm giá trị nhỏ nhất của các biểu thức sau: 

1) A = I X 4 11 4 |x + 2| + I 3 - 2x| /^43 

2) A=Ịx+l| + Ịx + 2l + |x + 3|;^3x 

3) A= j 1 — XI + 1.2-x j + Ị 3 — X ỉ +3x 

4) A = ị X 4 999 Ị + 1 x«4 10001 + IX + 100011 - 3x - 1 

5) A = IX — 1Ị + Ịx - 2| + 1X - 3ị + 3x - 1 

6) A = IX - 4 Ị + IX — 3 ỉ + 12x - 12 Ị 

7) A = Ị X + 1-t 4 ỉ X + 21 + i 3 - 3x Ị - 5x 

8) A = Ị X 4 11 4 2 1 X - 2 Ị 4 [ X 4 3 j 

9) A = IX + 11 + 2 ỊX + 2 1 4 3 íx 4 31 - 6x - 2006 • 


4 


i-ìj 

2 2 


+ X 


10 ) A - jx + lỊ + Ị3x - 2| + |x + 7ị + X + 1 
u> A = jx -1| 4 jx - 2| 4 |3x 4 7| - X 410 

12) A = l2x + 1 i +12 - 3 y1 4 . Iy 4- 7l _ 9v -u 


3) A = Ịx 4 2| +ll-x 
5) A = 1 3x - 2 I 4 1 3x - 10 ! 

7) A = 13x - 2 ị 4 ! 3x - 1Ị 
9) A = I 5 - 3x j 4 '4-3x1 
11) A = Ị x + 21 + 13 - XI 
13) A = I X + 3 I + lỡ - xl- 12 
15) A = I 2x + 2 ị + 1 2x - 51 - 7 
17) A = 1 3x — 7 I 4 1 3x - 11 - 6 
19) A = |x- 2006Ị 4 |x- 2007 : 
21) A = 12x + lj 4 |2 - xl - X 
23) A= l3x + 2Ĩ + Ịl - 5xỉ + 2x 

25) A* 



1 , 1 

“X 4 X 

3 3 


2 1 . 
4 X 

3 2 


1 

+ 7 X 
6 


6) À 5= ị 4x - 21 + 111 - 4x| 

8) A =6 i7x - 2Ị 4 Í7x- l| 

10)A = 13x - 21 + l3x-l 1-2005 
12)A=|x-2+|7-xl-5 
14) A = -l + 13x - 2 I + [3 - 3xí 
16) A= Ỉ3X-7Ỉ 4 13x 4 41 - 11 
18) A = 15x 4 2 í 4 I 3 4 5x ị - 1 
20) A= Ị 997 - X I 4 ị 999 - X Ị 
22) A - 14x + 51 4 j 2 - X j - 3x 
24) A = ị8 - xi 4 ị 2 4 3x! - 2x 

26) A = ị2x+l| + ỉx-2i-x 


12) A = |2x + lị +12 - 3xj 4 |x 4 7| - 2x + 4 • 

13) A = Ịx 4 lj + Ịx 4 2[ 4 |x 4 3ị 4 |x 4 4 ! - 4x 

14) A = jx 4 1| 4 jx 4 2| 4 |x 4 3| 4 |x 4 4ị - 2 (x 4 4) 

15) A = |x 4 lị 4 |x 4 2ị + |x*4 3ị 4 |x 4 4ị - 4 

16) A = Ịx 4 1| 4 |x 4 2] 4 jx 4 3| 4 |x 4 4ị 4 2 (x 41) 

17) A = Ịx 4 lj 4 Ịx 4 2| 4 Ịx 4 3| 4 |x 4 4| 4 2(2x 4 5)- 

18) A = Ịx - lị 4 |x - 2[ 4 |x - 3j 4 jx - 4! - 2(2x - 5) 

19) A - ịx - lỊ 4 ịx - 2j 4 jx - 3| 4 |x - 4j - 4 

20) A - ịx 4 2003 Ị 4 |x 4 2005| 4 |x 4 2007| 4 Ịx 4 2009| - 8 

Bài 31: Tìm giá trị nhỏ nhất cua các biểu thức sau: 

1) A ± Ixl 4 Ix-lỊ + IX — 21 2)A = Ị X 4 1Ị 4 Ịx-lj 4 

3) A = x + 3| + |x 4 4 í + Ịx 4 5 ị 4) A = |x-3Ỉ 4 ịx-.lị 4 <x-4í 

5) A = |x - 2005| 4 |x - 2006| 4 |x - 2007| 

6) A = IX 4 2005Ị 4 'X 4 20061 4 1x4 2007! 

2| 


ị:Ị 70 

|| 
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6) A = 1x4 2005! 4 1x 4 2006! 4 lạc 4 21 

7) A = |x[ 4 ịX 4 1 ỉ 4 |x 4 21 4 1x 4 3) 

8) A = ỉ XI 4 I X — 1 j 4 Ị X — 2 í 4 I X — 3 Ị 


71 
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* K 
< + ’ 
r« ,1 


I 

hỉ' 

I 

Ắ.- 

>%€* 






» 1 ',; 

.•feiĩ 

Vl- . 


ồẳ 


<v ; ^ 


r ậ « Ị 


.A 

|‘\ • • 


I .** • 
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9) A= ị X + 20051 + Ị X + 2006 ị + |x + 2007[ + lx + 20081 

10) A = Ịxị + Ịx + lỊ + Ịx + 2Ị + Ịx + 3j + ịx + 4| 

11) A = ịx| + Ịy-l| + |x-2Ị 

12) A= ỊX — 1! + ỉyl + ỈX-2Ỉ + I 

13) A = |x4-l| + |x-l| + |y-4[+|z + 4Ị 

14) A= |x +1! + 1X — 11 •+■ ly 7 2Ỉ + ly + 21 

15) A= IX + 20041 + iy + 2005 ị + |x-í-20061 + ly+ 20071 

16) A = |xỊ + |y| + Ịx +1| + |y +1| + |x + 2| + |y + 2j 

17) A= |x + 5l + Ix + el + ị X + 71 + I y - 3! + ly-6' * lỵ- 7 ' 

18) A = ixl + IX + 1 + ỉ X + 2 Ị .+ lyỉ + I z I + ỉz + ll + ịz + 2i 

19) A= Ixl + Ịx + 1 4- Ịx + 2 ! -'2x-3 

20) A = ịxỉ + ịx- li + IX — 21 + |x- 3 I - 3x + 6 

21) A= X 2 + ỉx-2l u + lx- 4l 2 

22) A= ịxị 2 + 3lx + 6Ì 3 + |x + 6Ì 2 

23) A= ix + li 3 + ỊxỊ + |x-ll® 

24) A= [x + 2 I 3 + ỊxỊ 5 + ! X — 2 ỉ 3 

25) Ass ịx +lị â + ix 99 + lx- 11 3 


26) A = 1X1 3 + 1X - 3 Ị 4 + IX - 61 3 

27) Â= U + lỉị+9Ìx + 2Ị 20ớ4 + lx + 3l 

28) A = ix-li 3 +lxl 3 + lx+ l! 3 + iy-ll 3 + tyl +jy + ll 

29) A=x-ị| +|xf 006 +x + | + y-| +'y|“° 7+ ỵ + 2 ‘ ^ p _ 


x í 


x+ 2 


7 *ị/ỷ 

30) A = Ịx - lị 3 + 3Ịx - 2ị 3 + |x - 3Ị 3 + |y -1| 3 + 3Ịy - $1 + |y 'p Í{ í 

.. rrr. ‘ _r-í J._: hiổM thúre sau: 


Bài 32: Tìm giá trị nhỏ nhất cùa các biểu thức sau: 

1) A = jx +1| + ịx + 2| + Ịx + 3Ị -r... + Ịx + 98| + ịx + 99| + |x +100| 

. ■ 2) À = Ịx -1| + jx - 2j + ịx - 3| +... + Ịx - 98| + |x - 99| + |x - ìooị 

3 ) A = |x-1| + Ịx- 2| + ịx - 3| +... + ịx - 2004| + |x - 2005Ị + Ịx - 2006| 

4) A = Ịx +1| + Ịx + 2| + ịx + 3ị + + |x + 2005| + |x + 2006| + |x + 2007| 

5) A = Ịx-100Ị + |x-99| + .Ĩ+|x| + - + |x + 99| + |x + 100| 

6) A = Ịx - 2007| + |x - 2006| +... + ỊxỊ + ... + |x + 2006Ị + |x + 2007| 

7) A = Ịx + lỊ-i-ịx + 3] + Ịx + 5| +... + ịx + 95 Ị + Ịx + 97| + |x + 99| 

8) Ạ = ỊxỊ - 4 -Ịx + 2| + |x + 4| +... + Ịx + 96Ỉ + ịx + 98| + ịx + 100 ! 

9) A = Ịx -100| + Ịx - 98] + |x - 96| +... + |x + 96] + |x + 98Ị + Ịx + 100| 

10 ) A = |x-99Ì + lx-97| + [x-95Ị + ... + [x + 95l + |x + 97| + ix + 99Ị 


: • 10) A = Ịx - 99| + |x - 97| + |x 

■■ H 

Ẹĩịtail: daỵkemquynhon@gmaiỉ.com 


11) A =í Ịx - lị + |2x.- lỊ + ị3x -1| +... -h|6x - lị + Ị7x r- lỊ + |8x - lỊ 


í 


12) A = |l - 9x| + |l - 8xị + ... + |l - x| 4 -1 + |l + x|... + |l + 8xị + |l + 9xj 

■ _ J 

Bài 10. BiẾN Đổi ĐỢI số (PH^N Hồno CfiO) 


DẠỈNQ TÍNH GIÁ TRỊ CỦA MỘT PĨỈẮN 1TIỦC BANG cách phân 

TÍCH GIẢ THIẾT RA NHẮN TỬ 

Bãi 1: Tính giá trị của các biểu thức: 

1) A. biết I 9 * 2 : 4y2 =20xy 

3x + 2y 1X < 2y 



• ^ r-’ 

2a - b 5b-a ^v: 1 


b > a > 0 



2) B = - 7 ■ biết 

3â — b 3a -fb 

3) c=-MÌ biết h* + ỵ - 5ab 

4a 2 - b 2 [4a > b > 0 

_ Xjfy bi ^ t j2x 2 + 2y 2 = 5xy 

[0 < X < 2y 


10a 2 - 3b 2 + ab = 0 


x-y 


5) E = ậLti + ệ-ẼL biết í 3 * 2+2 ỵ 2 - 7x y 
7y - X 2x + y 10 < X < 2y 


„ a-b 3a-b ,. A ., ị 7a 2 - 15ab + 2b 2 = 0 
6) F = ——~ - ———biết 

2a + b a - 2b 


2b > a > 0 

7) G . Ị ỵ- + 2x + , 3x - 2y ' biết 3x 2 - 7X5- + 4y 2 = 0 
5y-7x lOy - 4x 


DẠNG TÍNH GL4 trĩ của phân thức bằng phép thế 

Bài 2: 

1) Cho a, b, c thỏa: abc * 0 và ab + bc + ca = 0. 

(a + b)(b + cXc + a) 


Tính A = 


abc 


2) Cho abc 0 thỏa: ab - bc - ca = 0. Tính B = 


(a + b)(b — c)(c - a) 


abc 


3) Cho abc * 0 thỏa: ca - ab - bc = 0. Tính c = (a b)(t \ c)(c + a) . 

abc 

4) Cho abc ^ 0 thỏa: bc - ab - ac = 0. Tính D = íl l b)(b t c - )(c a) 

abc 


1 1 1 


5) Cho abc * 0 thỏa: — + — + - = 0. Tính E = 

a b c 


(a + b)(b + c)(c + a.) 


abc 


www. FA CEBOOK.COM/DA YKEM. QƯYNHON 


rrỊt Ạ .s\ «> ► *\*Ịf ivV.' ■ 






































• * »■> t rM.v <!«/ 


BỎI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN s 

6) Cho abc * 0 thỏa: 2ab + 6bc 4 3ac = 0. 
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Tính F = - 


(a 4 2b)(2b + 3cX3c + a) 


-— + —- 

a + 5 5-a 


6abc 


7) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a 4 b 4 c = 0. 

1 1 


Tính A = 


a 2 + b 2 - c 2 b 2 + c 2 - a 2 c z + a 2 - b : 

8) Cho a, b,c khác 0 thỏa: a 4 b - c = 0. 

1 1 


Tính 13 = 


a 2 + b 2 -c 2+ b 2 +c 2 -a 2 + c 2 +a 2 -b 


9) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a - b +.C = 0. 

Tính C = ^2 Ị ^2 ^2" + ^2 + c 2 _ a 'Z + c 2 + a 2 _ Ịy 

10) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a - b - c = 0. 

1 1.1 


Tính D = 


a 2 4 b 2 - c 


ĩ) 2 4 c 2 - a 2 


c 2 + a z - b 


11) Cho a, b, c khác 0 thỏa: - 4 ị + - = 0. 

a b c 


Tính E = 


a 2 b 2 c 2 


a 2 b 2 c 2 


a 2 b 2 c 2 


a 2 b 2 4 b 2 c 2 c 2 a 2 + bV + c 2 a 2 - a 2 b 2 + cV 4 a 2 b 2 - 


12) Cho a, b, c khác 0 thỏa: ỉ + ị - - = 0. 

a b c 


Tính F = 


a 2 bV a 2 b 2 c 2 t a 2 b 2 c 2 

iV + bV -cV + bV + cV - a 2 b 2 + c 2 a 2 + a 2 b 2 - bV 


13) Cho a, b f c khác 0 thỏa: — - ^ - - - 0. 

a b c 


Tính G = 



a b c 

_ a 2 bV a 2 bV C y ỂẬ 

aV 4 b 2 c 2 - cV b 2 c 2 + c 2 a 2 - a 2 b 2 c 2 a 2 4 a 2 b 
:y- 3y - 2 * biểt2x-vlế 


2J2 


-b *c 


14) A = '^ X y - ~ ậ^ biết 2x - y - 7 

3x 4 7 2y - 7 

2a-b . 5b-a ^ r 10a 2 -3b 2 + 5ab = 0 

15) B = ~ ~ 4 77 —r biếtH • 

3a-b 3a + b^|v |^9a 2 -b 2 ^0 

, _ 2a - 'ĩ - a , ... í 10a 2 + 5a = 3 

16) c = ~ — 7 + r*—-7 biết < „ 

3a - 1 3a 41 |9a 2 -l*0 

_ 6x - 8y 3y-2x , . , J 3x 2 -65xy 4 16y z = 0 

17) D == + - Ệ— biết < 

X4 y 5x - y :y * -x;y * 5x 


I 74 
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a 2 96 .25 


19 ) p — bx — 9y 7x — 8y Íl31x 2 412oy 2 — 230xy 

x + lOy 5y-4x |x + 10y * 0;5y -4x * 0 


20) Cho ax 4 by 4 cz = 0. 
Chứng minh rằng: 




__ ax 2 4by 2 4c z 2 r ; • ^ 1 

bc(y - z) 2 4 ca(z - x) 2 4 ab(x - y) 2 a 4 b 4 c 
ax 4 by 4 cz = 0 


21) Cho 1 . 

a 4 b 4 c = - 

2000 

Chứng minh rằng:- - ^ — — . — 

bc(y - z f 4 ca(z - x) 2 4 




bc(y - z) 2 4 ca(z - x) 2 4 ab(x - y) 2 
ax by + cz = 0 

22) Cho v_ 1 . 

a 4 b 4 c = ——- 

1999 


= 2000 





Chứng minh rằng: 


ax 2 4 by 2 4 cz : 


23) Cho 


ab{x 4 y) 2 4 bc(y 4 z) z 4 ca(z - x) 2 
ax 4 by - cz = 0 


= 1999 


a 4 b - c = 1000 
Chứng minh rằng: 


ax 2 4 by 2 - cz : 


1 


24) Cho 


-bc(y - z) 2 - ca(z - x) 2 4 ab(x - y) 2 

by 4 cz = ax 
a 4 b 4 c = 2006' 

• r y 

&X? 4 by 2 4 cz 2 1 


1000 


Chứng minh rằng: 


ab(x 4 y) 2 4 bc(y - z) 2 4 ca(z 4 x) 2 
r ax - by 4 cz = 0 


2006 


25) Cho 


a - b 4 c = 


1080 

Chứng minh rằng: 


ax 2 - fcy 2 4 cz 2 


ca(z - x) z - bc(y - z) 2 - ab(x - y) : 


= 1080 


26) Cho < 


fby 4 cz - ax = 0 


b 4 c - a = 1980" 


75 
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i 


Chứng minh rằng: 


by 2 4 cz 2 - ax 


1 


* t 


bc(y - z) 2 - ca{z - x) 2 - ab(x - y) 2 

DẠNG ĐỐI XỦNG VÔNG QUANH 

m , 

Bài 3: Tính (rút gọn) ■ 

1 ” 1 ___ 1 

1) (x_ y)(y - 2 ) + (y - z)(z - x) + (z - xXx - y) 

2 ) 


1980 


X , y —- 

( x _ y Xz - x) (y - z)(x - y) (z - xKy - z) 
a+b | b4C ( c + a 


3) (b - cXc - a) + (c - aXa - b) + (a - b)(b - c) 

4) 


:b-cXc-a) (c-aXa-b) (a-DXD-c; 

1 + 1 -_— 4 

(X _ y)(x - z)(x 4 y 4 z) (y - z)(y - xXx 4 y 4 z) 
_ 1 - 

(z - xXz - y)(x + y + z) 


+ 


5) 


X 2 -yz y 2 - zx z 2 - xy 


6 ) 


(x + yXx + z) (y 4 z)(y 4 x) (z 4 x)(z 4 y) 

1 ■ _ * _-4 

(b-cXa 2 + ac-b 2 -bc) (c-aXb 2 4 ab-c 2 -ca) 

1 


7) 


8 ) 


9) 


10 ) 


b -c 

c — 3 .. • a - b 

2 V 2 2 

(a - b)(a - c) 

(b-cXb-a) (c-aXc-b) 

a-b b-c c-a 

b+c 

a-c a+b 

2 2 2 
— -— — —- 4" 

(a 4 b)(a - c) 

(b 4 cXa 4 b) ■ (b4cXa-c) 

a 4 .b b + c c-a 

a+b 

a-c i. b + cỊ- . 

2.2 
► • ——4- 

(c - bXa 4 c) 

. a-b 

(b - a)(b - c) (b - a)(a 4 c) 

c-b c-a 

- 4- - ——“—— 4- -:—T-r 

a - b b - c 

2 2 


11 ) 


a + b - 2c 


b-c 


12 ) 


a — c a u — V V “_ 

(a - bXb - c) * (b - cXa - cj + (c - a)(b - a) a ~ b b - c 

a 3 4 b 3 4 C S - 3abc 13) a 3 4 b 3 - c 3 4 3abc 


a 2 i- b 2 + c 2 - ab - bc - ca 
* a 3 - b 3 4 c 3 4 3abc 

.14) 


a 2 + b 2 + c 2 4 ab 4 bc - ca 


15) 


a 2 4 b 2 4 c 2 - ab 4 bc 4 ca 
a 3 - b 3 - c 3 - 3abc 


ị % 

» ị 

I 

1 

Ẹìhaiỉ: daykemquynìion@gmaiLcom 


a 2 4 b z + c 2 + ab - bc 4 ca 


16 } a 3 * 8b 3 4 27c 3 - 18abc _ 

a 2 + 4b 2 + 9c 2 - 2ab - 3ac • 6bc 
8a 3 4 27b 3 4 64c 3 - 72abc 


4a 2 4 9b 2 416c 2 - 6ab ~ 8ac - 12bc 





18) 


\ \\ yr 
\ v> 

bc ca ab > 2abc 





DC ^ (St + au _íaut _ _ 

(a 4 b)(a 4 c) (b 4 c)(b 4 a) (c4aXc4b)' (a 4 b)(b 4 cXc 4 a) 

bc 2ca t _2ab + _4abc 

(2a + b)(2a 4 c) + (b 4 c)(b 4 2a) (c4 2aXc4b) (2a 4 b)(b 4 c)(c + 2a) 

2 QV 2bc | ca t 2ab ^_ 4abc 

(a 4 2bXa 4 c) + (2b 4 cK2b + a) (c 4 aXc 4 2b) (a 4 2bX2b 4 cXc 4 a) 
2bc 2ca ) ^ 0 . ab . 4abc 

21) - ■ - — 4 — ———4 —— --— 4 — ——— ——-- 

(a4bXa + 2c) (b4 2c)(b4a) (2c4aX2c4b) (a 4 b)(b + 2cX2c 4 a) 

bc 3ca 3ab . 6abc 

(3a4b)(3a4c) (b + c)(b 4 3a) (c + 3aXc + b) (3a 4 b)(b 4 c)(c ^ 3a) 

23) - , 3be ' + g—- + - _¥> ■ + 

(a+3b)(a + c) (3b4cX3b4a) (c 4 aXc 4 3b) (a 4 3bX3b 4 cXc 4 a) 

g 4) 3bc ( 3ca ĩ ab _ + _ Oabc _ 

(a4bXa4 3c) (b4 3cXb4a) (3c4a)(3c4b) (a 4 b)(b 4 3c)(3c 4 a) 


2ac 2ab + 2bc _ + _9abc _ 

(a + 2b)(b + 2c) (b 4 2cXc -í- 2a) (c4 2aXa4 2b) (a 4 2b)(b 4 2c)(c 4 2a) 

3ab 3bc + 3ca + _ 28ab c_ 

(b4 3cXc4 3a) (c + 3a)(a4 3b) (a4 3b)(b4 3c) (a 4 3b)(b f 3c)(c 4 3a) 

2JJ 4ab + 4bc_ + _4 ca_ + _ 65abc 

(b + 4cXc + 4a) (c4 4aXa + 4b) (a + 4bXb + 4c) (a+4b)(b+4cXc + 4a) 

n0 v 4bc ca . ab 4abc 

28) -- ---— 4 —-—-4 — - 4----- 

(a 4 2bXa 4 2c)' (b 4 cX2b 4 a) (2e 4 aXc 4 b) (a 4 2b)(b 4 c)(2c 4 a) 

29 ) bc + 4ca + ab ' _ 4abc _ 

(2a4bXâ4c) (b4 2c)(b4 2a) (C4a)(2c4b) (2a 4 b)(b 4 2cXc 4 a) 

30) -__- + ca , _- + , 4 » b + - -- 

(a4bX2a4c) (2b4 cXb4a) (C4 2a)(c4 2b) (a 4 b)(2b + c)(c + 2a) 

3bc . ca 3ab 6abc 

o 1 ) *“—— -h — - ;—— -- + - 77 - ITT T-- : rr —TI-“ 

(a + 3b)(a + c) (3b + c)(3b4a) (c + a)(c + 3b) (a +3b)(3b + cXc 4 a) 
22 ) 3bc + 3ca + ab + 6abc 

(a + bXa + 3c) (b4 3cXb^a) (3c + a)(3c4b) (a + b)(b + 3c)(3c + a) 
00 , 9bc ca . ab , 6abc 

(a4 3b)(a4 3c) (b4c)(3b + a) (3c4aXc4b) (a 4 3b)(b 4 cX3c 4 a) 

bc + 9ca + ab _ + 6abc 

(3a 4 b)(a 4 c) (b + 3c)(b 4 3a) (c 4 a)(3c 4 b) (3a -t- b)(b + 3cXc f a) 
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(a + bX3a + c) (3b + cXb + a) (c + 3aXc + 3b) (a + b)(3b + cXc + 3a) 9®) Đặt X- ; y = " 

1 « T ữ • 

2»b 3oa 6bc ' ; ■ 




;ị 

rị 


ẩ 


2ab 3ca 6bc 

^ ^ (a + 3c)(3c + 2b) (2b + 3cX2b + a) (a + 2b)(a + 3c) 

12abc 


WWW.DAYKEMQUYNHON.UCOZ.COM 
— c c - á 
• £ = 


37) 


(a + 2bX2b + 3cX3c + a) 

6bc 8ca _ 3ab _ 

(2a + 3b)(a + 2c) (3b + 4c)(3b + 2a) (2c + a)(4c + 3b) 

24abc 


38) 


(2a + 3b)(3b + 4cX2c + a) 

2bc _ _9ac_ 8ab _ 

(3a + 2bX2a + c) + (4b + 3cX2b + 3a) (c + 2aX3c + 4b) 
24abc 


+ — 


(3a + 2b)(4b + 3c)(c + 2a) 

39) bc I ca _ T + __ÍẺ__ + __ - 2abc : ._ 

{a - b)(c - a) (b + cXb - a) (c - aXb + c) (a - b)(b + c)(a - c) 
bc ac ab 2abc 

40 ) 


(a + bXa - c) (a + bxb - c) (a - cXc - b) (a + b)(b—cXa - c) 

bc ca ab ; _ 2abc _ 

(a + c)(ã - b) (a - bXb - c) (a + cXc - b) (a - b)(c - bXa + c) 


42) 


a 


(a - b)(a - c) (b - c)(b - a) (c - aXc - b) 

„ _ab_ bc ca 

íb - cXc - a) + (c - aXa - b) + (a - bXb - c) 
mbc + n mca' + n mab + n 


44) 


(a-bXa-c) (b-c)(b-a) (c-a)(c-b) 

a L 'b-ab 2 T b 2 c-bc 2 +c 2 a-ca 2 


45) 


(a - b)(b - c)(c - a) 


46) - 


a 3 b - ab 3 + b 3 c - bc 3 + c 3 a - ca 3 


47) - 


a 2 b - ab 2 + b 2 c - bc 2 + c 2 a - ca 2 , 
a 2 (b - c) *• b 2 (c - a) +. c 2 (a - b) 


a 4 (b 2 - c 2 ) + b 4 lc 2 - a 2 ) + c 4 (a 2 - b 2 ) 


. a + b b + c b + c c + a c + a a + b 
48) ——— - + r—~ - — — + ——— * -“r 

a-b b-c b 'e c-a c-a a-b 


._viV a-b b-c . c-a a-D D-c c-a 

49) Chứng minh rằng: _ -4- + - = - ■ ■ 7 —7 • —- 

1 + ab 1 + bc 1 + ca - 1 + ab b + c c + a 


c-a 


a-b b-c c-a 





ĩ 78 

I 

IỊ* 
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H x . „ a - b . „ t> - c . _ _c - a 
Đặt X = —; y = ; z = — 

a + b b4-c c + a 

Chứng minh rằng: (x + 1) y + l)(z + 1) s (1 - x)(y - lXz - 1) 

51) Cho tam giác ABC có độ dài ba cạnh là a, b, c thỏa mán đẳng thức: 

ab bc ca 


ạb bc ca 
+ - + 


b+c c -f a arb c+à a+bb+c 
Chứng minh rằng: tam giác ABC cân. 



52) Chứng minh rằng: 

• . .. .. ịé!wf +Íb4 - e»f ♦ fc*—«*v 

a 4 + b 4 + c 4 - a 2 b" - - b 2 c 2 - c 2 a 2 - ' V ì \ ) 



53) Cho a, b, c thỏa: 

(a + b)(b + cXc + a I Ệ> 0 và — 

a + b b + c 

Chứng minh rằng: a = b = c. 


- = --+ - + -—“ 

c+a b+c c+a a+b 





54) Cho a, b, c thỏa: (a + 2b)(2b + 3c)(3c + a) * 0 và 

a 2 + 4b 2 + 9c 2 _ a 2 + 4b 2 9c 2 

a + 2b 2b + 3c 3c-*-a~2b + 3c + 3c-ỉ-a + a + 2b 

Chứng muh rằng: — = — = —. 

6 3 2 

55) Cho a, 1). c thỏa: (2a + 3b)(3b + 4c)(2c + a) * 0 và 

~4a 2 9b 2 + 8c 2 _ 4a 2 9b 2 16c 2 

2a + 3b + 3b + 4c + 2c + a ~ 3b + 4c + 4c + 2a + 2a + 3b ’ 


Chứng minh rằng:^ ^ 

6 4 3 


56) Cho (a - bXb + 2c)(2c - a) * 0 và . -—£- 4 - isl 

a-b b+‘2c a-2c 


•b : 


4c : 


= - V — + ----- + —; ■ . Chứng minh rằng: ^ 

b + 2c a-2c a-b e 2 -2 -1 

57) Cho (a — 2b)(2b — 3cX3c + a)..5t 0 và 

4b 2 9c 2 a z 4b 2 


a 2 _ 4b 2 + 9c 2 __a 2 4b 2 9c 2 

a-2b 2b-3c 3c-»-a~3c-2b + 3c + a + a-2b 
. , a b c 


Chứng minh rằng: - —. 


58) Tính i±£.ÌLí£ + Ị±£.£±Ị + «±i.5±£ 
a - 0 b-c b“C c-a c-a a-b 


59) Chứng minh rằng: —" ^ ^ — c y + — + a ^; 

6 (a-b) 2 (b-c) 2 {c-a) ! 
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y tỉ 

ị ị : 

* ị 


í! 


1; 




Vj * 

;• 


lĩ:.. 


■; 


•Sv 

- 

• Ị M * - 

■ • 

*I, - 


N 

Ì* 


ĩ 

• . 


■ ỈV . 

■ s* 


V 


V.. 

•«: I 


. •! Ị*. 

ì. 

• ; , ,« 
• .* 


• r ... I 




vỵ: 


...... .. , a 2 + b 2 b 2 + é*. . c s + a’ 5 

60) Chứng minh rằng: + 77 ? + triỹ 2 


61) Chứng minh rằng: * 7 Ĩ 7 


ab bc ca __ 1 . 

2 4 


. , . a 2 +ab-rb 2 b 2 *bc + c 2 , c 2 + ca -ì-a 2 ^ 9 

62) Chứng minh rằng:--2^-+-^r-+ (c I a) 2 4 


a 2 ~ ab + b 2 b 2 - bc + c 2 c 2 - ca + a 2 > n 


63) Chứng minh ràng: (a _ b)2 (b _ cf (c _ a) 

..... . a 3 -b 3 b 3 -c 3 . c 3 -a 3 ^9 

64) Chứng minh rằng: + ìưa? 4 

65) Cho a, b, c đôi một khác nhau. 

N ^ u ab bc 1 ca 

a) mh (b _ cXc - aT (c ~ aXa - b) + (a - b)(b - c) 

_. . . v a 2 . b 2 c 2 

b) Chứng minh rang: — -+-- + —-—- - z • 


(b - c ) 2 (c - a ) 2 (a - b ) 2 


DẠNG KHAI THÁC GIẢ THIẾT BẰNG CÁCH VẬN 
PHẨN -■*'“ ”“ = ” 


DỤNG 


Bài 4: 


t: ; 

___,1. 1 1 1 

1 ) Cho a, b, c khác Ovà - + ê+ 7 = —r— ■ 

abca+b+c 

Chứng minh rằng: (a + bXb + c)(c + a) - 0 

~ „ 1 l i 1 

Phn n Vì n IrVì án c\ và •+--h — = -— 


2) Cho a.b, c khấc 0 và - + - + - = 3a + 2b + c 


• 3a 2 b c 3 a + 2 D + c 

Chứng minh ràng: (3a + 2b)(2b + cXc + 3a) = 0 

1 , " 1 .11 w 


3 ) Cho a, b, c khác Ovà :77 + + 77 ^ 


2a 3b 4c 2a + 3b + 4c 
Ch ửn g minh rằng: (2a + 3b)(3b + 4cX2c + a) = 0 

. ‘í ^ 11 1 

4) Cho a, b, c khác 0 thỏa: -7 + + 77 = 

ĩk a 3b 5c 




a + 3b + 5c 

Chứng minh: (a + 3bX3b + 5c)(5c + a) = 0 

5) Cho a, b, c khác 0 thôn: = ■ 

Chứng minh rằng: (3a + 4b)(4b + 5cX5c + 3a) = 0 

011 o 


_ , 2 . 1 , 1 
6 ) Cho a, b, c khác 0 và T + b + c a + 2b + 2c 


’ a b c a + Ab + 2 C 

Chứng minh rằng: (a + 2b)(b + cX2c + â) = 0 


I ị Chứng minh răng: (a + 2b 

Ệmail: (kixkemquyntioii^gmail.com 


2 


7) Cho a, b, c khác 0 thỏa: -- + ‘ặ + - = —- 

b c 2a -I- b + 2c 


a b c 2 a -I- b +; 
Chứng minh rằng: (2a + bXb + 2c)(c + a) = 0 

2 


... 1 1 2 

8 ) Cho a, b, c khác 0 và — + = —-—- 

a b c 2 a + 2 b + c 

Chứng minh rằng: (a + b)(2b + c)(c + 2a) = 0 
™_ 1 . 1.1 1 


9) Cho X, y, z khác Ovà — + - + - =---. 



X y z x+y+z 

Tính p = (x 25 + y^Xy 3 + z 3 Xz 2006 - X 2006 ) 

í ĩ 1 

10) Cho a, b, c khác 0 thỏa: (a + b 4- c) 7 - + 7 - + 7 ị = 1 

ta b cj 


Tính Q = (a 23 + b^Kb 5 + c 5 )(c 2005 + a 2005 ) 

ía + b + c *0 


ÍO 


11) Cho ba số a, b, c khác 0 thỏa: 



1.11 1 

= —-— 

(a b c a + b + c 


Chứng minh rằng: 


2005 


+ 


.2005 


.2005 


2005 



a b c a + 
12) Cho a, b, c khác 0 và đôi một khác nhau thõa: 

. Tính a 3 + c 3 


+ b 2005 + 


1 + 1 

abca-b+c 
13) Cho a > 0 , b, c khác 0 và đôi một khác nhau thỏa: 

1 


a b c a+b-c 


Chứng minh b < 0. 


14) Cho X, y, z là ba sô'khác 0 thỏa: 


X + y + z = 2006 

1 


111 

—+—+—= 


X y z 2006 
Chứng minh rằng trong ba số X, y, z tồn tại hai số đối nhau. 


15) Cho ba số a, b, c thỏa: a + b + c = 3và — + 7 * + - = 7 . 

a b c 3 

Chứng minh ràng trong ba số a, b, c tồn tại một số bằng 3. 


X + y + z = 3 


16) Tìm X, y, z biết:. — + — + ỉ = ỉ 

X y z 3 


2x 2 +y = 1 


17) Tìm X, y, z biết: 


X r y + z = 2 


11 , 11 
X y z 2 


1* 3 

z = _ 

12 2 


Ị 

r 
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*> 1 


18) Tìm X, y, z biết:. 


X + y + z - — 
J 4 


http: //s ach vie t. edu. ■vn 

' 25) Cho 


11 1 , 

— -f -- -f- — = 4 


X y z 
j 8x 2 + 5z = 3 


x,y,z * 0 


íl-l' 

-y 

ri 1 ^ 

—+ ~ 

+ z 


u y) 


x) 


yJ 


WWW.DA YKEMQVYNHON. ƯCOZ. COM 

_2* Tính — - ~ 
y z 


1_ 

X 


■ 3 -z 3 -x 3 =l 


X + y + z = —— 


-1 

2 


19) Tìm X, y, z biết:< i + — + - 


= -2 


X 2 + 2y = -1 


x,y,z 9Ế 0 


21) Cho X 



f \ 1> 


"1 , 

l) 


f l 1) 

X 


+ y 

— 

— 

+ z 

— + — 




<2 

xj 


^x y 

X 3 

. 

+ y 3 + z 3 

1 




X, 

y,z * 0 






(1 r 


'1 

V 


( 1 1 ) 

ix 

— — — 

+ y 



-z 



ly 



z> 

> 

U yj 


= _2 . Tính A = - + - + - 

X y z 


== -2. Tính B = 


[x 3 -f y 3 —' z 3 = 1 


! 


x,y,z ¥ 0 
22) Cho ịx 


(\ ư 

1 1 ) 


f 1 1 ) 

—• » —• **rr 

- y * + '* 

+ z 

— 

u yj 

lz xj 


lx y) 


[x 3 -y* I Z 3 = 1 
Ịx,y,z * 0 


-2 . Tính c 

/r* r 



23) Cho/x — + — Ị + y 

y 


V 


: 3 - y* - z 3 = 1 


Ị-ỉuM). 

z ly xj 

< <? ^ 




1 1 
X y 


- 2 . Tính D = ------ 

z 


24) Cho< 



v\ 

N\ 


x,y,z^0 

,/Ị_lV / 

y — I + z 
vz X 

+ V ■ 



1 


lì 

X 


- X 


(1 + 1 
y z 


-2 


Tính E = 


11 
z X 


X + y + Z J =1 


82 


» 

26) Cho a, b, cthỏa: abc = lvà a + b + c= — + Ì + —. 

3. b 

Chứng minh rằng: (a - lXb - lXc - 1) = 0 

.. \^JÉ JỊ Jầ 

27) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc = 8 và a + b + c = — + — + —. 

a c c 

Chứng minh rằng: (a - 2Xb - 2Xc - 2) = 0 

• • ■ 9 9 9 

28) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc ss 27 vàa + b + c - - + , -4- - . 

ỷ a . b c 

Chứng minh rằng: (a — 3Xb - 3)(c — 3) = 0 

29) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc = 64vàa + b + c= — + ^ + —. 

a b c 

Chứng minh rằng: (a - 4Xb - 4Xc - 4) = 0 

30) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc = 2 và2a + 2b + c = — + ^ +—. 

_ ; . ■ . ... ’ a b c . 

Chứng minh rằng: (a - lXb - lXc - 2) = 0 


•V 

I 

Eỳiail: daykemquynhoìi @gtìtail. com 


31) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc = 3 và3a + b + 3c = —+ ^ + —. 

• a . b c 

Chứng minh rằng: (a - l)(b — 3Kc - 1) = 0 

32) Cho a, b, c khác 0 thỏa: 2abc = 1 và2a +b + c = Ậ- + — + -. 

2a b c 

Chửng minh rằng: (2a - lj(b - ÌKc - 1) = 0 

^ 2 2 4 

33) Cho a, b, c khác 0 thỏa: 3abc = 2 và2a + 6b + c . 

a 3b c 

Chứng minh rằng: (a - l)(3b - l)(c - 2) 5= 0 

34) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc = 6 và 6a + 3b +I2c = — + ~ + —. 

a b c 

Chứng minh rằng: (a - 1Kb - 2)(c - 3) = 0 

35) Cho a, b, c khác 0 thỏa: abc = 24 và3a + 4b + 6c = — + ^ . 

a b c 

Chứng minh rằng: (a — 4Xb - 3Xc - 2) = 0 

2 _ 4 2 2 

36) Cho a, b, c thỏa: abc = — và 3a + 6b + 2c = —— + —- + —. 

9 3a 3b c 

Chứng minh rằng: (3a - 2X3b - lXc - 1) = 0 

xyz = 1 


37) Cho ba sô X, y, z khác 0 thỏa: 
Tính A = (X 19 - IX/ - 1X2 2006 - 1) 


111. 

x + y + z = — + — + — 

X y z 


83 
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: ỉ 






3 •• 

« 4 * f 

- - . 

:r 


•V v 


7? >• 

ê . 


• • M ' 
ị,% • 

* V 


. iv*. 


Ẩ- 


vĩ ;•» 
íỊ . 




• > 1( 1 


Vir 
'% • 

*• • 


Ị 

'ift 
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38) Cho ba số a, b, c khác 0 thỏa: 


b = ẻ: 
ac 


_ 111 
a + b + c = —+ — + - 
a b c 


Chứng minh rằng: trong ba số a, b, c có một số băng 1. 
39) Cho X, y, z là- 3 sô' khác 0 thỏa: 


X 2 + y 2 -_Ể , 




2xy 2yz • 2zx 

Chứng minh ràng: trong ba số có một sô" là tổngcủa hai số còn lại. 
'x,y,z*0 


40) Cho ' X 4- y * z và 
y + z * X 


X 2 + y 2 _ z 2 y 2 4 z 2 - X 2 . z 2 4- X 
— *~ - ■ — —+ 1 


2 -y 2 


2xy 


2yz 


2zx 


= 1 . 


Chứng minh rằng: X + y + z = 0. 
x,y,z* 0 ■ 2 


41) Cho 


n , X 2 +y 2 ~z' 
X4y4-Z*0và — 


y 2 -4 z 2 - X 2 


.2 -. 2 - „2 


z 4- X 


2yz 


r - y 


2zx 


1 . 


2xy 

y + z 9* X 

Chứng minh rằng: y s= X + 2. 

x,y,z 5*0 x 2 + 2 _ z 2 y 2 + z 2 - X 2 z 2 + X 2 - y 2 

X 4 y 4- z * 0 và -- — --~~ = 

• 2xy 2yz 


42) Cho 


X4-Z * y 
Chứng minh rằng: z = X + y. 


•vr , 


Bài 5: 

1) Cho xyz = 1. 
Chứng minh rằng: 


m 

DẠNG HOÁN VỊ VÒNG 

>7 w lr 




= 1 


-—=—+-—-—4 ■ ' 5 ' ■ — 

1 4 X 4 xy 14 y 4- yz l + z + zx 

a h c 

2) Cho abc= 1. Chứng minh rằng: , - + T , , + • -I 

ab + a + l bc + b + 1 ca 4 c 41 

'4 4 4 

3) Cho xyz = 8. Tính A = -——-— + 7 + . 0 ~ , 

4 + 2x 4 xy 4 4- 2y 4- yz 4 4 2z 4- zx 

_ . __ 1 _ 3a 3b 3c 


= 1 . 


„ „ 3a 3b 3c 

4) Cho abc = 27. Tính B = “ - + — —- Q 

. ab 4 3a 4 9 bc 4- 3b 4 9 ca 4 3c + 9 

5) Cho abc = 2000. 


ịù^Cm 200Qa , b ,_ 

ab 4 2000a 4 2000 bc + b + 2000 ac + c + l 


j'ị; 

ềiaii 


: d^kemquynhoii@gmail.com 


Vi 




6) Cho xyz = 2003. 

1 TT\ X y 2003z 

Tính D = ^—^2003 + ỹz 4 y +T + zx 4- 2003z 4- 2003 

7) Cho abc = 2006. 

1 2006 

E ~ ĩTã + ãb + 2006 + 2006b 4 bc + 2006 4 c 4 ca 

8) Cho xyz - 100. 

” _ 10 10 ị „ 100 

IVnh F - 1 Q + X + X y + 1 Q + I0y + yz + 100 + 10z + zx 

_ , „ 3a 4b 2c 

9) Cho abc = 24. Tính G - 


ab + 3a + 6 bc 4- 4b + 12 ca + 2c + 8 
12 20 15 

10) Cho xyz = 60. Tính H = ^ + + 12 + yz + 5y -i- 20 * zx + 3z + 15 


11) Cho abc = 135. 

_ __ 5a 9b | _ 3c _ 

Tinh K a ]j + 5 a 4. 15 bc 4 9b 4 45 ca 4- 3c 4 27 



12) Cho xyz = 560. 

_ . _ 56 80 + _70_ 

^ linb xy 4 8x 4- 56 yz + lOy + 80 zx + 7z + 70 


xy -r OA -r ưu V4S. -r XV /J T -r w M* • . 

' _ X y 

13) Cho xyzt = 1. Tính M = —-——— 4 7 “1 1 

; y xyz + xy + X + 1 yzt + yz + y +1 


z _^_t_ 

ztx + zt + z + 1 txy + tx +1 +1 

4x 4y 

' 3 xyz + 2xy + 4x + 8 yzt + 2yz 4 4y + 8 

4z 4t 

-+ - ~ 

ztx 4- 2zt 4- 4z 4- 8 txy + 2tx 4- 4t 4- 8 

15) Cho xyzt = 24. Túili p = — o-- X . g.. ■ ã + . 7~ 77^ 77707 + 

J xyz 4 - 3xy + 6x + 6 yzt 4- 4yz 4 12>’ 4 24 

4x . 2t 

+ "' 11 — + _ —— — - 

ztx 4 zt 4- 4z 4-12 txy 4 2tx 4 2t 4 8 

DẠNG HẰNG ĐANG thức bậc hai cho ba số 
Bài 6: * - 

a 4 b 4 c = 9 __ , 

. Tính ab 4 bc 4 ca 


4- 


1) Cho a, b, c là ba số thỏa: 


2) Cho a, b, c là ba sô" thỏa: < 


a 2 4 b 2 4 c 2 = 53 
a + b 4 c = 8 


a z 4 b 2 4 c 2 = 30 


. Tính ab 4- bc 4- ca 


U11TĨ' KATĩỉnnnìc m\4/T\A VA KAAÍn /ncv un\r 


.r<_Y» ít' r.r 'Ị ♦ ‘W^'í * w •*' 















































































BÔI DƯỠNG NĂNG L ỈJt\MÍụa<n TOÁN 8 
. 3) Cho ĩ .Tín 


ab 4- bc + ca = 9 


. Tính a 2 4- b 4- c 


4) Cho 1* + y * 2 ■ 1 „. Tính X 2 + Ỷ + z 2 

5) Cho a, b, c là ba số dương thỏa: 

ja 2 4- b 2 4- c 2 = (a - b) 2 + (b - c) 2 + (c - a) 2 
(ab 4- bc + ca = 9 

Tính a 2 + b 2 + c 2 ; (a + b + cf; a + b+ c 

6) Cho a > b , c > 0 thỏa: p + b 2 + c 2 = (a + b) 2 + (b + if + (c - a) 2 

ca - ab - bc = 16 

Tính a - b 4- c 

a z + b 2 + c 2 = (a- b) 2 4-(b + c) 2 t(c + a) 2 


http://sachviẹt.edu.vn 

12) Cho 


• I 

ĩ 


ỉ 


7) Cho a > 0, b > c thỏa: 

Tính a + b - c 

8) Cho a > b , c < 0 thỏa: 

Tính a - b - c 


ab - bc - ca = 4 

a 2 + b 2 + c 2 = (a + b) 2 + (b - c} 2 + (c + a) 
bc - ab - ca = 25 


9) Cho i 


x,y,z * 0 

X + y + z = 1 . Tính X 2 + y 2 + z 2 


111- 
=0 

X y z 




10) Cho 


11) Cho 



ỉ,y,z*0 

ĩ - y + z = -1 - Tính X 2 + y 2 + z 

* y z - •’ 

X, y, z * 0 

X 4- y - z = -2. Tính X 2 4- y 2 4- z 2 

l+i-ỉ=0 

X y z 




I 86 

Ị 

I 

Eììứỉil: daykemquyiihoìt@gmail.com 


x,y,z * 0 

X - y - z = ~3- Tính X 2 + y 2 + z 2 

Ỉ-Ỉ4-0 

X y z 


13) Cho 


14) Cho 


x,y,z^0 

X 4- 2y + 3z = 4 . Tính X 2 + 4y 2 

1 , 11 - Cx ‘ 

x*2y + 3z~ 
x,y,z ầ 0. 

2x 4- y 4- 3z = -4. Tính 4X 2 + y 2 4- 9z‘ 

lA 1 _ n 

" 4- — 4" —— = 0 

2x y 3z 


- 4- — 4" —— = 0 

2x y 3z 
x,y>z*0 

15) Cho < X - 2y 4 - 3z = 5 . Tính X 2 + 4y 2 + 9z 

Li + I.o 

X 2y 3z 

1 - 



16) Cho 


X, y, z * 0 

4x + 5y - 6z = -5. Tính 16x 2 + 25y 2 + 36z 2 

TI + Ỉ —ềr = 0 

4x 5y 6z . JT 


17) Cho 


a,b,c * 0 
a 4- b 4- c = abc. 
111-0 
la b c 


Tính ~ 4- -4- 4- -ì- 
a 2 b 2 c 2 


18) Cho , 


a, b, c * 0 2 2 2 

a - b + c - -abc - Tmh — 4- — 4- 

ỉ-M-a 

la b c 


a 


b 2 


87 
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•A * 

|’[ : 
! • • 


;•*. 
: • 
1.4 • • 


* 

•' • 

■Mỉ". 


* 


I 

", •. •> 


. I 


; *. i* 

—* V 
• . *. > 


* • • *l 

•• ' r‘ 

9? Ị 


s 


1 


.. A,' 

-í 1 ' ”■ > 


► * . •• 


; 'V: 
' 8 V 


~.’t •• '•! 

^'7; 


• •: 1 Ịi 


• V 4 ■ 
, • • 






19) Cho 


a,b,c * 0 
a + b - c = 


_ , 1,1 1 
-abc. Tính 4 + ~7 + “ 


1 1 _ 1 
La b c 


= -2 


20) Cho . 


a,b,c*0 111 

a - b - c = abc • Tính — + — —T 


±- 1 - 1=6 
a b c 


21) Cho 


a,b,c*0 111 

a + b + c = 2abc. Tính —? + T 7 + '~w 
, a 2 b 2 c 2 

111 , 

—+ -f--r— = 3 

La b . c 


22) Cho 


a, b, c * 0 
a + b + c = 


111 
a b c 


-abc. Tính \ + “V 
a 2 b 


= 1 


23) Cho 


a ' b ’ c *° 1 , ! 
a + b + c = -3abc. Tính + — 

ri 7, . a b c 

la b c _1 


24) Cho 


a, b, c * 0 


abc 


a + b + c = • Tính -±r + 72 + ■ 

2 a 2 b 2 


1 . 1 , 1 _ 1 
b c « 




V 


La 






a.b.e^O 111 

6(a + b + c) = abc. Tính — + —J + -jj 


1 1 1 = 2 

a b c 3 


vi À’ * 

1 ; •• 

Eátail: daykemquynhon @gmaiỉ.com 

• 1J RR 



(ư vv 
\jr 



'■é-KÌ ,k-t o í\ỉ*i.a«i :A»Í *•» 









































BÔI DƯỠNG mm<ỉd%?ƯJW. mm Âũnh răng: 2( x - + y- + z‘) = (x' 

36) Cho a 4 b - c = 0. Chứng minh ràng: 2(a 4 4 b 4 4- c 4 ) = (a 2 + b 3 

37) Cho X - y + 7 . = 0. Chứng minh rằng: (x 2 4 y 2 + z 2 f = 2(x 4 + y 4 

i 38) Cho a - b - c = 0. Chứng minh rằng: <a 2 + b 2 + c 2 f = 2(a 4 + b 4 

a 4 b + c = 0 _. . , , , 

. Tính a + b 4 + c 4 


39) Cho 


40) Cho 


a 2 + b 2 + c 2 = 14 
a + b - c = 0 

a 2 +b 2 +c 2 = 10 
Ja - b 4 c = 0 


. Tính a 4 4 b 4 + c 4 


41) Cho ^ 0 . 0 0 . Tính a 4 4 b 4 4 c 4 

[a 2 4 b 2 +c 2 = 12 


42} Cho 


'a - b - c - 0 
a 2 +b 2 + c 2 = 16 
a 4 2b + 3c = 0 


. Tính a 4 4 b 4 4 c 4 


43) Cho Ị • n . Tính a 4 + 16b 4 + 81c 4 

a 2 +4b 2 4 9c 2 = 20 


44) Cho 


. Tính a 4 4 16b 4 + 81c 


a-2b + 3c = 0 
a 2 + 4b 2 + 9c 2 - 18 

k • 

. 1 1 1 

45) Cho - 4 -- 4 - = 0. 

X y z 

Chứng minh rằng: (xV* + y 2 z 2 4 Z 2 X 2 ) 2 = 2(x 4 y 4 + y 4 z 4 4 Z 4 X 4 ) 
_ 1 11. 


46) Cho — + — - — - 0 


X y z 

Chứng minh rằng: (x 2 y 2 + y 2 z 2 4 zSc 2 ) 2 =2(x 4 y 4 + y 4 z 4 4 Z 4 X 4 ) 

" 1 1 1 „ i 

47) Cho — - — 4 - = 0. 

X y z 

Chứng minh rằng: (Xy + y 2 z 2 + Z 2 X 2 ) 2 = 2(x 4 y 4 4 y 4 z 4 4 Z 4 X 4 ) 

M \\ 

48) Cho Ỉ-Ỉ-1 = 0. 

X y z ,1 \ 

Chứng minh rằng: (x 2 y 2 + y 2 z 2 4 z 2 x 2 ) 2 - 2(x 4 y 4 + y 4 z 4 + zV) 

49) Cho x+ y + z = 0 và xy + yz + zx = 0. 

Tính s = (X - l) 1999 4 y 2003 + (z 4 l) 2006 

50) Cho X - y + z = 0 và xy + yz - zx = 0. . 

Tính s = (x +y) 3 - (z ~ lf 4 2(x 4 1/2) 4 

51) Cho X4 y - z = 0 và yz 4 zx - xy = 0. 

Tính s * (x - z - 2) 3 +ị(x + y “ 7) 3 - |(y 4 z- |) 4 

'yvsỉ-xX ỵr 7 9 2 


90 


Etìiail: daykemqiiynhon@gmail.com 


ch,iet.e dm _ y _ 0 ^ s «| Í()Z ' CM 

Ị 4 4- (x 4 y - z) 2 - z 3 

53) Cho X4 2y 4 3z = 0 và 2xy 4 6yz 4 3zx = 0. 

1 . Tính s = (x - 1 ) 1999 - (1 - y) 2007 + (3z -1) 1997 


(x 41) 1990 4 2(y - z) u + y 5 + 2 



_ 

DẠNG HÀNG ĐẲTỈG THỮC BẬC 3 

» 7: QM ■ 

1) Cho a, b là hai số bất kì. Chứng minh các hằng đẳng thức sau: 

„2 . u2 _ /„ . v.\2 o 


b) a 3 4 b 3 = (a 4 br - 3ab(a + b). 

c) a 3 -b 3 = (a-b) 3 + 3ab(a-b). 

2) Cho a + b + c = 0. Chứng mình rằng: a 3 4 b 3 4 c 3 = 3abc 

3) Cho a 4 b - c = 0. Chứng minh rằng: a 3 4 b 3 - c 3 = -3abc 

4) Cho a “ b 4 c - 0. Chứng minh rằng: a 3 - b 3 + c 3 = -3abc 

! 5) Cho a - b - c = 0. Chứng minh rằng: a 3 - b 3 - c 3 = 3abc. 

6) Choa+b + c 4 đ = 0.Chứng minh rằng: a 3 +b 3 +c 3 +d 3 =3(c + d)(ab—cd) 

7) Choa—b + c-d = 0.Chứng minhrằng:a 3 -b 3 4c 3 — d 3 = 3(c-dXcd — ab) 

8) Choc-a=b+d. Chứng minh rằng: a 3 + b 3 - c 3 + d 3 = 3(d— c)(ab +cd) 

9) Choa+b+c = d. Chứng mihh ràng:a s 4 b 3 4 c 3 *~ d 3 = 3(c - dXab + cd) 

10) Cho a 4 d=b - c. Chứng minh rằng: a 3 - b 3 4C 3 4 đ 3 = 3(a — bXab 4 dc) 

11) Cho 2a 4 b 4 c = 0. Chúng minh ràng: 2a 3 4 b 3 4 c 3 = 3a(a + bXc - b) 

12) Cho 2a 4 b + c = 0. Chúng minh rằng: 2a 3 + b 3 4- c 3 = 3a(a 4 cXb - c) 

13) Cho a + 2b + c = 0. Chứng minh rằng: a 3 + 2b 3 4 c 3 - 3b(a 4 bXc - a) 

14) Cho a 4 b 4 2c = 0. Chung minh răng: a 3 4 b 3 4 2c 3 = 3c(b 4 cXa - b) 

15) Choa 4 b 4 c = O.Chứngminh rằng:2(a c ‘+b s +c 3 )=-5abc(a 2 +b 2 +c 2 ). 

16) Choa+b- c = 0. Chứng minh rằng:2(a 5 + b 5 -c 5 )= -5abc(a 2 +b 2 +c 2 ). 

17) Cho a-b+c = 0. Chứng minh rằng.2(a 5 - b^- <ộ= -5abc{a 2 +b 2 + c 2 ). 

18) Cho a-b- c = 0. Chứngminhrằng:2(a 5 -b 5 - c 5 ) = 5abc(a 2 + b 2 + c 2 ). 

19) Phân tích thành nhân tứ: (x — y) 5 + (y — z) 5 + (z - x) 5 . 

20) Phân tích thành nhân tử: (x + y) 5 - (y - zf - (x + zý 

21) Phân tích thành nhân tử: (y — zf + (z + x) 5 - (x + y) 5 

22) Phân tích thành nhân tử: (a — l) 5 + (1 — b) 5 + (b — a) 3 

23) Phân tích thành nhân tử: (x 2 -y 2 ) 5 - (x 2 - l) 5 - (1 - y 2 ) 5 

24) Cho - + - + - = 0. Tính s = 

X V z 


1 

X 

1 

X 


y 

1 

y 

1 

y 


1 

z 

1 

z 


xy 

4^ 

zx 

z 2 

X 2 

V 

xz 

yz 

xy 

y 2 

X 2 

z 2 

xy 

yz 

zx 


y 2 
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i . 

* i ’ 


1 : 

ộ, 




•b . • • 

• g i f 

Éịĩuiìl: ^£iykemquynhoìì @ gmail.com 


1 1 < • 1 _ _ _ vz xy zx 

27) Cho „ = 0. Tính s= 

X y z X z y 


4bc + a' 2 „ 4ca - b 2 . 

39) Cho a — b + c = 0, đặt A = ca :2b 2 




30) Cho 


» )t ^ì + i + f_O.«nhS-£* + £*0 

X y z 2z 6x 3y 

111 n Trnl , 6x y . 3y z , 2zx 

2x 3y z z 2 . 4x z . 9y- 

31) Cho X, y, z khác 0 thỏa: (x + y + z) 2 = X 2 + y 2 + z : 

1 " ’ • _1 1 , 1 _ 3 

Chứng, minh rằng: -+ -ỹ = — • 

X *y z xyz 

32) Cho X, y, z khác 0 thỏa: (x + y - z Ý = X 2 + y 2 + z : 

Chứng minh rằng: — + — = 


c — + £_ _ Chứng minh rằng: A.B.C — 1 

2c 2 - ab 

- 4bc - a 2 R _ 4ca + b 2 
40) Cho a — b — c = 0, đặt A - - « > B 



bc + 2a 



c = 


2b 2 - ca 

4ab + c Chứng minh rằng: A.B.C = 1 


2c 2 - ab 


/T*s 


! 1 1 ..... 4a 2 - bc _ 4b - ca 

41) Cho - + ị + 7 = 0, đật A = o 9 r ;B ~ 



unưng mmn rang: x 3 y 3 z 3 xyz 

33) Cho X, y, z khác 0 thỏa: (x - y + z) 2 = X 2 + y 2 + z 

■ . _ 1 11-3 

Chứng minh rằng: - -J + — = —— 


X 8 y 8 z° xyz 

34) Cho X, y, z khác 0 thỏa: (x - y - z) 2 = X 2 + y 2 + z 

. 111 3 




a b c 
4c 2 - ab 

c = 7 - t: - 

42) Cho « 0, đặt A « 


a 2 + 2bc 2ca + b 
Chứng minh rằng: A.B.C = 1 


2 » 


4a 2 + bc _ 4b 2 + ca 

; B = 


c = 


a b c 
4c 2 - ab 


a 2 - 2bc ' b 2 - 2ca * 
. Chứng minh rằng: A.B.C = 1 


c 2 +- 2ab 

43) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a + b + c = 0, đặt 


P = i^ + kr« + £^,Q = 


b 


36) Cho X, y, z khác 0 thóa: (4x - 3y + 2z) 2 = 16x 2 + 9y 2 + 4z ! 

; 1 1 1, (HyT 

Chứng minh rang: ——-- + 


« b-a.b + c c 4- a n 

p = — “ + —- r— - 


» 

37) Cho a + b + c = 0, đặt A 


64x 3 27y 3 8z 

4bc-a 2 


bc + 2a 


; B = 


8xyz 
4ca - b 2 


p = i±b_b + c + ạ-c Q = 


* 


ca + 2b 2 


c = . Chứng minh rạng: À.B.C = 1 

/\ 1 \ ’ 1 • 


c-b + c + a_a_+b Q = 


— +-+ 

b-c c-a 

a - b 

b - c - 0, đặt 


a b 

c 

b 4* c c + â 

b -a 

■ b + c = 0, đặt 


c b 

a 

a +b a-c 

b + c 

b - c = 0, đặt 

N 

a b 

c 


. Tính P.Q 


. Tính P.Q 


Tinh P.Q 



ab + 2c z 

4bc + a 2 „ 4ca + b 2 

38)Choa + b-;c = 0.đ ặ tA=^^;B=^~ 

c = ìa ~ } ~ý —. Chứng minh rằng: A.B.C = 1 

ab + 2c 2 


. b 


47) Cho a, bị c khác 0 thỏa: + — + - - 0, đặt 

& p V 


p = 


bc-ac ac-ab . ab-bc 0 _ _Bc + ca ab__ 

“ĩõ^ + _ br~ ac ’ ^ ac-ab ab-bc bc-ca 


bc 


Tính P.Q 
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• .Mị X + y + z = a * 

Mỉ; 48) Cho X, y, z thỏa: - X 2 + y 2 + Z z = b. Ị 

ị J_11_ 1 ỵ 

; ỉ I ~ + „ + _ = ~ 

y z 


edu viTíĩih A = (a ± bXc ~ bXa ~ SI WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 

* aK/* 


abc 

4) Cho a, b, c khác 0 thỏa: 


X y z c 

Tính xy + yz + zx và X 3 + y 3 + z 3 theo a, b, c. 

X - y 4- z = a 

49.) Cho X, y, z thỏa: • X 2 + y 2 + z 2 = b. 

1 ỉ + l = l 
[x y z c 

Tính xz - yz - xy và X 3 - y 3 + z 3 theo ạ, b, c. 

r 

x-f y-z=a 

50) Cho X, y, z thỏa: X 2 + y 2 + z 2 - b 

1 T 1 1 


Tính xy - yz - zx và X 3 


_ + _! 1 = Ị 
X y z c 




51) Cho X 


7) Clio 


Bài 8: 

1) Cho 


X - y - z = a 

y, z thỏa: < X 2 + y 2 4- z 2 - b. 

11 I _ 1 

[ X y 7 . c 

Tính yz - zx - xy và X 3 - y 3 - z 3 

_ _ __ 'C' 

DẠNG TỈ Lệ THỨC 

.... a, b, c khác 0 thỏa: c - a 

Tính A = ( a 1 bXb + c)(c + a) 

abc 

a, b, c khác 0 thỏa: — 

N \\ ^ - 



Tính A = 


% 

(a-b)(b + cXe-a) 

abc 


a 4- b +,c _ a + b-c _ a + c- b 


5) Cho 


a + b + c = 1 

a 2 + b 2 + c 2 
X _ ỵ _ z 
a b c 


. 'ị 



1. Chứng minh rằng: xy + yz + zx 

yt 


= 0. 


6) Cho 



a + b-c = 1 V. ' 

\V ' I . 0 ; * 

a 2 + b 2 + c 2 = 1. Chứng minh rằng: xy + yz + zx = 0 

ẩEÌ— 

b c 


X 

la 


a-b + c = 2 

a 2 + b 2 + c 2 = 4 • Chứng minh rằng: xy +yz 4- zx *= 0 

X -y _ z 
la 


8) Cho , 


4 

% 

. — b — c **= —3 

2 + b 2 + c 2 - 9. Chứng minh rằng: xy 4- yz + zx = 


2 t — b — c ^ —3 '“** 
a 

-X y z 
a b c 


0 


i rT 


■ 9) Cho . 


2) Cho 


+ c - a 


-r- ỉ - ỉ — -— v.awwa,. 

Tính A — ~ a)(c — b)(c + a) 

a hc 

3) Cho a, b, c khác 


a+b+c a+b-c 

■ a — ^MA 


abc 

0 thỏa: — b ± c = b . + . c r 
c . b 


a+c-b 

a 


1 

Eìĩừìil: day kem quy nhon @gmail.com 


a - b 4- c = -4 

a 2 + b 2 + c 2 = 16 • Chứng minh rằng: xz 


= xy + yz 


X 

a 


y 

b 


z 

c 


10) Cho , 


a+b-c-7 

a 2 + b 2 + c 2 - 49 • Chứng minh rằng: xy = xz + yz 

X _ y z 
a b -c 
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■ * ,» 

1 
J 'V i 

.ịị* 

'V 

% 

? ẰĩU 

ỉ • • 

• •17 


í •!' 

• ”•!* 

■ * 


I ■ I 
»í '• 


Ị.\ ' * 

• * 1 V 


.1 • „ 


- 


• ,:i 


11) Cho 


b + c-a = 8 

a 2 + b 2 + c 2 = 64 . Chứng minh rằng: yz = xy + 2 X 


x = y = 2 • . ' 

La b c 

a _ b _ c 
2002 " 2003 ” 2005' 
Chứng minh rằng: 4(a - bXb - c) = (a - c ) 2 


12 ) Cho a, b, c thỏa: 


13) Cho a, b, c thỏa: 7 = — = 7 - 

3 4 5 

Chứng minh rằng: 4(a — b)(b - c) = (a — c ) 2 

14) Cho a, b, c thỏa: = 3^96 - Tiig • 

Chứng minh rằng: 4(a — bXb — c) = (a — c ) 2 

15) Cho a, b, c thỏa: = ãSS = mẽ • 

Chứng minh rằng: 4(a - b)(b - c) = (a - c ) 2 

c 


16) Cho a, b, c thỏa: - = = ■ ■ — ■ 

X X + 1 x + 2 

Chứng minh rằng: 4(a - b)(b - c) = (a - c ) 2 

• â b c 

Cho a, b, c thỏa: —— = — = —7 - 

X —■ 1 X x+1 

. , , ivy. V _\2 


17) Cho a, b, c thỏa: —^ 7 - = - = —— 7 * 

x-1 X x+1 

Chứng minh rằng: 4(a — bXb - c) = (a - c) 
X y 2 _ 


18) Cho a + 2 b + c 2a + b - c 4 a - 4b + c 
Chứng minh rằng: 


jf* 



X ^ 
¥ 


Chứng minh rằng: 


_a_ = _ b_ '^c 

X + 2y +.z 2x + y - z 4x-4y+z 

• r • ’ 'V 1 * 

1 Q\ pL. * _ y —__ z 

iy ' un a_2b + c 2a-b-c 4a + 4b + c* 

a t> _ c 

X + 2y + z z - y - 2x 4x - 4y + z 

y - z 

a + 2b + c 2a + b- c 4b - 4a - c 

^7 . a ' b _ c 

Chứng minh răng: ~— - = ~ 7 7 ~ ~ - 7 “ Tư~z 

X + 2y — z 2x + y + z 4x-4y~z 

_ 

21) Cho 7 —- 
a + 2 b + c 


20) Cho 


• Chứng minh rầng: — 7 — 

7 > X - 2y 

_ * 

Ẽìnail: dgykemqiiynhoii@gmail.com 


y z 

c - b - 2a 4 a - 4b + c 

b 


i, a b _ c 

Chứng minh ràng: — - = ——-—1 - 7T7T777 

X - 2y + z 2x - y - z 4x 4- 4y + z 


• •». 


22) Cho 


2b + c— a b - c — 2a c - 4a - 4b 
Chứng minh rằng: 

X 


a _ b c 

X + 2y + z z — 2x - y z - 4x + 4y 

23 ) Cho - 7 -= -- —— = - -%7-- ^ 

\a-2b + c b + c-2a 4a + 4b + c 

a c 

X - 2y + z ' y + t - 2x 4x + 4y 

V 

_ y 

_ — _ z. - = - t 

a + 2b - c 2a + b + c 4b + c - 4a 

Chứng minh rằng: —— -7 -= —;——— = 7 --— 7 — 

X -f 2y - z 2x + y + z 4y + z - 4x 

a : — = . Chứng minh rằng: Ị > 


24) Cho 


Chứng minh rằng: 

X 


+ z 


25) Cho 



■ - y J . Chú 

* K.!.. 

cy - bz _ az - cx _ bx - ay 

^ X y 2 

2bz - 3cy _ 3cx -az ay - 2bx 

a 2b 3c 

lơ minh rànơ: — = -X. _ 


a 


26) Cho ——— = “—— = * 3X - —. Chứng minh rằng: — = 

V V *7 V 

27) Cho 


Chứng minh rằng: “ = ■— = 
s ■ a 2b 3c 

4bz - 5cy 5cx - 3az 3ay - 4bx 
3a 4b 5c 


Chứng minh rằng: -r~ - Ặr ~ 

3a 4b 5c 

29) Cbo ^ cy ~ _ 4a2 - ^ cx _ 2 bx - 3ay 

2x . 3y 4z 

Chứng minh rằng: ~Ẽ~ ~~-~- 

2x 3y 4z 

-_ 7xy - 5bz 2az - 7cx 5bx - 2ay 

X y z 

n ,.. _2a 5b _ 7c 

Chúng minh răng: — = — = — 

V V ‘7 


2 y z 

. 2a 5b 7c 
Chứng minh răng: — = — = — 

X y z 

, rt ,_ 9bz - 10cj' 5cx - 3az 2ay - 3bx 
a 30, 5c 


32) Cho 


„ , . , v 2x 4y 6 z 

Chứng minh răng: — - 77 - = “ 

â uu Í)C 

14bz - 15cy _ 9cx - 7az _ Say - 6 bx 
a 2b 3c 
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BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 

\ 3x 5y 7z 
Chứng minh rằng: — = “ 

33) Cho X, y, z, a, b, c khác 0 thỏa: - = Y - I • 

• 1 


I 

ẳ 

> 


http://sachvi4t.edu. vn * - y). Ch** minh rằng: Ipaĩpp 1 ™ 

\ c(a + b) a(c ~ b) b(c + a) 

1 , „ 


Chứng minh rằng: 


X 2 + y 2 + z 2 


(ax + by + cz) 

34) Cho X, y, z khác 0 thỏa: Y = I = I • 


a 2 + b 2 + c 


f 1 . 4 '9 


'v 




44) Cho a, b, c, X, y, z khác 0 thỏa: 


Chứng minh rằng: 


- yz _ y 2 - zx z 2 - xy 
a “ b 

a 2 - bc b 2 - ca . c 2 - ab 


= k. 


= 36 



Chứng minh rằng: (x + y + z) **■ + „ +• _ 

ỉ^x y z 

13 4 

35) Cho X, y, z khác 0 thỏa: - = r = _ * 

X y z 

Chứng minh rằng: (x + 3y + 4z) 2 = 26(x 2 + 9y + 16z ) 

36) Cho a, b, c, X, y, z khác 0 thỏa: — = — = -> 

° a o c 

. , . a 2 b 2 c* (atb + c) 2 

Chứng minh rằng: Ỹ + y + , - xTy 7í 

3x * 4y 5z 

37) Cho a, b, c , X, y, z khác 0 thỏá: — = “Y — • 

... a 2 b 2 c 2 (a + b + c) 2 

Chứng minh rằng: f^ + ịr = 3x + 4y + 5z 

33) Cho a, b, c khác 0 và đôi một khác nhau thỏa: a(y + z) = b(z + x) = 

c(ỉ + y). Chứng minh rằng: " bk^ĩ = ỆhỀ * 

39) Cho X, y, z khác 0 và đôi một khác nhau thỏa: z(a + b) = x(b + c) = 
y(c + a). Chứng minh rằng: 

40) Cho. a, b, c khác 0 và đôi một khác nhau thỏa: a(y - z) = b(x - z) = 
c(x + y). Chứng minh rằng: -^5 = ỹTl) ’ 

41) Cho a, b, c khác 0 và đôi một khác nhau thỏa: a(z - y) = b(z + x) = 
c(x - y). Chứng minh ràng: 

42) Cho a, b, c khác 0 và đôi một khác nhau thỏa: a(y + z) = b(z - x) = 

*>• chứng minh rằng: ■ bte^õ 

43) Cho a, b, c khác 0 và a * -b, b * a. c * -a thỏa: a(y + z) = b(x - z) = 


X y • z \ 

45) Cho a, b, c,- X, y, z khác 0 thỏa: — ~ x = z + zx = - + xy = k. 

b c. 

11 \ 1 


»-7 —7 —-- - — 

I 

. i 

; 98 

!ị 

Eriiail: daykemquynhon @gmaiLcom 


Chứng minh rằng: 


a u 

bc -a 2 _ b 2 + ca _ c 2 + ab 
X y ~ • z 

„2 __ „2 , 


46) Cho a, b, c, X, y, z khác 0 thỏa: ... yz = - t zx _ ĨL — L. = k. 

-V a b c • 

_2 . l2 . 1 9 


Chứng minh rằng: = *tz£Ì 

x l \ 

47) Cho a, b, c, X, y, z khác 0 thỏa: — ~ 8y £ = 4y - 3zx _ 9z 2 - 2xy _ k 
' ' a 2 b 3c 

Chiíng minh rằng: ^r.. 6bc = - 4 h 2 - 3ca = - ^ b 

X 2y 3z 


48) Cho a, b, c, X, y, z khác 0 thỏa: 

9x e - 20yz _ 1 6y 2 - 15zx 25z 2 - 12xy 
3a _ 4b “ 5c 

Chứng minh rằng: g ạ 8 - 20 * = íg g - 15ca , ,25c 8 _-12ab 

3x 4y 5z 

* jr 

49) Cho a, b, c, X, y, z khác 0 thỏa: — ~ I5;v — = ~ — = 252,2 ~ 3xy 

a 3b 5c 

Chứng minh rằng: — ~ 15bc = 9b2 Ỵ 5ca = 25c 2 - 3ab 

3y 5z 


50) Cho a, b, c thỏa: . 


X 
b * c 

a + b * c 

c 2 - 2(ac + bc - ab) 
a 2 + / ' 2 


Chững minh rằng: a * . { a ^—E 

b 2 + (b - c) 2 b-c 
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> • 






I :. 

• Klỉ ’• 

• [ 

• r -l - 


i* • 


• •/' 
ị t • 

* \ y 
*: ' • 


> ’ . 


• 5 

í 


•• 

. .•«. 




* " 
> ■ 


,VĨ 

■ /t 


*! 


.• Ir. 

*'%• 
' • M 


• *!*. 
«%' \ ; 


. * , 

• ' 

. -5 


•• t 


11 » 


«■ ! 


• »• 


• > ; 


• ề 

« • . 




*« >• 

lĩ .* 


& 


* 

51) Cho a, b, c thỏa: < 

# 


b * c 


b?ta + c 

c 2 - 2(bc + ab - ac) 
2 


. a 2 +(a + c) 2 _ a + c 
Chứng minh rằng: ^ = b^ẽ ‘ 


52) Cho a, b, c thỏa: 


(b - c T 
b + c * 0 

* 

a + b + c * 0 
c 2 = —2(ac + bc 4- ab) 

L 

a 2 4- (a 4- c) 2 a 4- c 

Chứng minh rằng: - S7Ĩ• 

b + c ^ 0. 

• • • 


53) Cho a, b, c.thỏa: • 


a±b + c 

c 2 = 2(ac - bc 4- ab) 

1 

, a 2 4-{a-c) 2 c-a 

Chứng minh rằng: —■ ^ 2 * b77 

b 2 + (b + c) D4C 

c =ỳ 2b 


54) Cho a, b, c thòa: 


. c 
a + b * -- 
2 


Chứng minh ràng: 


, c 2 - 4(ac + bc - 2ab) 

V. • 

4a 2 4- (2a -.c) 2 _ 2a - c 


4b 2 4 - (2b - c) 2 2b - c 
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■ A 

X ^ 


DẠNG TổỉHG ĐẪC BĨỆT 



¥ 


Bài 9: Tính (rút gọn) 






1 • ■ i 

1] (x 4-l)(x + 2) + (x 4-2Xx 4-3) (x 4- 3)(x + 4) 

(x + 3)(x + 4) + (x + 4Xx + 5) (x 4- 5)(x + 6) 

' <<t^; , 1 _^_ 1 

3) (x 4-7)(x 4- 8) + (x 4- 8)(x + 9) + (x + 9)(x +10) 


2 ) 


im. 

. ' 

EỆail: dơýfómquynhon@gmail.Gom 


(x + 7)(x + 8) (x + 8)(x 4- 9) (X+9KX + 10) 

1 l ■ ] ■ l, 

4) (x - 2Xx - 3) + (x - 3)(x - 4) (x - 4)(x - 5) 

w • f * * • 


. : 

* *• 


5) 


ỊỊi. . 


2r*fe: 

■ > 

>» 


ỵ. 
: • 



[7\Ạ 


' \ 


(x - 5)<x - 4) (x - 5){x - 6) (x - 6)(x - 7) 

6) 1 I 1 . 1 

(x - 7)(x - 6) + (x - 7)(x - 8) + (x - 8)(x - 9) ■ 

7) 1 1 + 1 
' (x - 7)(x - 8) + (x - 8Xx - 9) + (x - 9)(x -10) * - 

8) 1 ■ 2 3 « V* 



(x + l)(x + 2) + (x + 2)(x 4- 4) + (x 4- 4Xx + 7) * 

m 3 .. 2 ư%4 

9) —“——— 4* -—- - ———f— - - - . 

(x + lXx 4-4) (x 4- 4)(x 4- 6) (x + 6)(x 4-10) 

10) — I 5 - 1 3 

(x 4- 5)(x 4-6) (x 4- lOXx + 5) + (x + 7Xx 4-10) ‘ 
-3 aCÌ> 1 . 7 

(x 4- 3Xx 4- 6) (x + 3)(x 4 4) (x 4- ll)(x 4- 4) 

10 , 2 ”3 5 

12) ■ ---f ■ —- — — - ■■ ■ ■ -4- —-—-— 

(x - lXx 4-1) (x + l)(x - 2) (x — 2)(x 4- 3) " 

13) - - f -- 4- - 4 

(x-3Xx-l) (x-ỉ-4Xx-3) x(x+4) 


2 -3 5 

12) —-—— 4“ — —— — 4* ■ -- 

(x - lXx 4-1) (x + l)(x - 2) (x — 2)(x 4- 3) 

3,3> _A__^ + — + . 4 

(x-3Xx-l) (x + 4)(x-3) x(x 4- 4) 

^ 2 -8 18 

p x(x 4- 2) (x 4- 2Xx - 6) (x - 6Xx 4-12) 

15) 13 + 3 + -13 • 

(x - 7)(x 4-6) (x 4- 6Xx 4- 9) + (x 4- 9Xx - 4) 


16) 


1 1 1 


— - 11 ■ + — -í- —— - - 

X 2 + 9x 4- 20 X 2 4- llx 4-30 X 2 4- 13x 4- 42 

1 , 2 3 

Ì7) ———-— H— -+ — ---— # 

X 2 - 5x + 6 X 2 - 8x + 15 X 2 - 13x + 40 
18) 1 3 2 




—õ- - --4* — -—- 

X 2 4-3x4-2 X 2 4- 7x4-10 X 2 4-12x4-35 

19) -■ l 4- ——I--- 9 

X 2 - 3x + 2 X 2 - 6x + 8 X 2 4- X - 20 

20 ) 2 4 3 




—_ 4* -- ~ "■ - ■— » 

X 2 4-4x4-3 X 2 4-10x4-21 X 2 4- 17x4-70 

21) -1— + -^— + —ì— + -r—i— + _ÌÊ_ . 

1 - X 1 4- X 1 + X 2 ItX 4 1 4- X 8 1 4- X 16 

22) -L- + -i- + ^_ + -iíỊ- 8a? 

a-b a + b a 2 + b 2 a 4 4 -b 4 


a 6 + b 8 
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Chứng minh rằng: X 2000 + y 2000 - â 200 + b 


2000 


2000 


[x + y = a - b 

4) Cho X, ý, a, b khác 0 thỏa: I x 2 ^ 2 _ a 2 + b 2 


5) Cho X, y, a, b khác 


Chứng minh rằng: X 1998 + y 1998 = a ĩ998 + b 1998 

íx-y = a-b 

0 thỏa: Ị _ 2 . T 2 • 

|x + y = a -i- b 

„ ._. I_3,_, 7000 . 1000 „1000 h lOOO 

Chứng minh rằng: X + y - a . + D 
6 ) Cho X, y, a, b khác 0 thoa: X + y = a + b và X 4 + y 4 = a 4 + b 4 

a) Khai triển (x + y ) 4 và (a b ) 4 

b) Chứng minh: 2xy(x + yỷ - x 2 y 2 = 2 ab(a + b ) 2 - a"b 

c) Chứng min h: u 2 + uv + V 2 ầ. 0. dâu “=” xảy ra khi nào? 
đ) Chứng minh: x n + y D = a" + b n , với mọi n là số tự nỉiiên. 

r x-y = a + b 


7) Cho X, y, a, b khác 0 thỏa: 


x 4 +y «„ a 4 +b 2 

I i. 

Chứng minh rằng: x n + y 3 = a a + b n với mọi n chẵn: 

x + y = a“b 
x < + y 4 = a 4 + b 4 ' 

Chứng minh rằng: x“ + y“ = a° + b n với mọi n chẵn. 


8 ) Cho X, y, a, b khác 0 thỏa: 


9) Cho X, y, a, b khác 0 thỏa:' 


x-y-a-b 


y + y< = a‘ + b 1 > 

Chứng minh rằng: x n + y” = a a + b n vối mọi n chẵn. 

10) Cho X + y = a; X 2 + y 2 = b; X 3 + y 3 
Chứng minh: a 3 - 3ab + 2c = 0 

11) Cho X - y = a; X 2 + y 2 = b; X 3 - y 3 = c. Tính: a 3 - 3ab + 2c + 1 

12) Cho X + — = a;y + — = b;xy = c. Tính a 2 + b 2 + c 2 — abc. 

X y . xy 

1 ^* -■ 


13) Cho 

"V \' 



X + —■■ - a 
2 x 


■^8 


2y + —— = b . Tính 4a 2 + ^b 2 + c 2 - abc. 
3 y . • 3 2 


2 xy + 


6 xy 


- c 


7?! " 

■ . 

; ■' J Ị • 

Email: daykemquynhoìì @gmail.cotn 

4 AA 


14) Cho . 


2x - —— = a 
4x 


y + — = b 

y 


. Tính abc +ìb 2 - a 2 - c 2 

2 


2 xy - 


4xy 


- c 


15) Cho , 



■f; a . . ' 

__L = b • Tính 9a 2 - 8 b 2 -12 c 2 + Ĩ 2 abc 


X 2 
-r 4- — = a 
3 X 



16) Cho 



2 

•-- ss a 

ĩx^s) * 

— - 4 v = b - Tính 18a 2 + b 2 -3 c 2 + 3abc. 
2 y 


2xy -T—--C 

xy 


a = by + cz 

17) Cho a, b, c khác 0 thỏa:^b = ax + cz. Tính X, y, z thec a, b, c V 

c - ax + by 

> 

■ ị i 1 

Chứng minh rằng: —— r + ——7 + ——7 không phụ thuộc vào a, b, c. 


-- 4. -— -f-— 

x-^ 1 y +1 z +1 
d = ôb + fc 


1 


1 


18) Cho a, b, c, d. e, f thỏa: ì e = da + fc . Tính -+ -—— + -. 

; J+a i+b 1 +c 


[f = da +-eb 


19) Cho 


a — by - cz 
b = ax - cz '. 
c = -ax — by 


l I 1 ^ * 

Chứng minh rang: ——— + — 1 — + — - không phụ thuộc vào a, b, c. 

x+ly+lz+l 

V 


20) Cho 


; a = cz - by 

’ , , . , . 1 1 1 
-b = ax + cz. Chứng' minh răng: ——— + ——— + ——— khòng phụ 

x+1 y+1 Z+1 


c = ax - by 
thuộc vào a, b, c. 
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21) Cho <|b - cz-ax - 
c = by - ax 


http://sachviet.edu.Mfl chứllg ^ „ ng: nếu 3 , b , e 

ĩ 13 3 


1 


•- không phụ thuộc vào a, b, C- 


Chứng minh rằng: —-' 7 + — —7 + T77 

X +1 y + 1 z +1 

a = by + cz J 1 _ 

b = ax + cz . Chứng minh rằng: + ——Y - —~Y không pkụ 

Xfly+lz-l 


22 ) Cho ( 

-c = ax + by 

thuộc vào a, b, c. 
a = by + cz 

23) Cho < -b = ax + cz. 

' c = ax + by 


Chứng minh rằng:---— + ——Y không phụ thuộc vao a, b, c. 

x +1 y -1 z +1 


24) Cho 


—a - by + cz 
b = ax + cz 
c - ax + by 



a) S 2 + b. Si + 2c = 0 . 
c) a.s 4 + b. s 3 + c. s 2 = 0. 


b) s 3 + b. s 2 -I- c. Sj = 0 . 
d) s 5 + b. s 4 + c. s 3 = 0 . 


e) s n + b. Sji- 1 + c. Sn-2 = 0- ■ 

26) Cho a, b, c là các số thực khác 0 thỏa: a + 1 /b = b + 1 /c = c + l.a: 

a) Cho a = 1. Hãy tìm b, c. _ 2 uí _2 

b) Chứng minh ràng nếu a, b, c đôi một khác nhau thì ah c = 1. 

c) Chứng minh rằng nếu a, b, c > 0 thì a = b = c. 

_ , 1 „ 1 _ 1 

27) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a + = 2b + T = c + T 

a) Chứng minh rằng: nêu a * 2b * c * a thì 4a 2 b 2 c 2 = 1- 

/YV:* ^ ... a b c 

b) Chứng minh ràng nêu a, b, c > 0 thi — - y - — - 

28) Cho a, b, c khác 0 thỏa: c + Y- = 3a-t' — = b + - 

a) Chứng minh rằng: nếu 3a * b* c 5 * 3a thì 9 a 2 b 2 c ? = 1. 


29) Cho a, b, c khác 0 thỏa: a + -rr- = 2b + = 3c + — 

2b 3c a 

a) Chứng minh rằng: nếu a * 2b * 3c * a thì: SôaVtí 2 35 1 . 

b) Chứng minh ràng: nếu a, b, c > 0 thì: — = — = ^. 

30) Cho a, b, c khác 0 thỏa: 3a + — = 4b + — = c + -^- • 

4b -C 3a 

a) Chứng minh rằng: nếu 3a * 4b * c ĩ* 3a thì: 144a 2 b 2 c 2 = 1. 

b) Chứng minh rằng: nếu a, b, c > 0 thì: ^ - — = ~ 

o . 3 4 12 

31) Cho a, b, e > 0 thỏa: ạ+^ = b + - = c +—. 

b 

Chứng minh: a 2005 + 


ị^2006 


= b 


2005 


a 

1 _ 2005 , 1 

= c + 


.2006 


a 


2006 


v : 


32) Cho a, b, c thỏa: a 3 - b 2 - b s= b 3 - c 2 - c = c 3 - a 2 - a = Ậ. 

: , •. 3 

T.;, Chứng minh a, b, c > 0 và a= b = c. 

33) Cho X, y, z thỏa: x 3 -y 2 -y = y 3 -z 2 -z = z 3 -x 2 -x = 1/3. 

Tìm X, y, z 

34) Chc X, y, z thỏa: 7x 3 -3/- 3y = 7y 3 -3z 2 -3z = 7z 3 -3x 2 -3x = 1. 

Tìm X, y, z 

35) Cho X, y, z thỏa: 26x 3 -3y 2 -3y=26y 3 -3z z -3z= 26z 3 - 3X 2 - 3x = 1. 
Tìm X, y, z 

36) Tìm các số X, y, z thỏa: 4x - y 2 = 4y - 2 2 - 4z - X 2 = 1. 

37) Tìm các số X, y, z thỏa: 3x - y 2 = 3y - z 2 = 3z - X 2 = 1. 

38) Tìm các số X, y, z thỏa: 2x — y 2 = 2y — z 2 = 2z - X 2 = 1. 

39) Tìm các số X, y, z thỏa: 5x - y 2 = 5y - z 2 = 5z - X 2 = 4. 

40) Tìm các số X, y, z thỏa: X 2 + 6 y = y 2 + 6 z = z 2 + 6 x = -5. 

41) Tìm các số X, y, z thỏa: X 2 + 7y = y 2 + 7z = z 2 + 7x - - 6 . 

42) Tìm các số X, y, z thỏa: X - — = y - - = z - — =1. 

y z X 

43) Tìm các số X, y, z thỏa: X- — = ý- -= z- — =-l 

y z X 
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44) Tìm các số X, y, z thỏa: X - — = y-= z — — -2 

y z X 

45) Tìm các số X, y, z thỏa: X - — - 2y - J = 3z - — = 1 

2y 3z X 
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ax + by = c , « . 

46) Cho X, y thỏa: bx + cy = a . Chứng minh ràng: a 3 + b 3 + c 

cx + ay = b 


: 3 - 3abc. 


47) Chò X, y thỏa: 


ax-by = c 3 

cy - bx = a . Chừng minh rằng: a - b + c 

cx + ay = -b 

íax-by = -c , 

48) Cho X, y thỏa: < bx + cy = -a . Chứng minh răng: a - b - c 

cx - ay = b 


=--3abc. 


= 3abc. 


fax + by = -c 3 3 

49) Cho X, y thỏa: < bx - cy = a . Chửng minh rằng: a + b - c 


-3abc 


50) Cho X, y, z khác 0 thỏa: ■ 


ay - cx = b 

ax +■ by + cz » 0 
bx + cy + az = 0. 
cx + ay + bz = 0 

Chứng minh rằng: a 3 + b 3 + c 3 = 3abc. 

ax + by - cz = 0 

51) Cho X, y, z khác 0 thỏa: 


bx - cy + az = 0. 
ay + bz - cx - 0 

Chứng minh rằng: a 3 + b 3 - c 3 = -3abc. 

ax - by + cz = 0 

52) Cho X, y, z khác 0 thỏa: . 


% 






rdn 

iv 


cy + az - bx = 0 - 
cx + ay - bz = 0 


Chứng minh rằng: a 3 - b 3 + c 3 = -3abc. 

íáx - bỳ - cz = 0 

53) Cho X, y, 2 khác 0 thỏa: Iaz ;- bx-cy = o: 

, ay ~ bz - cx = 0 

Chứng minh rằng: a 3 - b 3 - c 3 = 3abc. 

. X 2 - yz = a 

54) Cho X, y, z khác 0 thỏa: < y 2 - zx » b. 


. 


Email. 


ịzr -xy = c 

Chứng minh rằng: ax + by + cz-(x + y + z)(a + b + c) 

daykemquyntioìì @gmail.com 


X 2 + yz = a 


55) Cho X, y, z khác 0 thỏa: < y 2 + zx = b. 

. xy : c 

Chứng minh rằng: ax + by - cz - (a + b + c)(x +ỳ - z). 

X 2 + yz = a 


xí+yz ’Hỏ 

2 — _ ĩ. 


56) Cho X, y, z khác 0 thỏa: ■ y - zx 7 b. 

xy = c 

Chứng minh rằng: ax - by + cz = (a + b + c)(x - y + z). 

[ x 72 

) Cho X, y, z khác 0 thỏa: • y 2 + zx = h. 


57) Cho X, y, z khác 0 thỏa: • 




z 2 + xy = c 

-s i • > 1 

Chứng minh rằng: ax - by - cz = (a + b + cXx - y - z). 

fx 2 -yz = a 
2 


5S) Cho X, y, z khác 0 thỏa: 


zx - ý - b. 
z 2 - xy = c 


Chứng minh rằng: ax - by + cz - (a - b + c)(x + y + z). 

fa 2 + b” +c 2 = 1 
59) Cho a, b, c thỏa: { - • 

Ị a 3 + b 3 + c 3 = 1 


Tính A = a' + b 9 + c 


2006 


X + y + z = 1 

60) Cho X, y, z .thỏa: ■ ,, , 

X + y + z = 1 


ĩ y 


a) Chứng minh rằng: 0ắx,y,zắl. 

b) Tính B = xyz. 

c) Tính C = (x - l) 17 + (y - ư + (z - 1) 


1997 


DẠNG ĐỨA VỀ TỔỈSG VẢ TÍCH CÁC LŨY THỪA 


Bài 11: 

1) Chứng minh rằng: a 3 + b 3 

2) Chứng minh rằng: x r ' + y 3 

3) Chứng minh rằng: X-I + y 5 

4) Chứng minh rằng: X 7 + y 7 

5) Chứng minh rằng: \r + V 9 

6) Chứng minh rằng: a 9 + V 9 


(a 2 + b 2 )(a + b) - ab(a + b). 

(x 4 + y 4 )(x+ y) - xy(x 3 + y 3 ). 
(x 3 + y 3 )(x 2 + y 2 ) - xV(X + y). 
(X 3 + ỹ 3 )(x 4 + ý 4 ) - xỴ(x + ỷ) 
(u 8 + v 8 )(u + v) - uv(ũ 7 + V 7 ). 
(u 5 + v 5 )Cu 4 + V 4 ) = u 4 v 4 (u + V). 
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; ; 8) Chứng minh rằng: u 9 + V 9 = (u 7 + v 7 )(u 2 + V 2 ) = uV(u 5 + V 5 ). ị 

9) Cho hai số 3L, b thỏa: a + b - 1 và a.b = — 1. Đặt S 2 = a 2 + b 2 + a 4 + 1 Q\ r 

- I _ „ ^ a . ã A , A ^ d , 4 _6 _ 1 6. « _5 . 1_5 - -7 . Iv7j ^ 


9) Cho hai số a, b thỏa: a + b - 1 và a.b = — 1. Đặt S 2 = ar + b 2 + a 4 + 
b 4 ; S3 = a 3 + b 3 + a 5 + b 5 ; s 4 = a 4 + b 4 + a 6 + b è ; s 5 = a 5 + b 5 + a 7 + 

1 7. .0 _ „n~l . un-1 , _n+l t K n ♦ I. Q . , kO . .-a+2 , Ị.n + 2. 

u ; D n -1 = a + D + a“ - 4 -D ; ừ n - a + D + a + D ; 

S.VK 1 = a n+1 + b ũ+1 + a n+3 + b tt+3 . Chứng minh rằng:- 

a) S 4 = S3 + S2 b) S 5 = s 4 + S 3 c) s 6 = Ss + s 4 

đ) S 7 = Sô + S 5 e) S n+ Ị = Sn + Sn-l 

10) Cho X, y là các SQ thực sao cho: X + — = a; y + — = b; a, b là số 

y X 

T 2 = xV + -Tã ; Ta = x3y3 + ~3~ĩ > 
x 2 y 2 x 3 y 3 


nguyên. Đặt Ti = xy + 


xy 


2006 2006 


2006 


X -y 2C ” + 


.2006..2006 ■ 


ý»< 


T 4 = x 4 y* + -ị— ; „.4 T 

X y 

Chứng minh rằng: 

a) T x ; T 2 ; T 3 ; T 4 là các số nguyên. 

b) T2006 là số nguyên. 

11) Cho X, y là hai số dương thỏa: X 3 + y 3 = X 4 + y 4 = X 5 + y 5 
Tính X 6 + y 6 

12) Cho a, b > 0 thỏa: a + b = a 2 + b 2 = a 3 + b 3 . Tính a 7 + b 7 

13) Cho u, V > 0 sao cho: u 9 + V 9 = u 8 + V 8 = u 7 + V 7 Tính u 10 + V 10 

14) Cho 2 , t dương thỏa: z" + t" = z 98 + t 98 + z 97 + t 97 . Tính z ly " + t 

15) Cho a, b là hai số dương thỏa: 

a 00 + b 100 = a 101 + b 701 = a 102 + b 102 . Tính a 2005 + b 2035 

16) Cho a, b là hai số dương thỏa: 

003 + b lỌ03 



a 20C6 b 2006 = a 20O5 + b 


2005 =a 2004 +b 


17) Cho a, b, X, y e R sao cho 


20< \ Tính a 1 
ax + by = 3 rV' 


ax 2 + by 2 = 5 
ax 3 + by 3 = 9 




,ax 4 + by 4 = 17 

• Tính A = ax 5 + by 5 ; B = ax 2006 + by 2006 

ax - by = 3 

, a * 2 - by 2 = 5 

18) Cho a, b, X, y e R sao cho _ 3 ^ 3 

J • [ax- - Dy 

Tính A = ax 5 - by 5 ; B = ax 2004 - by 20 


ax 3 - by ; 
ax 4 - by 4 = 17 
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19) Cho a, b, X, y € R sao cho • 


ax _ By V =^ DA YKEMQ UY NHOM. ƯCOZ. COM 

ax 2 + by 2 = 5 
ax 3 - by 3 = 9 
ax 4 + by 4 - 17 

Tính A = ax 3 - by 5 ; B = ax 2000 + by 2000 

by-ax = 3 4 Y 

by 2 - ax 2 = 5 

by 3 - ax 3 = 9 

v bỹ 4 -ax 4 =17 

Tính A = by 5 - ax 5 ; B = by 10 ®° - ax looọ 

’ 0 fby - ax = 3 


20) Cho a, b, X, y € R sao cho 



21) Cho a, b, X, y € R sao cho- 

7ỵỹ 7 


by 2 + ax 2 = 5 
by 3 - ax 3 = 9 
by 4 + ax 4 = 17 



T ính A = by 5 - ax 5 ; B = ax 1998 + by 

> CÁC DẠNG KHÁC 

1 ) Cho a, b, c là ba số đôi một khác nhau thỏa mãn: 
a b c 


.1998 


+ 


+ 


b - c c - a á“=- b 
a) Chứng minh rằng: 


= 0 . 


a _ b 2 -c 2 +ac -ab 
(b - c ) 2 - (a - b)(b - cXc - a) 

. ĩ st 

b) Chứng minh rằng: — a + 2 + 

(b-c) (c-a) (a-b) 

2) Cho a, b, c là ba số đôi một khác nhau, sao cho: 

——— + —+ c — = 0! Chứng minh rằng trong ba số a, b, c phải 
b-c c-a a-b • 


= 0 


có ít nhất một số âm và một số dương. 

* a 


3) Cho a, b, c thỏa: 


b c 
+ + 


-- 1-;-1- 7- 

b+c c+a a+b 


= 0. 


Chứng minh rằng: 


4- 


b+c c+a a+b 


= 0 
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4) Cho 


b 4- c 0 
c 4 a * 0 
b-a * 0 
c < 0 ,b > 0 


thỏa: 


— - - --—4- — 

b+c c+a b-a 


= 0. 


Chứng minh ràng: a < 0 
fb-c*0 


5) Cho 


thỏa: 


c + a^o 

a 4 b * 0 

c < 0, a > 0 

Chứng minh rằng: b > 0 
'b - c * 0 

C4a*0 .. b 

a 4- b * 0 
b < 0, a > 0 


a b -c 

- ^--f ~~ 

c — b 04-a a + b 


= 0 . 


6) Cho 


thôa: 


4 


c 4-a c-b a + b 


= 0 . 


Chứng minh rằng: c > 0 

3. b 

7) Cho a, b, c thỏa: 


a D c 

--+——4--— 

b + c.C4-a a + b 

.2 


= 1 


Tính 


a 2 . b 2 . c 2 

T—“— - +— " r • 

b + c c + a a+.b 


8) Cho a, b, c thỏa: 


a b c 


--4—-H—— 

b + c c+.a a + b 


= 2 


k 


a 2 b 2 c 2 

Chứng minh rằng: —-— 4- — — + — = a 4- b 4 c. 

b+c c+a a+b 

. a b c ị 




'V 



# 






9) Cho a, b, c thỏa: -4- + —- = —. 

b+c c+a a+b Ả 

a 2 Ịj 2 . g2 a 

Chứng minh rằng:—— 4- —— + - = -- 

b-t-c c + a a + b 

V t. a 2 

10) Cho a, b, c thỏa: a + b+ c khác 0 và — • 

7, 2 “ 

Tmh -——4-. 4-. 

b+c c+a a+b 

5 1 2 -2 


a D c 

--+-+ “ 

h 4 c c+a a+b 


a 2 b 2 k c‘ 



â + b + c 


2 


2 


+ 


-+-“— 

c 4 a a 4 b 


= 0 . 


a 4 - b 
2 b 2 


b+c c+a 

11 ) Cho a, b, c thỏa: 4 - 7 ^— 4 - = 3 và r~- + —- + —r 

b + c c + a a4-b b + c c + a a + b 

Tính a 4 b 4 c. 


— 2. 


j[ ... , ■ , _ ■ 
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12) Cho a, b, c thỏa:-;-4-——4--- 

b 4- c c 4 a a + b 

Tính a 4- b 4- c. 

13) Cho a, b', c thỏa: 

^2 


„ . a b c 

— -2 và ——— + —— + —Ị- - 

b 4- c c + a a 4 b 


5 



a . b . c 0 

—-—— 4 - — - K -— = — . 

2a 4 b 4 c 2b 4 c 4 a 2c 4 a 4 b 4 

„ b 2 c 2 V a 4 b 4 c 

Chứng minh: - - - 4 - ■- 4 7 —— =--- 

2a 4 b 4 c 2 b 4 -c 4 -a 2c 4 a 4 b 4 

14) Cho a, b, c thỏa: — \ - 4 - — b + 7777 — 7 - “ 1 • 

2a 4 b 4 c 2b 4 - c 4 - a 2e 4 a 4 b 


Tinh 


_ a; , b 2 

2a+b4-c 2b4-C4-a 2c4-a4-b 

- 


;ci b c 3 

15) Cho ạ, b, c thỏa: — ” - + — —- + ■ " —— - 7 

2a - b 4 - c 2b - a - c 2c4-a-b 4 


Chứng minh rằng: 


a 2 _b 2 _ | ' c 2 a-b + c 

2a"b + c c + a~2b 2c4-a-b 


4 



16) Cho a, b, c thỏa:- + = 



... a 2 b 2 c 2 _ a + b-c 

Chứng minh rằng: —^ + + ^3^ = 4 


17) Cho a, b, c thỏa 


a b c 

—--- •+• —- + —--—— 

2a -b-c 2b + c- a 2c + fc-a 

... ^2 u 2 '1 


. , V _ a‘ . b . c z . a-b-c 
Chứng minh răng: ——-—- 4- -———- 4- -—-—— = —- 

2a - b - c a-2b-c a»b-2c 4 


_ 2a b c 3 

18) Cho a, fc, c thòa: — - 4 - —— 7 —— + T-——r = 7 

4a_+ b 4 - c 2b 4 - c 4 - 2a ẵc 4- 2a 4- b 4 


. _. ^ ^ 4a 2 . b 2 . c 2 2a 4 b 4 - c 

Chứng minh rằng: -— -4 ————— + - " — = — 

4a + b + c 2b 4 c 4 2a 2c + 2a + b 


A 


^ a 3b c 3 

19) Cho a, b, c thỏa: —-r^—— 4 — — - 4- — - = 7 . 

2a 4 3b + c 6b + c 4 a 2c + a 4 3b 4 


- - A - ' - " • 4- . . ■■■ 

2a+3b + c 6b + c + a 2c + a+3b 

3b 4c 


3 3b 4c 3 

20) Cho a, b, c thỏa: --£—— 4 ——- 77 —- 4 -— — — = --. 

2a 4 3b 4 4c 6b 4 4c 4 a 8c 4 a 4 3b 4 


rtuJ{ . _• , _ a 2 , 9b 2 , 16c 2 a 4 3b 4 4c 

Chứng minh rang: ---- + — ; -4 — — = — : — 

2a 4 3b 4 4c 6b 4 4c 4 a 8c 4 a 4 3b 4 


ý' 


i 

r 

r. 
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BÔItìưỠNG NẢNG&<ft n*HmĐÀf TOÁN BãNG CfiCH MỊP//sachviíệt 

PHƯƠNG TRÌNH 


c OM 


Bài 1: Mua 36 bông vừa hồng vừa cẩm chướng hết 10000 đồng. Biết mồi 
bông hồng giá 400 đồng, mỗi bông cẩm chướng hết 200 đồng. Tìm số 
bông mỗi loại? 

Bài 2: Có 54 con vừa gà, vừa mèo. Tất ca có 154 chân. Hỏi có bao nhiêu 
con gà, bao nhiêu con mèo. 

Bài 3: Có hai thùng đựng dầu, lúc đầu số dầu thùng lớn gấp đôi số dầu 
thùng nhỏ. Sau khi thêm vào thùng nhỏ 15 lít, lảy bớt ở thùng lớn 

30 lít thì số dầu thùng nhỏ bằng ^ số dầu thùng lớn. Hỏi lúc đầu 

4 

mỗi thùng chứa mấy lít? 

Bài 4: Hai rổ trứng có tất cả 80 quả. Nếu chuyển 5 quả từ rổ thứ nhất 

3 

sang rổ thứ hai thì số trứng trong rổ thứ nhất bằng £ số trứng trong 

rô thứ hai. Hỏi lúc đầu mỗi rổ có bao nhiêu quả? 

Bài 5: Số lượng dầu ở thùng thứ nhất bằng 2 lần số lượng dầu ỏ thùng 
thử hai. Nếu bớt ồ thùng thứ nhất ra 75 lít và thêm vào thùng thứ 
hai 35 lít thì lượng dầu trong hai thùng bằng nhau. Hỏi lúc đầu mỗi 
thùng chứa bao nhiêu lít dầu? 

Bài 6: Có 480kg cà chua và khoai tây. Khối lượng khoai tây gấp 3 lần 
khối lượng ca chua. Tính khối lượng mồi loại. 

Bài 7: Có hai kho thóc. Kho thứ nhất hơn kho thứ hai 100 tấn. Nếu 
chuyển từ kho thứ nhất sang kho thứ hai 60 tấn thì số thóc ở kho thứ 
" 12 

nhất bàng ~ sô' thóc ỏ kho thứ hai. Tính số thóc mỗi kho lúc đầu. 

. • __ . <0 ' ■ 

Bài 8: Bẽ nước A hơn bế nước B 1200 lít. Người ta tháo từ bể A sang bể 

B bàng một vòi mỗi phút chảy được 20 lít. Sau 20 phút, lượng nước 


29 




trong bể A bằng ~ lượng nước trong bể B. Tính lượng nước có trong 

27 



mỗi bế lúc đầu. 

Bài 9: Bác thợ cả và anh công nhân cùng làm việc. Mỗi ngày bác thợ cả 
làm hơn anh công nhân 10 sản phẩm. Sau ba ngày làm việc cả hai 
người làm được 930 sản phẩm. Hỏi mỗi người trong một ngày làm 
dược bao nhiêu sản phẩm? 

Bài 10: Trong tháng giêng hai tổ sản xuất được 720 chi tiết máy. Trong 
tháng hai, tổ một vượt mức 15%, tổ hai vượt mức 12% nên sản xuất 
dược 819 chi tiết máy. Tính xem trong tháng giêng, mội tổ sản xuất 
dược bao nhiêu chi tiết máy. 
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M 


nay là 4.045.000. Tinh số dân mỗi tỉnh năm ngoai và nam nay. 

Bài 12: Trong một trang sách, nếu bớt đi 4 dòng và mỗi đòng bớt đi 3 
chữ thì cả trang bớt đi 136 chữ, nếu tăng thêm 3 dòng và mỗi dòng 
thêm 2 chữ thì cà trang sẽ tăng thêm 109 chữ. Tính số dòng trong 
trang và sô' chữ có trong mỗi dòng. 

Bài 13: Tìm hai số nguyên liên tiếp biết 2 lần số nhỏ cộng với 3 lần số 
lớn bằng -87. 

Bài 14: Cho ba số tự nhiên liên tiếp. Tích hai sô' đầu nhỏ hơn tích hai 
số sau là 50. Tìm ba số tự nhiên đó., • 

Bài 15: Mẩu của một phân số gấp 4 lần tử của nó. Nếu tảng cả tử lẫn 
mẫu thêm 2 đơn vị thi được phân số ỉ. Tìm phản số đã cho. 

L V ^ ì 2 

Bài 16: Một phân số có tử nhỏ hơn mẫu là 8 đơn vị. Nếu thêm 2 đơn vi 

. 1 0 * • 

% ..A x; . t Q _ 

vào tử và bớt mẫu đi 3 đơn vị thì được phân số ^. Tìm phân số đã cho. 

4 

Bài 17: Hiệu của hai số là 12. Nếu chia số bé cho 7, chia so lcm cho 5 thì 
thương thứ nhất bé hơn thương thứ hai là 4 đơn vị. Tìm hai số ấy. 

Bài 18: 11 số của hai số là ^. Nếu chia số bé cho 4, chia số lớn cho 9 thì 

. 2 ....... 

thương thứ nhất lớn hơn thương thứ hai là 4 đơn vị. Tim hai số đó. 

Bài 19: Um số tự nhiên có hai chữ số biết rằng 2 Íần chữ sô' hàng chuc 
lớn hơn chữ sô' hàng đơn vị là 7 dơn vị. Nêu viết hai chữ số ấy thèo 
thứ tự ngược lại thì thu được một số mới cổ hai chữ sô'. Số mới nh o 
hơn số CÌJ 27 đơn vị. 

Bài 20: Tun số tự nhiên có hai chữ sô' biết tổng hai chữ số là 12. Nếu 
đổi chỗ hai chữ sô' thì thu dược số mới hơn-sô' củ là 36 đơn vi. 

Bài 21: Tổng của chữ số hàng đơn vị và hai lần chữ so' hàng chuc của 
một số có hai chữ sô' là 10. Nếu đổi chỗ hai chữ sô' cho nhau' thì ta 
thu được số mới nhỏ hơn số cũ là 18 đơn vị. Tìm sô' có hai chữ số đó. 

Bài 22: Chữ số hàng chục của một sô' có hai chữ số hơn chữ số hàng đơh 

vị là 5. Nếu đổi chỗ hai chữ số cho nhau sẽ được một sô' mới bằng - 
^ 8 
số cũ. Tìm sô' đã cfco. 

Bài 23: Cho một sô' gồm có hai chữ số. Tìm số đõ biết tổng hại chữ số 
của số đó nhỏ hơn” sô' đó 6 lần và thêm 25 vào tích của hai chữ so' đó 
sẽ dược một số viết theo thứ tự ngược lại với số đả cho. 

DẠNG TOÁN NĂNG SUẤT 

Bài 1: Hai đội công nhân cùng sửa một con đường hết 24 ngày. Mỗi ngày, 

3 

phần việc làm được cửa đội I bằng ^ phần việc đội II làm được. Hỏi 

2 


nếu làm một mình thì mỗi đội sẽ sửa xong con đường trong bao lâu? 
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1 . 24 

Bài 2: Hai vòi nước cùng chảy vào một bể thì sau —-giờ đầy bể. Môi 

■* . . - 

■ giờ, lương nước vòi A chây bằng I lượng nước vòi B chảy. Hỏi nếu 

1 2 
[ mỗi vòi chảy một mình thì sau bao lâu đầy bể? 

Bài 3: Hai người cùng làm một công việc thì trong 12 giờ thì xong. Nêu 
người thứ nhất làm trong 4 giờ, người thứ hai làm trong 6 giờ thì 

đươc ? công việc. Hỏi nếu làm một mình thì mỗi người làm hết công 
5 

’ việc trong bao lâu? 

• Bài 4: Hai vòi nước cùng chảy vào một bế' thì trong 1 giờ 20 phút đây 

2 

bể. Nếu mở vòi I trong 10 phút, vòi II trong 12 phút thì được ^bể. 

Hỏi nếu mỗi vòi chảy một mình thì sau bao lảu đầy bể? 

Bài 5: Hai máy cùng cày trên một cánh đồng. Nếu cả hai máy cùng làm 
vìec thì sau . 4 ngày sẽ cày xòng cả cánh đồng. Trên thực tế thì hai 
may cung làm việc trong 2 ngày. Sau đó máy ĩ bỊ điều đi noi khác 
lam việc? Máy II làm một mình tlù sau 6 ngàỵ nữa cày xong cánh 
đong. Hoi nếu làm một mình thì mỗi máy phải mất bao lâu đẽ cày 

xong cánh đồng? 

Bài 6: Hai người cung làm yiệc thì trong 6 giờ 40 phút xong việc. Nêu đe 
mot mình người thứ nhất iàm trong 5 giờ rồi người đó nghỉ thì người 
thứ hai phải làm nốt phần việc còn lại trong 8 giờ. Hỏi nếu làm riêng 
thì mỗi người phải mat bao lâu để hoàn thành công việc? 

Bài 7: Hai đội công nhãn cùng làm việc thì trong 4 ngàỵ xong việc 
Nhưng khi thực hiện, đội 11 phải đi lồm việc khác. Đội ĩ làm một 
; minh được 9 ngày thí dội II quaỵ trở lại. Hai đội cùng làm ti ong 1 

ngày nữã thì xong việc. Hỏi nếu làm một mình thì môi đội phai mât 

•; bao lâu mới hoàn thành công việc? _ 

Bài 8: Hai đội xây dựng cùng làm chung một cóng việc và dự định trong 
12 ngày thì xong. Họ cùng làm với nhau dược 8 ngàỵ thì dội I aược 
; điều động làm việc khác, đội lĩ tiếp tục làm. Do cải tiên kĩ thuật, 

năng suất tang gap đôi nến đội II làm xong phần việc còn lại trong 3 
■ ngay rưỡi. HỎI nêu mỗi đội làm một mình thì bao nhiêu ngày xong 

công việc trên? 

Bài 9: Môt đội máy cày dự dinh mỗi ngày cày 40 ha Do siêng năng làm 
í viec nển trên thực tế môi ngày đội cày được 52 ha. Vì vậy không 

. những đã cày xong trước hai ngày mà còn cày thêm được 4 ha nữa. 

• Tính diện tích ruộng mà dộỉ cày được trên thực tế. 

Bài 10: Một đội thợ mỏ theo kế hoạch mỗi ngày phải khai thác 5Ọnr 
thân. Do siểng' nàng làm việc nến trên thực tế mỗi ngày dội khai 
:■ thác được.57nr than. Vì vậy'không những đà xong trước thời hạn 1 

•? ; ngày mả còn vượt mức 13m 3 than? Tính lượng than mà dội thợ mỏ 

khai thác theo kế hoạch và trên thực tế. 

Émail: daykemquyntion@gmail.cotn 



4 

một vòi chảy từ bể ra ngoài. Mỗi giờ, lượng nước chảy ra băng ^ 

1 .. 

lượng nước chảy vào. Sau 5 giờ nước trong bể đạt £ dung tích bê. Hổi 

8 

nếu bể không có nước và chỉ mở vòi chảy vàp thì sau bao lâu đầy bể. 
Bài 14: Một bồn nước có đặt hai vòi chảy vào là A và B và một vòi chay 
ra là c. Bồn trống, nếu mờ riêng vòi A thì sau 4 giờ đầy bồn. Bồn 
trống, nếu mở riêng vòi B thì sau 6 giờ đầỵ bồn. Bồn trống, nêu mỏ cả 
3 vòi thì sau 7 giờ 12 phút bồn đầy. Nếu bồn đầy nước và mở riêng vòi 
c thì sau bao lâu bồn hết nước? 



TOÁN CHUYỂN ĐỘNG 

Bài 1: Anh Hai và anh Ba đi xe đạp, khởi hành cùng một lúc. Vận tốc anh 

Hai bằng - vận tốc anh Ba. Nếu anh Hai tàng vận tốc lkm/h, anh Ba 
5 . 

giảm vận tốc lkm/h thì sau 3h đoạn đường anh Ba đi được đài hơn đoạn 
đường anh Hai đã đi là 3km. Tính vận tốc mỗi anh 
Bài 2: Xe máy đi từ A đến B dài 35km. Lúc về bằng đường khác dài 42km 

với vàn tốc hơn vận tốc lượt di là 6km/h- Tíời gian về bàng thời 

13 


gian đi. Tìm vận tốc lượt di và về. •* 

Bài 3: Hùng di từ nhà sang Hà Nội bằng đoạn đường dài 48km. Lúc về 

đi tắt ngắn hơn 13km. Vận tôc lúc về bằng ^ vận tốc lúc đi. Thời 

6 


gian về ít hơn đi là 30 phút. Tình vận tốc lúc đi. 

Bài 4: Xe hơi di từ A đến B với vận tốc ỐOkm/h rồi từ B về A với vận 
tốc giảm bớt lOkm/h. Cả đi và về mất 5 giờ 24 phút. Tính quãng 
đường AB. 

Bài 5: Ôtõ dự định đi từ A đến B với vận tốc 50km/h. Đi được 20 phút 
thì gặp đường xấu nên vận tốc giảm còn 40km/h, vì vậy đến B trề 18 
phút. Tính quãng đường AB. 

Bài 6: Một người đi xe máy từ A đến B với vận tốc 30krn/h. Lúc về 
người đó đi với vận tốc 24km/h. Do dó thời gian về lâu hon thòi gian 
đi là 30 phút. Tính quầng đường AB. 
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BÔI DƯỠịị^Niị^^ 4 Q giờ 40 phút. Nếu vận tốc 1 y 

thì đến B trễ 2 giờ 8 phút. Tính quãng đường AB và vận tốc xe ỉưá. 

Bài 8: Một ôtô dự định đi từ A đến B trong một thời gian nhất định. 
Nếu xe chạy với vận tốc 35 km/h thì đến B trễ 2 giờ. Nếu xe chạy với 
1 vận tốc 50 km/h thì đến B sớm hơn một giờ. Tính quăng đường AB 

và thời gian dự dinh ìúc dầu. 

Bài 9: Hai ôtô khởi hành cùng một lúc từ hai tỉnh A và B cách nhau 
150 km, đi ngược chiều và gập nhau sau hai giờ. Tìm vận tốc của mồi 
ôtô biết ràng nếu vận tốc của ôtô A táng thêm 15km/h thì bằng hai 
lần vận tốc ôtô B. 

Bài 10: Một ôtô đi từ A đến B. Cùng lúc đó ôtồ thứ hai đi từ B đến A 

2 . 

vơi vận tốc bằng - vận tốc ôtô thứ nhất. Sau 5 giờ chúng gặp nhau. 

3 

Hỏi mỗi ô tô di cả quãng đường AB mất bao lảu? 

Bài 11: Đò máy xuôi dòng từ A đêh B hết 4 giờ và ngược đòng từ B về A 
mất 5 giờ. Vận tốc dòng nước là 2km/h. Tính qụăng đường AB. (Xuôi 
ngược chiều) 

Bàí 12: Một canô xuôi dòng 42 km rồi ngược dòng trở lại 20 km, mất 
tổng cộng 5 giờ. Biết vận tốc dòng chảy là 2 km/h. Tìm vận tốc thực 
của canô. 

Bài 13: Một tàu thủy chạy trên một khúc sông dài 80 km, cả đi và về 

mất 8 giờ 20 phút. Tim vận tốc của tàu thủy khi nước yên lặng, biết 

. vận tốc của dòng nước là 4 km/h. 

Bài 14: Lúc 4 giờ 30 phút một máy bay cất cánh từ A với vận tốc 500km/h. 

Đến B máy bay nghỉ 30 phút rồi quay về A với vận tốc 400 km/h và tói 

A lúc 11 giờ 45 phút. Tính quãng dường AB. 

Bài 15: Hai xe khởi \ hành cùng một lúc từ hai địa điểm A và B, cách 

nhau 130 km và gặp nhau sau 2 giờ. Tính vận tốc mỗi xe, biết xe đi 

từ B cỏ vận tốc nhanh hơn xe đi từ A là 5km/h. 

Bài 16: Một ôtô đi từ A đến B. Sau khi đi được 43km thì nghỉ 40 phút. 

Để về B kịp giờ đã định, ôtô đi với vận tốc bằng 1,2 vận tốc lúc đầu. 

Tính vận tốc lúc đầu biết quãng đường AB dài 163km. 

Bài 17: Đường sông từ A đến B ngắn hơn đường bộ lOkm. Để đi từ A đến 

B, canô đi hết 3 giờ 20 phút, ôtô đi hết 2 giờ. Vận tốc canô kém vận 

tốc ôtô 17km/h. Tính vận tốc canô? (Thay đổi phương tiện). 

Bài 18: Nhà A cách trường 1200m, nhà B cách trường 1650m. Vận tốc A 

, I bằng vận tốc B, thời gian B đến trường nhiều hơn A là 5 phút. Tính 

vận tốc của mỗi người. 
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ed?PVỂ^ : Một xe hơi đi từ A đến c, cl 

trên đoạn đường AC có một ôtô tải cũng đi đến c. Sau 5 giờ hai ôtồ 
gặp nhau tại c. Biết vận tốc ôtô tải bằng 3/5 vận tốc xe hơi. Hỏi xe 
hơi đi từ A đến B mất bao lâu. 

Bài 20: Quãng đường AB dài 270km. Hai ôtô khởi hành cùng một lúc đi từ 
A đến B. Ôtô thứ nhất chạy nhanh hơn ôtô thứ hai 12km/h nên đến 
trước ôtô thứ hai 42 phút. Tìm vận tốc mỗi xe? 

Bài 21: Một xe đò đi từ A đến B với vận tốc 20 km/h. Sau 3 giờ , từ A 
một xe hơi đuổi theo với vận tốc 50 km/h. Hòi từ lúc bắt đầu xuất 
phát xe hơi đuổi kịp xe đò mất bao lâu? 

Bài 22: Một chiếc thuyền khởi hành từ bến sông A Sau 5giờ 20phứt một 
canô từ bến sông A đuổi theo và gặp thuyền cách bến A 20 km. Hỏi vận 
tốc cua thuyền, biết canô chạy nhanh thuyền 12 km một giờ? 

LOẠI KHÁC 

Bài 1: Trong một trang sách, nếu bớt đi 4 dòng và mỗi dòng bớt đi 3 
chữ thì cả trang bớt đi 136 chữ, nếu tăng thêm 3 dòng và mỗi dòng 
thêm 2 chữ thì cả trang sẽ tăng thêm 109 chữ. Tính số” dòng trong 
trang sách và số chữ có trong mỗi dòng. 

Bài 2: Một miếng đất hình chữ nhật có chu vi là 56m. Nếu giảm chiều 
rộng 2m và tảng chiều dài 4 m thì diện tích tăng thêm 8m 2 . Tìm độ 
dài các cạnh của hình chữ nhật. 

4 * 



Bài 3: Một miếng vườn hình chữ nhật có chiều dài gấp 3 lần chiều rộng. 
Nếu tăng mỗi cạnh thêm 5m thì diện tích vườn thêm 385m 2 . Tính 
chiều dài và chiều rộng của mảnh vườn trên. 

Bài 4: Cho một tam giác vuông. Nếu tảng các cạnh góc vuông lên 2cm và 
3cm thì diện tích tam giác tăng thêm 50cm 2 . Nếu giảm cả hai cạnh đi 
2cm 'thì diện tích sẽ giảm đi 32cm2. Tính độ dài hai cạnh góc vuông. 

Bài 5: Cạnh huyền của một tam giác vuồng là lOm. Hai cạnh góc vuông 
hơn kém nhau 2m. Tìm các cạnh góc vuông. 

Bài 6: Một khu vườn hình chữ nhật có chiều dài lớn hơn chiều rộng 
lOm, diện tích bằng 1200m 2 . Tính chu vi khu vườn. 

Bài 7: Hiệu số đo chu vi của hai hình vuông là 32m và hiệu số đo diện 
tích của chúng là 464m 2 . Tìm số do mỗi cạnh hình vuông. 

Bài 8: Một dội xe cần chuyên chờ 120 tấn hàng. Hôm làm việc có 2 xe 
phải điều đi nơi khác nên mỗi chiếc xe còn lại phải chở thêm 16 tấn. 
Hỏi dội xe có bao nhiêu xe? 
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PHÂN B - HỈNH HỌC 
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3ài 1. HÌNH THANQ 


I. BÀI TẬP Cở BẴM 

Bài I: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có D = 60° 

1) Tính Â 


B 4 


2) Tính B, c. Biết g- = Ị 

D 5 


Bài 2: Cho hình thang ABCD (AD // BC) có Ẩ - B = 20°, D = 2C 

1) Tính Ẩ + B 

2) Chứng minh Â + B = c + D 

3) Tính số đo các góc của hình thang. 

Bài 3: Tính các góc của hình thang ABCD (AB // CĐ), biết rằng: 
? 1 


Ằ=±ĩ>, B - C = 50 
3 


Bài 4: Cho hình thang ABGD cớ A = 30°, c = 130°. Tính B, D. Bài 
toán có mấy đáp số? 

Bài 5: Cho hình thang ABCD (AB // CĐ) ^ 

1) Tính tổng Â + Đ, suy ra trong hai góc A, Đ có nhiều nhất là 
một góc tù. 

2) Chứng minh trong hai góc B, c có nhiều nhất là một góc tù. 

Bài 6: Chứng minh rang, trong các góc của hình thiing MNPQ 

(MN.// PQ) có nhiều nhất là hai góc tù. 

Bài 7 : Cho hình thang ABCD (AD // BC). 

1) Tính tổng c + D, suy ra trong hai góc c, D có nhiều nhất là một 
góc nhọn. 

2) Chứng minh trong hai góc A, B có nhiều nhất ỉà một góc nhọn. 

Bài 8: Chứng minh rằng trong các góc của hình thang MNPQ có nhiều 

nhất là hai góc nhọn, « * V 

Bài 9: Cho hình thang A3CD (AB//CD) có Â = 3D, ồ = c, AB = v2cm, 
AB - 3cia, CD != 4cm 

1) Chứng minh rằng A + D = c +B 
• 2) Tính các số đo các góc của hình thang. 

3) Tính đường cao AH của hình thang và Saecd- 
Bàỉ 10: Cho tam giác ABC vuông cân tại A có AB = v^ctn. về phía 

ngoài vẽ AACD vuông cán tậi D. 

u ’ 
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1) Tứ giác ABCD là hình gi? Vì sao? 

2) Tính Sabcđ- 

Bài 11: Cho hình thang vuông ABCD có A - D - 90°, AB = AD = 2cm, DC 


4 






= 4cm và BH vuông góc CD tại H. 

1) Chứng minh AABD ss AHDB; 

2) Chứng minh ÃBHC vuông cân ở H. 

3) Tính Sabcd_ 

Bài 12: Tứ giác ABCĐ có BC = CD vă DB là tia phân giác của góc D. 
Chứng mmh ĂBCD là hình thang. v c 

Bài 13: Cho tam giác ABC cố tia phân giác cửa các góc B và c cắt nhau ở 
I. Qua 1 kẻ đường thẳng song song VỚI BC cắt AB, AC lần lượt ớ D và E. 

1) Tim các hình thang có trong hình vẽ. 

2) Chứng mihh ràng: ABĐI cân ở D và AÍEC cân ở E. 

3) So sánh DE và tong BD + CE. 

Bài 14: Cho hình thang ABCD (AB li CD r AB < CD). Hai tia phân giác của 
hai góc c và D cắt nhau tại K thuộc đáy AB. Chứng minh rằng: 

1) AADK cân ở A; ABKC cân ở B. 

2) AD + BC = AB 

Bài 15: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có CD = AD + BC. Gọi K là 
điểm thuộc đáy CD sao cho KD = AD. Chứng minh rằng: 

1) AK là tia phân giác của góc A. 

2) KC = BC. 

3) BK là tia phân giác của góc B._ 

Bài 16: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có CD = AD + BC. Gọi K là 
giao điểm của tia phân giác góc A với đáy CD. Chứng minh: 

1) AĐ = DK. 

2) ABCK cân ở c. 

3) BK là tia phân giác của góc B. 

Bài 17: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD) có A “ 500. Tính B . ^, D _ 

Bài 18: Cho hình thang cân ABCD có A = cc (o 0 < a < 180 ). Tính số đo 

các góc B, c, D theo a. y 

Bài 19: Cho hình thang cân ABCD <AB // CD) có A = 2C. Tính các số đo 
các góc của hình thang. 

Bài 20: Cho hình thang cân ABCD (AB ì í CD) có A = 3D. Tính các số đo 
cốc góc của hình thang. 

Bài 21: Cho tam giác ABC cân tại A. Qua điểm M trên cạnh AB kẻ 
đường thẳng song song với BC cắt cạnh AC tại N. 

1) Tứ giác BMNC là hình gì? Vì sao? 

2) So sánh Smn*b và Smnc- 

3) Chứng minh Sabn = Sacm- 

Bài 22: Cho tam giác ABC cân tại A có BD và CE là hai đường trung 
tuyến. Chứng minh: 

1) AADE cân tại A. 2) AABD = AACE. 

3) BCĐE ỉà hình thang cân. 
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BÔID tại A có BH và CK ìà hah$rf#jếsaghviẽt 

Chứng minh: * ỉ 

1) AABH = AACK. 

2) BCHK là hlrih thang cân. 

I Bài 24: Cho tam giác ABC cân tại A có BD và CE là hai đường phân 
ị giác. Chứng minh: 

1) AAEC = AADB. 2) BCDE là hình thang cân. 

Bài 25: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD, AB < CD) có AB = AD. 

1) Chứng minh ADB = ẼDC . 

2) CA có phải là tia phận giác của góc C không? Vì sao? 

Bài 2<S: Hình thang cân ABCD (AB // CO) có AB < CD. Gọi o là giao điểm 

của AD và BC; E là giao điểm của AC và BD. Chứng minh rằng: 

1) AAOB cân tại o. 

2) ẠABD = ồBẢC. 

3) EC = ED. 

4) OE là đường trung trực chung của hai đáy AB và CD. 

Bài 27: Cho tam giác đều ABC và điểm M tuỳ ý nằm trong tam giác. Kẻ 

tia Mx // BC cắt AB ở D, tia My // AC cắt BC ở E. Chứng minh rang: 

1) Tứ giác MDBE là hình thang cân. 

2) Tính số đo góc DME. 

3) So sánh MB và DE. 

Bài 28: Cho hình thang cân ABCD <AB // CD) có AD - AB và Ô = 60°. 

]) Tính các góc của hình thang. 

2) Chứng minh DB là tia phân giác của góc D. 

3) ABCD là tam giác gì? Vì sao? 

Bài 2íh Cho hình thang cân ABCD {AD // BC) có Â = 60°, AD = 4cm và 

BC = 2cm. Qua B kẻ đường thẳng song song với CD cắt AD ở E. 

1) Tính ED. 

2) Chứng minh AABE đều. 

3) Kẻ BHlADơ H. Tính AH. "0 y 

II. BÀr TẬP LUYỆN TẬP lf A 1 

Bài 30: Cho tứ giác ỉồi ABCD có Â = B và BC = AD. Chứng mi nh: 

1) ADAB s ACBA, rồi suy ra BD = AC. 

2) aACD = ABDC, rồi suy ra ẤDC = BCD. 

3) ABCD là hình thang cân. <í> 

Bài 31: Cho tứ giác lồi ABCD có Ằ = B và BC = AD. 

Chứng minh rằng: . ^ 

1) AACD = ABDC. 2) ABCD là hình thang cân. 

Bài 32: Cho tam giác ABC cân tại A có các đường phân giác BE và CF. 

■ . Chứng minh. 

. 1) AAEF cân tại A. 

ị 2) Tứ giác BCEF là hình thang cân. 

fị 3>^èẼ = EF = FB. 


<\ 
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H*r*ss <JBO tam giac ADU can Lại fpfFft£0Ịỉ4 YKSMỰ&MữeN. eCimi OM 
eau cỴôì AC sao cho AE = AD. 

1) Tứ giác BDEC là hình gì?VI sao? 

2) Xác định vị trí của các diểm D, E để có BD = DE = EC. 

Bài 34: Tứ giác ABCD có Â = B, BC = CD và DB là tia phân giác của 

góc D. Chứng minh: 

1) Tứ giác ABCD là hình thang vuông. 

2) AC r + AD 2 = BC 2 + BD 2 . 

Bài 35: Cho hình thang ABCD có đáy nhỏ BC bằng 4cm. Qua B vẽ 
đường thẳng song song với CD cắt AD ở E. Biết chu vi tam giác ABE 
bằng 12cm. 

1) Chứng minh BC = ED; BE = CD. 

2) Tính chu vi hình thang ABCD. 

Bài 36: Cho hình thang ABCĐ (AD // BC, AD < BC). Qua B vẽ đường 
thằng song song với CĐ cắt AD tại E. Biết chu vi tam giác ABE bằng 
20cm và chu vi hình thang ABCD bằng 26cm. Tính BC. 

Bài 37: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có AB = 13,4cm; AB = ^CD và 

s 

chiều cao AH bằng trung bình cộng của hai đáy. Tính AH và Sabcd- 
Bài 38: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có AB = 4cm, CD = 8cm và 
Sabcd - 30cm 2 ' Tính chiều cao AH của hlnh thang. 

Bài 39: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có CD = 50,8cm, AB = ị CD và 



Sabcd = 635cm 2 . Tính chiều cao của hình thang ABCD. 

Bài 40: Cho hình thang ABCD (AB // CD) chiều cao AH = 15 } 2cm; 

AB - CD = 7,3cm và Sabcd = 336,68cm 2 . Tính: 

1) Tổng AB + CD. - 2) Độ dài AB, CD. • 

Bài 41: Hình thang ABCD (AB // CD) có AB = 7cm, CD = lOcm, 
AD = 8cm và D = 30°. Kẻ AH vuông góc CD ở H, kéo dài AH lấy E 
sao cho HE = HA. , jr 

1) Chứng minh AADE đều. 2) Tính AH ? Sade vạ Sabcd- 

Bài 42: Cho hình thang cán ABCD (AB // CD) có D = 60° y AB = 15cm và 
CD - 49cm. Qua B vẽ đường thẳng song song với AD cắt CD tại E. 

1) Chứng minh ABCE đều. 

2) Tính EC và chu vi hình thang ABCD. 

3) Tìm ậ^ D -. . 


BCD 


Bài 43: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD, AB < CD) có AH, BK là 
các đường cao. Chứng minh: 

1)AAHD = ABKC 2) DH = CD ~ A - 
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cao, AB = 6cm; CD = 14cm và AD = 5cm. 

1) Chứng mình DH = ~~~2 -* ^ DHj Sabcd* 

Bài 45: Hình thang cân ABCD (AB // cp) có đáy nhò AB = b, đáy lớn 

. .— ĩ r+ 1 V _ 3 i/1AĨ1 At tW-rv Cĩ r-ckn ÀH 


I* . 


CD = a (với a, b cùng đơn vị đo độ dài), đường cao AH 


V * a_b 

1) Chứng minh rằng HD = — , HC = 


a -t-b 


2 ' 2 

2) Cho a = 26cm, b = lOcm và AD = 17cm. Tính AH và Sabcd- 


Bài 46: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD) có E, G lần lượt là trung 

điểm của AB, CDBiết GA = slĨ8cm, GE = 3cm và EC = 5cm. 

1) Chứng minh: EG vuông góc AB. 

2) Tính AE, GC và Sabcd- 

Bài 47: Hình thang ABCD cân có Â = B = 60°, đáy lớn AB = 2,7cm, AD 

= BC = lem. Tính CD và Sabcd- _ __ , _ _ v __ 

Bài 48: Hình thang cân ABCD (AB y/ CD) có DB vuông góc BC và DB là 

tia phân giác của góc D- 

1) Chứng minh ẼCD = 2BDC. 

2) Tính số do các góc cửa hình thang ^ 

3) Với BC = 3cm. Tính chu vi và diện tích của hình thang ABCD. 

Bài 49: Cho hình thang ABCD (AD // BC AD < BC) Ke DE HÁB, 
DH 1 BC (E, H thuộc BC). Biết AD = 5cm, DH = 4cm và Scdk = <Scm 
1) Tính EC. 2) Chứng minh AABE = AEDA. 

3) Tính BC và Sabcd- : _ _ % 

Bàỉ 5<h Cho hình thang ABCD (AB // CD) có ACD = BDC và o là giao 

điểm của hai dường chéo. 

1) Chứng minh oc - OD. 

2) aAOB là tam giác gì? Vì sao? 

3) Chứng minh ABCD là hình thang cân. 

4) Tính s "» - S ‘“ 


& 





và 


'AOD 


Bài 51: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB < CD). Kẻ AH 1 BD 
ơH, BK1ACỎK sao cho AH = BK. Chứng minh: 

1) Âmc = Sbda c 2) ABCD là t hìnhjhanj ; cân 

Bài 52: Chọ hình thang ABCD (AB // CD) có o là giao điểm của hai 
đường chéo. Chứng minh rằng: 

1) Sdab = Scab- 2) Sạdc = Sbdc* 3) Saod = Sb<>c. - 
Bài 53: Cho tam giác ABC có M là trung điểm ^Ịnh BC. Từ điểm D trên 
cạnh AB kê điẴng thẳng song song với BC cắt AM, AC lần lượt tại N 

và E. Chứng minh: 

1) Sdmb = Semc, Sạmb = Samc 

2) Khoảng cách từ D và E đến AM bằng nhau. 

3) Sạnd = Saíỉe 

4) N là trung điểm của DE. 


: ” 4) N là trưng điểm của DE 

I ’ * ' 

*’■ • 

* • 4 
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của BD và CE. Chứng minh rằng: 




1) SbjũE — ScĐE- 
AĐ AE 


2 ) 


S ade _ AO 


£\u . —-• —— - — - . 

3 m? EC' AB AC DB EC _ s 

Bài 55: Cho tam giác OCD Từ diểm A trén cạnh OI) tó đưcmg thẳng 
1-1- rn rắt canh OC ở B. Kẻ AH 1 oc, t)K -L ưu KL1, 


AD 


DB 
AE 



1 ao: uno tam giac ỵ ronTÕ VA AU , or ntc I oõ ÍH. K 
song song với CD cắt cạnh oc ở B. Kẻ AH 1 OC, DK X ou UI, K 

thuọc OC). Chứng minh: 


1) = 
Si 


3) 


'BCD 

AB 


CD 
OA 
OD 


AH 

DK 


2) S° An - 


’C!)B 


DK 


OA 

ob 




V’ 



7 CD OD ■ ,, 

Bài 56: Cho hình thang ABCD có Â = D = 90“, AB = 4cm và AB = BC - 

2C: UChứngminh: AAHC = ACDA, rồi suy ra H là trung điểm của AB. 

2) So sảnh AC và BC . 

3) Tính ẤBC vầ BCĨ). 

Bài Ề Cho ỖShthangẠBCD (AB /I CD) có ẠB < co. Qua B vẽ dưàng 

thăng song^ong với ADcắt CD tại ĩ :- 

1) AD = BE, Ab"= de. 2) EC = ỔD - AB 

Bài 58: Cho hình thang ABCD (AB// CD), AB < CD. BC <AD). Qua B 

* lể-Sa?* 00 * vổi ^ ẾĨỉẳ + %> cệự>AD -BC 

Bài 59: Cho hình thang ABCpiAB/7CD, AB < DC). Qua B vẽ dưừng 
thẳng song song với AD cắt DC tại E. ^ 

1) Chứng minh rằng A - DEB và A > c 

2) So sánh D và ẤBÈ; B và D 

3) Chứng minh Â + B>c + D ^ „ _ 

Bài 60: Cho Mnh thang ABCD (AB // CD) có AB < CD và 5 > c . Trên 

cũng một nửa mặt phẳng bờ DC chứa hình thang, vẽ tia Cx sao cho 

xCD = 5; Cx cắt dường thảng AB tại E. Chứng minh: _ 

1) ABCD là hình thang cân. 2) DBẼ > DAẼ; DBE > CEA 
3) DE > DB, rồi suy ra AC > DB. 

Bài 61: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có AB > CD và D > c Trôn 
cùng một nửa mặt phẳng bờ DC chứa hình thang, vẽ tia Cx sao cho 

ÍCÌ) = ÃDC; Cx cất đường thẳng AB tại E. Chửng minh rằng: 

1) DBẼ > DAỀ; DBE > CEA 2) DE > DB, AC > DB. 
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1) AC = BE 2) BD > BE. 3) ACD > BDC 

Bài 63: Cho tam giác đều ABC và điểm M tuỳ ý năm trong tam giác. Kẻ tia 
Mx // BC cắt AB 0 D, tia My // AC cắt BC ờ E, tia Mz // AB cắt AC ở F. 

1) Chứng minh: các tứ giác MFAD, MDBE và MECP là những hình 
thang cân. 

2) So sánh:DMF, DMÈ và ẾMF 

3) Chứng minh: MA = DF, MB = DE, MC = EF. 

4 ) Giả sử MA > MB và MA > MC. So sánh MA với tổng MB + MC. 

III. BÀI TẬP NÂNG CAO 

Bài lí Hình thang ABCD (AB // CD) có Â = D = 90°, AB = 2cm, CD = 
4cm và 0 = 45° 

1) ABCD là tam giác gi? Vì sao? 

2) Chứng minh DB là tia phàn giác của góc D. 

3) Tính Sabcd- 

Bài 2: Cho hình thang ABCD (AB //CD) có CD = AD + BC. Gọi K là 
điểrn thuộc đáy CD sao cho KD=AD. Chứng minh AK, KB theo thứ tự 
là hai tia phân giác của hai góc A và B. 

Bài 3: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có CD = AD + BC. Gọi K là 
giao diểm cùa các tia phân giác cùa các góc A và B. Chứng minh c, 
K, D thẳng hàng. 


Bài 9: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có E là trung điểm của BC và 

DE là tia phân giác góc D. Chứng minh AED = 90°. 

Bài 10: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có o là giao điêm của hai 
đường chéo. Biết Saob — 4cm 2 và Saod — 9cm 2 . Tính Sboc và Sabcd- 

Bàỉ 11: Cho tứ giác lồi ABCD có Â = B và BC = AD. Chứng minh ABCD 

là hình thang cân. _ _ _ 

Bài 12: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB > CD). Chứng minh: ị AD 
- BCI < AB - CD < AD + BC 

Bài 13: Cho hình thang ABCD (AB//CD, AB > CD, AD < BC). So sánh: 

BC - AD với AB - CD và AD + BC. 

Bài 14: Cho hành thang ABCD (AB // CD) có AB < DC- Chứng minh ràng: 

1)DC-AB< AD + BC : 2) Â + B > C + D 

Bài 15: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB > CD) có Â < B. Chứng 

minh: BD < ẠGi 

Bài 16: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB < CD) có BD > AC. Chứng 
minh ACD > BDC. 

Bài 17: Cho hình thang ABCD (AB// CD, AB < CD) có c > D. Chứng minh: 

1) BD > AC. 2) ẤCD > BDC 


BÔI DưỡmMii&SỂMưtâmkormồịýlAB // CD, AB < CD) co BD Adu. vn. ỵ^MỵVYNHON.UCOỊ i 

^ Tá. TTL I. ỉ?ĩx?_S ffV1 1 t - e ffli^ĩ 1 Cho hinh thang ABCD (AB // CD) có E thuộc cạnh BÒ sao cho DE là 

đường tháng song song với AC cắt đuờng thăng DC tại E. Chửng minh: _ 

tía phân giác góc D và AED = 90°. Chứng minh E là trung điểm của BC. 


Bài 4: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có E thuộc cạnh BC sao cho DE 

lả tia phân giác góc D và AED = 90'\ Gọi K là giao điểm của hai 
đường thảng AE và DC. > 

1) Chứng minh AADK cân ở D. 

2) Chứng minh E là trung điểm của BC. ' 'ụĩ> 

3) Biết AD = lOcm, AE =• 6cm. Tính Sabcd- 

Bài 5: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có E là trung điểm của BC và 
DE là tia phân giác góc D. Gọi K là giao điểm của hai đường thẳng 
AE và DC. Chứng minh rằng: . 

1) AABE = AKCE. 2) AADK cân ở D. 

3) AED = 90°. 4) Sabcd = Saòk- 

Bài 6: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có E là trung điểm của BC và 

AEĨ) = 90°. Gọi K là giao điểm của hai đường thẳng AE và DC. 
Chứng minh rằng: 


Bài 18: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có BDC > ACD. Chứng minh 
rằng: AC > BD 

Bài 19: Cho tam giảc đều ABC, điểm M bất kì nằm trong tam giác sao 
cho MA > MB và MA > MC. Chứng minh MA < MB + MC. 

Bài 20: Tam giác ABC cân tại A. Lấy điểm D trên cạnh AB và điểm E 
trên cạnh AC sao cho AD = AE. Chứng minh 2BE > BC + DE. 

ĐƯỜNG TRUNG BÌNH CỦA TAM GIÁC - HÌNH THANG 

Bài 1: Cho tam giác ABC có AB = 5cm, AC = 7cm, BC = 9cm. Kéo dài AB lấy 
điểm I) sao cho BD = BA, kéo dài AC lấy điểm E sao cho CE = CA. Kéo đài 

đường trung tuyến AM của tam giác ABC lấy MI = MA. Chứng minh: 

1) l^ính độ dài các cạnh tam giác ADE. 

2) 1)1//BÒ 

3) Ba điểm D, I, E thẳng hàng. 

Bài 2: Cho tam giác ABC có độ dài BC = a và M là trung điểm của AB. 


L) AABE = aKCE. 2) AADK cân tại D. 

3) DE là tia phân giác của góc D. 4) Sadk = Sabcd- 
Bài 7: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có E là trung điểm của BC và 
AED - 90°. Chứng minh rằng: DE là tia phân giác của góc D. 


Tia Mx // BC cắt AC tại N. 

1) Chứng minh N lẩ trung điểm của AC. 

2) Tính độ dài đoạn thẳng MN theo a. 

Bài 3: Cho tam giác MNP có MN = 4cm, MP = 6cm, NP = 8cm. Kéo dài MN 
lấy điểm I sao cho NI = NM, kéo dài MP lấy điểm K sao cho PK = PM, 


ị 

I 
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kéo dài đưcmg trung tuyến MO của tam giác MNP lấy os = OM. 

1) Tính độ dài các cạnh của tam giác MIK. 

- 2) Chứng minh ba điểm I, s, K thẳng hàng. 

Bài 4: Cho tam giấc ABC cân tại A có M là trụng điẹm BC. Ké Mx /. 
AC cat ẶB tại Ẽ, kẻ My // AB cắt AC tại F. Chứng minh rang: 

1) E, F là trung điểm của AB và AC. 


2) EF = ÌBC. 


3) ME = MF, AẸ = AF., _ . T „ _ __ ___ , „ 

Bài 5: Cho tam giác OPQ cân tại o có I là trung điếm của PQ. Ke 
IM n OQ (M thuộc OP), IN // OP (N thuộc ỌQ). Chứng minh rằng: 

1) Tam giác ĨMN can tại ĩ. 2) OI là đường trung trực: của MN. 

Bài 6: Cho tam giác ABC cân tại Á có AM là đường cao. N là trung 
điem của AC. Kẻ Ax // BC cắt MN tại E. Chứng minh rằng: 

-T \ **T ìi A _ Ô\ TV/ĨĨ? // AR Si 


của AB, BC, CD, AD. Chứng minh: 

1) MN // PQ và MQ // NP. 

2) MN + NP + PQ + MQ = AC- + BD. 


1) AB là trung trực củă MH va Ăc là ^rung trực của HN. 

2) Tam giac AĨVÍN cân. 3) EF // MN 4) AI X EF. . > 

Bài 9; Cho tam giác ABC cân tại A có M là-trung điểm của đường cao 

ÃH CM cắt Aỗ tại D, kẻ Hx // CD và cắt AB tại Ẽ. Chứng minh rằng: 
ỉ) DA = DE 2) AB = 3AD 3) CD = 4MD 

Bài 10 : Cho tam giác ABC có AB : AC : BC = 3 : 4 ; 6. Gọi M, N, P theo 
thứ tự là trung diểm của AB, AC và BC. Tính độ dài các cạnh của 
tam giác ABC biết chu vi tam giác MNP bằng 5,2cm. 

Bài 11: Cho tam giác ABC có chu vi bằng 36cm. Gọi M, N, p theo thứ 
tự là trung điểm của AB, AC và BC. Tính độ dài các cạnh cúa tam 

giác MNP biết NP : NM : MP = 4:3:2. 

Bài 12: Cho tam giác ABC vuông tại A có AM là đường trung tuyến. Gọi 

N là trung điếm của AC ^ _ V 

1) Chứng minh MN X AC. 

2) Tam giác AMC là tam giác gì? Vì sao? 

3) Chứng minh 2AM = BC. 

Bài 13: Cho tam giác ABC nhọn có hai đường cao BD và CS. Gọi M, hi 
là trung điểm cua BC và DE. Chứng minh rằng: 


1) DM = ^BC. 


2) Tam giác DME cản. 3) MN 1 DE. 


Bài 14: Cho tam giác ABC trên AC lấy theo thự tự điểm D và E sao cho AD - 
DE = EC. Gọi M là trung điểm của BC, BD cắt AM tại I. Chứng minh rằng 

Imail: daykemquynhon@gmaỉLcom 


1) ME U BD. 


2) I là trung điểm của AM. 


3) 1D = ~BD. 

._ ___ , «4 

Bài 15: Cho tam giác ABC có AM là đường trung tuyến. Lấy D thuộc AC 

.. .. _ 

sao cho AD = ^DC. Kẻ ME // BD (E thuộc CD), BD cắt AM tại ĩ. 


Chứng minh rằng: 

1) AD = DE = EC 


V 


2) I là trung điểm AM 

3) Saib = Simb 4) Sabc — 2Sbic 

Bài 16: Cho tam giác ẠBC có AM là đường trung tuyến. Gọi D là trung 
điểm cua AM, BD cắt AC tại E Kẻ MK // BE (K thuộc EC). Chứng 
minh rằng: 

1) K là trưng điểm của CE . 2) CE = 2AE 


Bài 17: Cho tam giác ABC có AM là đường trung tuyến. Gọi D là trung 
điểm của AM, BD cắt AC tại ĩ. Chứng minh AI = ^CI. 


Bài 18: Cho tam giác ABC có hai đường trung tuyến BD và CE cắt nhau tại 
G. Gọi L K theo thứ tự là trung điểm của GB và GC. Chứng minh rằng: 

1) DE // ĨK và DE = IK 2) aDEK = AlKE. 


Bài 19: Cho tam giác ABC có hai đường trung tuyến BD và CE cất 
nhau tại G. gọi I, K là trung điểm của GB và GC. Chứng minh răng: 

1) ĨẺ // DK và IẼ = DK 2) Sdh = Sdík. 


1) ĨẸ // DK và IE = DK ODEI = ạọụ. 

Bài 20: Cho tam giác ABC có H là trực tâm, M là trung điểm của BC. 
Qua H kẻ đường thẳng vuông góc với HM cắt AB và AC tại E và F, 
trên tia đối của tia HC láy HD =r HC. Chứng minh rằng: 

1) HM // BD 2)E là trực tâm của tam giác HBD 

3) DE // AC _ 4) EH = KF 

Bài 21: Cho hình thang ABCD (AB // CD; AB.< CD) và AB = BC 

1) Chứng minh CA là tia phân giác của góc BCD 

2) Gọi M, N, Ẹ, F lần lượt là trung điếm của AD, BC, AC và BD. 
Chứng minh M, N, E, F thẳng hàng. 

Bài 22: Cho hình thang ABCp (AB ĩ/ CD và AB < CD). Trên AD lấy 
AE = EM = MP = PDĨ Trên BC lấy BF = FN= NQ .= QC 

1) Chứng minh M, N lần lượt la trung điểm của AD và BC 

2) Tứ giác EFQP là hình gì? Vì sao? 

3) Tính MN, EF, PQ biêt AB = 8cm và CD = 12cm 

4) Kẻ AỊỈ JỊ cp tại H và AH s lOcm. Tính Sabcd- 

Bài 23: Cho hình thang ABCD (AB // CD và AB < CD). Trên AD lấy AE 
= EF - FG = GD. Từ E, F, G dựng các đường thắng song song với hai 
dáy cắt BC lần lượt tại M, N và p. 

1) Chứng minh BM - MN = NP = PC 

2) Tính GP, EM, AB biết CD = lOcm, FN = 6cm. 

• 3) Chưng minh Sabd = 4-Sabe và Scdnf = 2 Sabkf 

Bài 24: Cho tam giác ABC. Trên cạnh AB lây AD = DE = EB. Từ D, E 
kẻ các dường thẳng cùng song sõng với BC cắt cạnh AC lần lượt tại 
M, N. Chứng minh rằng; 


- • 
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:) IK // PQ. . __ 

lượt là trung điểm của AD, BD, BC. 


1) Chứng minh PI + IQ = (AB + CD).^ > PQ 

ạ 


BÔI DƯÕNG ^GL^TgỊị^T^ AM.MN.NC http://saCh4t.^ư^f 1 M M nh “ 2 ?& H 

Bài ẫ cẳ ta. gTâcMNP 06 MỊ là ht& *“* *“* - 

Tron MP lấy t heo t hứ tự MK = KH = HP.NK cẩt Mrtại O- ...-.. .~ 1 

l) Tứ giác OKHI là hình gì? 2) Chứng minh NO = 30K. 

Bài 26: Cho hình thaặg ĂẩCD (AB//CD) có đưciiỊg ^0 AH = 3cm và AB 

= 5cm. CD = 8cm. Gọi E, F, I lần lượt là trung điểm của AD, BU va 

AC . _ ! 

1) Chứng minh E, I, F thang hàng 




Jip . pn _ • • • 

2 ) Giả sử có PQ =-^-. Chứng minh rằng; P, I, Q thẳng hàng 


2) Tính Sabcd 

3) So sánh Sadc 2Sabc , . .. ,s ._ „mo An 

Bài 27: Cho tứ giác ABCDĨ Gọi E, F, I lần lượt là trung điểm cùa AD, 

BC và AÓ 

1 ) Chứng- minh; EI // CD và IF // AB 


1) Chứng minh; EI // CD và IF // AB 

2) Chứng minh; EF á ^1^2. 


AB + CD 


3) Tứ giác ABCD phải có điều kiện gì thì EF - 2 

Bài 28: Cho hình thang ẠỊBCỌ <ẠB// Cpi. M là 

íà trũng điểm ộủa BC. Gọĩĩ, K theo thứ tự là giao điểm của MN VỚI 

Bl), Ãc. Cho AB = 6cm, CD = 14cm 

1) Tính các độ dài Mĩ, IK, KN _ , Q 

2) Tính Sabnm, biết đường cao của hình. thang ABCD là Scm. 

Bài 29: Cho tam giác ABC có hai đường trung t^ến BD và CE .Gọi LM, 
N lan lượt là trung điểm của BE và CD. Gọi I, K là giao diêm cu 
với BD và CE. Chứng minh rằng; 

1) EpCB là hình thang _ 

2) 1 là trung điểm của BD và K là trung điếm cua UE 

o V MI = ÍK = KN ỷ \ 

Bài 30: Chõ hình thang ABCD_(AB // CD). Gọi M, I, K, N lần lượt là 

trung diểm của AD, BD, AC, BC. Chứng minh ràng; . 

1) M, 1, K thẳng hàng 2) MK = —CD và MI = — AB. 

3) IK=M • ■_ 

Bài 31: Cho hình thang ABCD có AB ti CD(AB < ' CD)> AB = a Ị> 
BC = b, Cĩ> = c, AD = d. Các đường phân giác của các góc ngoàiL đỉnh A 
vè D cẩt nhau tại M, các đường phân giác của c&gổc ngoài^mnh va 
C cắt nhau tại N. AM và BN lần lượt cắt đường thang CDtạỉ p va H 

1) Chứng minh tam giác AMD và tam Éfiác BNC vuông 

2) Chứng minh tam giác ADP và tam giác BCQ can 
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Bài 34: Cho tứ giác ABGD có p, I và Q lần lượt là trung điểm của AD, 
BD và BC. . - ' ■ , v 

1) So sánh PI + IQ với AB + CD. ^^3 

2) Giả sử có PQ = AB ^ CP .. Chứng minh AB // CD. 

Bài 35: Vẽ ra phía ngoài tam giác nhọn ABC các tam giác vuông cân 
: ABD và ACE ở B và C. Gọi M Ịà trung điểm của DE, kẻ DN, AH, MI, 
EK cùng vuông góc với BC tại N, H, I, K. Chứng minh rằng: 

1) I la trung đi 1 ểm của NK 2) ẬDNB=ABHAvà ẠEKC = ACHÁ 

* 3) I là tung điểm cùa BC 4) Tam giác CMB vuông cân ở M. 

Bài 36: Cho tam giác ABC có G là trọng tâm. Qua G vẽ đường thẳng d 
cắt hai cạnh AB và AC. Gọi I, M là trung điểm của AG và BC. Gọi A', 
B', c', ĩ', M' lần lượt là hình chiếu của A, B, c, I, M trên đ 

1) Chứng minh: GI • GM và II’ = ^-AA’ 



2) Tìm hệ thức liên hệ giữa các độ dài AA\ BB\ CC’ 

Bài 37: Cho tam giác ABC có G là trọng tâm, Trên nửa mặt phẳng bờ 
BC không chứa A vẽ đường thẳng d không song song với BC. Gọi I là 
trung điểm của AB, K là tung điểm của CG. Gọi A\ B’, C’, F, IC, G’ 
lần lượt là hình chiếu cua A, B, c, I, K, G trên d 

1) Chứng minh: CK 55 -KG = GI 

2) Chứng minh: ƠK = ỈCG’ = GT và r là trung điểm cQa A’B’ 

3) Tim hệ thức liên hệ giữa các độ dài AA\;ỊÌB’, CC’ với GG’ 

Bài 38: Cho tam giác ABC vuông tại A (AB < AC) có AH ỉà đường cao. Trên 
tia HC lấy điểm Đ sao cho HD = HB. Kẻ DE _L AC ờ E, HK ± AC ở K. 

1) So sánh KA và KE. 

2) Chứng minh AAHE cân ở H. 

3) Gọi M là trung điểm của DC. Chứng minh HEM - 90° 

Bài 2. HÌNH BÌNH HfĩNH 

• r 

I. BÀI TẬP Cơ BẢN 

Bài lĩ Cho hình bình hành ABCD có DAB = 60°. Tính số đo ABC, 
ẾCD.CDA. 
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Bài 2: Cho hình bình hành ABCD có o là trung điểm của đường chéo 
AC. Chứng minh: B, o, D thẳng hàng. __ 

Bài 3: Cho tứ giác ABCD có: AD//BC;ABC = 70°; BCD = 110°. Chứng 


minh: tứ giác ABCD là hình bình hành. _ 

Bài 4: Cho tứ giác ABCD có: AB = 6cnr BC = 4cm; CD ^ 6cm; AU = 

4cm. Chứng mình: tứ giác ABCD là hình bình hành. _ 

Bài 5: Chc tứ giác ABCD có: AB = 5cm; ẠB + BC = 12cm; BC + CD = 12cm; 
CD + Âb = 12cm. Chứng mĩtìh: tứ giác ABCD là hình bình hành. 

Bài 6: Cho tứ giác ABCD có: DÃB = 120°; ABC = 60°;BCD = 120°. Chứng 


minh : tứ giác ABCD là hình bình hành. _ 

Bài 7: Cho tam giác ABC. Trên tia đối của tia AB lấy địem D sao cho 
AD = AB, trên tia đối của tia AC lấy điểm E sao cho AE = AC. Chứng 

minh: tứ giác BCDE là hình binh hành. , , . 

Bài 8: Cho tam giac ABC có đường trung tuỵến BM. Trên tia đối cua tia 
MB lay điểm D sao cho MD = 1VĨB. Chững mình: tứ giác ABCD là 

hình bình hành. 


Bài 9: Cho hình thang ABCD có AB // CD và AB - — CD. Gọi E là trung 


điểm của cạnh CĐ. Chứng minh: các tứ giác ABEĐ, ABCE là các hình 

Bài 10: Cho hình bình hành ABCD Trên cạnh AB lấy điếm E, trên 
canh CD lấy điểm F sao cho EF// AD._ 

1 ) Chứng minh rằng: AE//ĐF; BE// CF. 

2) Chứng minh rằng: tứ giác AEFD là hình bình hành. 

3) Chứng minh rằng: tứ giác BEFC là hình bình hành 

Bài 11: Cho hình bình hành ABCD. Trên cạnh AB lảy điêrn E, trên 
canh CĐ lấy điểm F sao cho AE - DF. 

1) Chứng minh rằng: AE // DF; BE // CF. Vv J J> 

2) Chứng minh ràng: BE = CF. 

3) Chứng minh rằng: tứ giác AEFD là hình bình hành. 

4) Chứng minh rằng: tứ giác BEFC là hình bình hành. 

Bài 12: Cho hình bình hành ABCD. Trên cạnh AB lấy điêm E, trên 
canh CD lấy diểm F sao cho AE = CF. 

1) Chứng minh rằng: AE !í CF; BE // DF. 

2) Chứng minh rằng: DE = DF. 

3) Chứng minh rằng: tứ giác AECF là hình bình hành. 

4) Chứng minh rằng: tứ giác BEĐF là hình bình hành. 

Bài 13: Cho hình bình hành ABCD có M là trung điểm của AB và N là 

trung điểm của CD. _ 

1) Chứng minh: tứ giác AMND là hình bình hành. 


Bài 13: Cho hình binh iiãnti co m xa trung uiem cuđ vcx ^ 

trung điểm của CD. _ 

1) Chứng minh: tứ giác AMND là hình bình hành. 

2) &kặng minh: tứ giác AMCN là hình binh hành. _ 

Bài 14: Cho hình bình hành ẠBCD. Gọi 0 là giao điểm cùa hại đường 

, . * ^ „5. T A. ^_ịkL. tT?. và 'rì t nn tai 


oai I1UU1 un UI 1 

chéo AC và BD. Một đu 
ị- Ị 1) Chứng mình rằng 

[ ; 
j • 

ỉìinail: dqyketìiquynhoìi @gmail. 


cheo AC và BD. Mọt đường thẳng qua ộ cắt AB tại E và cắt CD tại F. 

1) Chứng mình rằng: 0 là trung điểm của EF. 


com 



2) Chứng minh rằng: tứ giác AECF là hình bình hành. 

3) Chứng minh rằng: tứ giác BEDF là hình bình hành. 

Bài 15: Cho hình bình hanh ABCD. Trên cạnh AB lấy điểm E, trên cạnh 
CD lẩy điểm F sao cho AE = CF. Gọi o là giao điểm của AC và BD. 

1) Chứng minh: tứ giác AECF là hình bình hành. 

2) Chứng minh: o la trung điểm của EF. . . ■ % - 

Bài 16: Cho hưih bình hành ABCD có hai đường chéo AC và BD cắt nhau 
tại o. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm các đoạn OA, OB, oc, OD. 

1) Chứng minh rằng: tứ giác MNPQ Ịâ hình bình hành. 

2) Chứng minh rằng: các tứ giác ANCQ, BPDM là các hình bình hành. 
Bải 17: Cho hình bình hành ABCD có E là hình chiếu của A và F là 

hình chiếu của C lên đường chéo BD. 

1) Chứng minh rằng: AADE - ACBF. 

2) Chứng minh rằng: tứ giác AECF là hình bình hành. 

Bài 18: Cho t am giác ABC có D, E, F lần lượt là trung điểm của các 
cạnh BC, AC, AB. _ 

1) Chứng minh: DE // AF và DE = AF ; _ 

2) Chứng minh: các tứ giác AEDF, BFED> CDFE là các hình bình 

hành. _ _ 

Bài 19: Cho tứ giác ABCD có M,NJP,Q ỉần lượt là trung điểm cùa AB, 
BC, ÒD, DA. 

1) Chứng minh rằng: MN // AC; MN = . 


2) Chứng minh rằng: MN //PQ; MN = PQ- 

3) Chứng minh rằng: tứ giác MNPQ là hình bình hành. 

Bài 20: Cho tứ giác ABCD có M,N,P,Q lần lượt là trung điểm của AB, 
ẢC, ÒD, BD. 

BC 

1) Chứng minh rằngí .MN // BC; MN = — 


2) Chứng minh rằng: MN // PQ; MN = PQ. 

3) Chứng minh rằng: tứ giác MNPQ là hình bình hành. 

Bài 21: Cho tam giác ABC có các dường trung tuyến BE, CF và trọng 
tâm G. Gọi M va N lần lượt làtrung điểm của BG và CG. 

1) Chứng minh: EF//MN; EF - MN. 

2) Chứng minh: MNEF là hình bình hành. 

Bài 22: Cho hình bình hành ABCD, có M và N là trung điểm của AB và 
CD. Chứng minh: 

1) Tứ giác AMND là hình bình hành. 

2) Tứ giác BMDN là hình bình hành. 

Bài 23: Cho hình bình hành ABCD, có o là giao điểm của AC và BD. 
Đường thẳng qua o cắt AB ờ M và CD ỏ N. 

1) Chứng minh OM = ON. 

2) Tứ giác AMCN là hình đặc biệt nào? 

Bài 24: Cho hình bình hành ABCD có AB < AD. Tia phân giác của Ã 
cắt BC ở I, tia phân giác của c cắt AD tại K. Chứng minh: 


www. FA CEBOOK. COM/DA YKEM&QYNHON 















V t, ^í».| 4>siirl '*■ r "M'vV> 1 ’ - 


cân http://sachviẻt^d»* 1 Ta J n giác ABC có M, N lần h&mmmm&Ị^SlP 

2) So sánh BIA và KCB ... • đường tít ẳng Ax // BC cắt đường thẳng MN ở D. Chứng minh tứ giác 

3) Tứ giác AICK là hình bình hành. _ _" _ » At) 

Bài 25: Cho tứ gxac ABCD có M, N, p, Q, E, F là trung điểm của AB, 

BC, CD, DA, AC, BD. Chứng minh: 

- V n /r*lt Y " A lk ỴY\ 1 K đ^\ 
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1) MN = PQ và NP = MQ 2) MF = PE và ME = PF 

3) Tứ giác MEPF và MNPQlà hình bình hành _ 

Bài 26: Chọ tứ gịác_ABqp CÓ M,‘ N, p, Q, E, F là trung điểm của AB, 

BC, CD, DA, AC, BD. Chứng minh: 

ỉ) MNPQ là hanh bình hành 2) NEQF là hìnhkình hành. iA 

Bài 27: Cho hình bình hành ABCD có AB > AD. Kẻ AE, CF cùng vuông 

góc BD(E, F € BD). Chứng minh: 

11 AF // f!F và AR = CF 



Ị) AECF là hình bình hành 2) AHCK là hình bìrứi hành 
Bài 29: Cho hình bĩnh hành ABCD có M N là trung điểm cúa AB và 
CD, AN và CM cắt BD ở E và F Chứng minh: 

1) AM = CN và tứ giác AMCN là hình bình hành 
3) F là trung điếm cda BE và E là trung điêxn của DF 

Bài 30: Cho hình thang vuông ABCD (A = D = 90° có CD = 2AB. Gọilí 
là hình chiếu của D lên AC. Gọi M, N là trung điểm của HC và HD. 

1) MN = AB 2) Tứ giác ABMN lã hình bình hành 

Bài 31: Cho hình bình hành ABCD tâm o, lấy E e CD sao cho: 

ED = — DC, AE cắt BD tại K. Từ o kẻ đường thẳng song song với AE, 

3 ' ■ ọ‘5 : 

cắt CD ỏ F. _ __ k ■ ^ m „ 

1) OF là gi của tam giác CAE. 2) Chưng QiỉpbyĐẼ ^ = FC, 

3) Chứng minh K là trung điểm của OD. ; 

Bài 32: Cho hình bình hành ABCD có M, N là trung điếm của AB và 

CD, AN và CM cắt BD ở E và F. Chứng minh: 

1) Tứ giác AMCN là hình bình hành 

3) DE = EF = FB X _ _ v AD r n 

Bài 33: Tam giác ABC cân ở A có điểm D trên cạnh AB. Lảy điẻm b 

trên tia đối của tia CA sao cho CE = BD. Kê DF // AC(F € BC). 

1) Định dạng tam giác DBF. 

2) Chứng minh tứ giác DCEF là hình bình hành. 

Bài 34: Lấy điem M và Ni trên hai cạnh AB và BC của tam giác đều ABC sac 

cho MN // AC. Lấy điểm p trên cạnh AC sao cho CNP = 60 ữ - Chứng 


minh tứ giác AMNP là hình bình hành. 
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• ABMD và ADCM là hình bình hành. 

Ẹài 36: Vẽ hình bình hành ABCD. Kéo dài đường trung tuyến AM của 
tam giác ABC rồi lấy ME = MA. 

1) Tứ giác ABEC là hình đặc biệt nào? - . ' 

2) Chứng minh D, C, E tíiẳnghàng và suy ra c là trung điểm cùa DE. 

mmm tr- i * __ • / ^ _1 A A D > A/“'\ ị^-.irr tiiTA TV/Ĩ 


• Ị 

Emấil: daykemquynỉìOìi @gmaiL com 


. 2) Chứng minh D, c, E thẳng hàng và suy ra c là trung diêm cua 

Bài 37: Ve tám giác nhọn ABC(AB < ẤC) có đựờng trúng tuyến AM. 

Lấy điểm D trên tia đối của tia MA sao cho MD — MA. 

1) Chứng minh tứ giác ABDC là hình bình hành. 

. '2) So sánh Sabd với Sacd- 

Bài 38: Cho tam giác đều ABC. Lấy D € AB; E 6 AC; F € BC sao cho 
ỄDF = 60° và DFC = 120° • 

1) Tính số đo DEC V . 

2) Chứng minh tứ giác DECF là hình bình • > v • 

Bài 39: Cho tam giác ABC. Kéo dài hai đường trung tuyến BM và CN 

rồi lần lượt lấy MD= MB và NE =. NC. 

1 ) Các tứ giác ABCD và ACBE có dạng đặc biệt nào? 

2) Chứng minh D, A, E thẳng hàng rồi suy ra điểm A là trung điểm của 

đoạn thảng DE. _ _ _ . ' 

Bài 40: Cho tam giác nhọn ABC (ẠB < ẠC). Vẽ tia Bx // AC và tia 

•;'ỊjCy // AB sao cho Bx và Cy cắt nhau ồ D. 

1) Tứ giác ABDC là hình đặc biệt gì? , 

2) Gọi M là trung điểm của BC, Chứng minh A, M, D thăng hàng. 
Bài 41: Tam giác ABC cân ờ A có điểm M trên cạnh BC. Kẻ 
; MD//AC và ME//AB (D c AB; E e AC). 

1) Chứng minh tứ giác ADME là hình bình hành. 

2) AEMC là tam giác gì? 

3) So sánh MD + ME với AC. 

Bài 42: Cho hình thang ABCD có AB // CD; AB < DC và AC -L BD. Kẻ 
BE // AC (E nằm trên đường thẳng DC). . 

1) Tứ giác ABEC là hình đặc biệt nào? . 

2) Chứng minh rằng: tam giác DBE vuông ở B và BD 2 + AC 2 = DE 2 
Bài 43: Cho tứ giác ABCD có AB = CD .= 4cm và AD = BC - 2cm. 

1) Chứng minh AC và BD có cùng một trung điểm là o. 

2) Gọi I là trung điểm của CD, tính độ dài đoạn OI. 

n. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

Bài 1: Cho hình bình hành ABCD, có M và N là trung điểm của AB và 
CD. Chứng minh: _ " 

1) Tứ giác AMND là hình bình hành 

2) Tứ giác BMDN là hình bình hành 

3) Gọi I là giao điểm của AC và MN. Chứng minh: I là trung điếm 

• T cua AC từ đó suy ra AC, BD, MN đồng quy. • 
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Bài 2: Cho hình bình hành AÌ 5 ULI CO m va va ị 

CD* Gọi o la giao điểin của ÁC và BD. Chứng minh: AC, BD, MN 

đồng quy tại điem o. ' ’ , T ' 

Bài 3: Cho hình bình hành ABCD có AB < AD. Tia phân giác của A cắt 

BC ở I, tia phân giác của c cắt AD tại K. 

1) Chứng minh tam giác ABI là tam giác cân. 

2) So sánh BLA và KCB 

3) Chứng minh tứ giác AỊỊCK là hình binh hành. 

Bài 4: Cho hình bình hanh ABCD có E là trung điểm của AB, F là trung 

điểm của CĐ .Chứng minh: DE = BF. 4 

Bài 5: Cho hmh binh hanh ABCD có AB > AD. Kẻ AE, CF cùng vuông 

' góc BD(Ẽ, F € BD). 

1) Chứng minh: AE // CF và AE = CF 

2) Tứ giác AECF là hình gì? Vì sao? 

3) Cho AE = 12cm, BD = 18cm. Tính Sabcd _ 

Bài 6: Cho hình bình hành ABCD. AB > AD vẽ AE 1 BD(E F e 

BD). Ãi kéo dài cắt CD tại H và CF kéo dài cắt AB tại K- Chứng minh: 

1 ) AEGF là hình bình hành * 2) AHCK là hỉnh binh hành 

3) ACrBD~ HK đông quy_ _ 

Bài 7: Cho hình bình hành ẢBCD có M, N là trung điẽm của AB và CD, 

Ân và CM cắt BD ở E và F. Chứng minh: 

1) AM = CN và tứ giác AMCN là hình bình hành 


Bài 7: Cho hình bình hành ÃBCD có M, N là trung điểm của AB và CD, 
Ăn và CM cắt BD ở E và F. Chứng minh: 

1) AM = CN và tứ giác AMCN là hình bình hành 

2) F là trung điểm của BE. 

3) DE “ £ FB 

Bài 8: Cho hình bình hành ABCD có M, N là trung điềm của AB và CD, 
AN va CM cắt BD ở E và F. Chứng minh: 

1) Tứ giác AMCN ìà bành binh hành 

2) DE = ẼẼ = FB s M A % V v 

3) AC, BD, MN đồng quy. 


3) AC, BD, MN đỗng quy. 

Bài 9: Cho hình bình hành ABCD tâm o, lấy E 6 CD sao cho: ED = ^ DC, 
AE cắt BD tại K. Từ o kẻ đường thẳng song song với AE, cắt CD ở F. 

PU/íS-i/r mĩn n» . * ■ ’ 


Chứng minh: 

1) F là tru _ 

3) K là trung diểm của OD. 


1) F là trung điểm của EC. 2) DE — FE — FC. 


ứ) IV la uruiig Uieiu • 

Bài 10; Cho hình bình hành ABCD tâm o, lấy E e CD sao cho: ED = ^DC, 

.____ li 3 _ AT? à ĩ? 


AE cắt BD tại KI Từ o kẻ đường thẳng song song với ẠE, cắtCD ờ F. 

1) Chứng irùnh F là trung điểm, của EC và DE = FE = FC. 

2) Tinh DO và DK biết BD = 12cm. 

Bài 11: Cho hình thang vuông ABCD (A = D = 90°) có CD = 2AB. Gọ: 
H là hình chiếu của D lên AC. Gọi M, N là trung điểm của HC và 

HD. Chứng minh: 


Emaii: dinịk^ĩiquyiihoiì@gmail.cotn 


1) MN = AB 
3) MN h AD. 


2) ABMN là hình bình hành 


Bài 12; Cho hình thang vuông ABCĐ (A = D = 90°) có AE = “CD. Gọi 

. \\ v ì. 1 2 

H là hình chiếu của D lên AC. Gọi M, N là trung điểm của HC và HD. 
1) Chứng minh ABMN là hình bình hành 


1) Chứng minh ABMN là hình bình hành 

2) Chứng minh N là trực tâm của tam giác AMD 

3) Chứng minh BMD = 90° 

4) Cho biết CD = 16cm, AI) = 6cin. Tính Sabcd 

Bài 13; Cho tứ giác ABCD có M, N, p, Q, E, F là trung điểm của AB, 
BC, CD, DA, AC, BD. Chứng minh: 
í) MN = PQ và NP = MQ 

2) MF = PE và ME = PF_ 

3) Tứ giác MEPF và MNPQ là hình bình hành 

4) MP^NQ, EF đồngquy. 

Bài 14: Chó tứ giác ABCD có M, N, P, Q, E, F là trung điểm của AB, 
BC, CD, DA, Ấc, BD. Chứng minh: 

1) MNPQ là hình bình hanh 2) MEPF là hình bình hành. 

3) NEQF là hình bình hành. 

Bài 15: Cho hình bình hành ABCD có Â = 60°, AB = lOcm; 
AD = 15cm. Tia phân giác của A cắt BC tại E. Chứng minh: 

1) Tam giác ABE cân 2) Tính EC. 3) Tính S ABCD 

Bài 16: Cho hình bình hành ABCD có B = 120°, AB = lOcm, 

AD - 15cm. Tia phân giác của Â cắt BC tại E. 

1) Tính EC * 2) Kẻ BH 1 AH tại H. Tính BH 

3) Tính Sabe 

Bài 17: Cho hình bình hành ABCD cổ Â = 60°. Lấy E € AD, F e CD, 
sao cho DE = CF. Gọi K là điểm đối xứng cụa F qua BC. s là giao 
điềm của hai đường thẳng AK và AD. Chứng minh: 

1) Tam giác CKF cân và tánh KCF (I là giao điểm của BC và KF) 

2) sc = SD 

3) Tam giác SEK đều 

4) AB // KE. 

Bài 18: Cho hình bình hành ABCD có Ẵ = 60°. Lấy E € AĐ, F € CD, 
sao cho DE = CF. Gọi K là điểm đối xứng của F qua BC. s là giao 
điểm của hai đường thẳng AK và AĐ. Chứng minh: 

1) Tam giác SDC đều ■ 2) EK // AB. 

Bài 19: Cho hình bình hành ABCD có A = 60°. Lấy hai điểm E, F 
thuộc AD và CD sao cho DE = CF. K là điểm đối xứng của F qua BC. 
Kẻ ia // CD (I € BC) 
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1) Định dạrig tam giác CKI 

2) Tứ giác CDEI là hình đặc biệt nào? Vì sao? 
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Ị 2) Chứng minh BAH = MCA; CA 
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2) Chứng minh BAH = MCA; CAH = MBA 
Bài 4: Cho tam giác ABC vuồng ở A có đường cao AH và đường trung 


3) Chứng minh EK//AB. 

III. BÀI TẬP NÂNG CAO 

: ! Bài 1: Cho hình bình hành ABCD có AB < AD. Tia phán giác của A cắt 

BC ở I, tia phân giác của C cắt AD tại K. Chứng minh tứ giác AICK 
ỉà hình bình hành. 

Bài 2: Cho hình bình hành ABCD. AB > AD, vẽ AE ± BD, 
CF _L BD(E, F € BD). AE kéo dài cắt CD tại H và CF kéo dài căt AB 

tại K. Chứng minh: __ 

1) Tứ giác AECF là hình bình hành 2) AC, BD, HK ddng quy. 

Bài 3: Cho hĩnh bình hành ABCD tâm o, lấy E € CD sao cho: 
FiD = —DC, AE cắt BD tại K. Từ o kê đường thẳng song song với AE, 

' cắt CD ở F. _ _ 

1) Chứng minh DE = FE = FC. 2) Tính DK, biết BD = 12cm. 

Bài 4: Cho hình thang vuông ABCD (Â = D = 90°) có CD = 2AB- G<?iH 
là hình chiếu của D lên AC. Gọi M, N là trung điểm của HC và HD. 

Chứng minh; _ 

1 ) ABMN là hình bình hành. 2)BMD = 90 < \ ^ 

Bài 5: Cho tứ giác ABCD có M, N, p, Q, E,F là trung điểm của AB, BC, 

CD, DA, AC, BD. Chứng minh: MP, NQ, EF đồng quy. vỏ 

ị Bài 6: Cho hình binh hành ABCD có Â » 60°, AB = lOcm, AD = 15cm. 

- Tia phân giác của Â cắt BC tại E. 

1) Tính EC. 2) Tíiih Sabcd 

f Bài 7: Cho hình bình hành ABCD có Â = 60°. Lấy hai điểm E F thuộc 

I Âd và CD sao cho DE = CF. K là điểm đối xứng của F qua BC. Chứng 

I minh EK // AB. 

Ị Bài 3. HÌHH CHƠ MHỘT 

I. BÀI TẬP Cơ BẢN ^ l 

Bài 1: Cho tam giác ABC vuông ở A có AM là đường trung tuyến. Định 

dạng cac tam giác ABM, ACM- __ Đ , A « Ịị 

Bài 2: Cho tam giác ABC vuông ở A có đường tmng tuyến AM. Biết AB ị 

■ , = ẽcm; AC = 8cm. Tính độ dài các đoạn BC, AM. I 

Bài 3: Cho tam giác ABC vuông ở A có đường cao AH và đường trung 

ị’ ^piyến AM. ẩ 

• / r 9 .,1 
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tuyến AM. 

1) Chứng minh hai tam giác AMB và AMC là tam giác cân. 

2) So sánh ỔÃH với MAC; CÃH với MÃB. . '■ 

Bài 5: Cho tam giác ABC vuông à A có đường cao AH. Kẻ HD vuông góc 
với AB ở D và HE vuông góc với AC ở E '': • 

1) Tứ giác ADHE lẵ hình đặc biệt nào? Vì sao? 

2) Gọi o là giao điểm của AH và DE. Chứng minh OA = OH = ÓD - OE. 

Bài 6: Cho tam giác ABC vuông à A có đường trung tuyến AD. Kẻ 

DH//AC và DK//AB (H <= AB; K e AC). Chửng minh: 

1) H là trung điểm của ÀB và K là trung điểm của AC. 

2) Tứ giác AHDK là hình chữ nhật. 

Bài 7: Cho tam giác ABC cân ở A có M và N lần lượt là trung điểm của' 

BC và AC. Đường thẳng MN cắt đường thẳng song song với BC kẻ từ 
AtạiD.'V*v^ . 

. ’ .1) Chứng minh tứ giác ABMD là hình bình hành. 

2) So sánh MD với AC 

3) Tứ giác ADCM là tứ giác đặc biệt nào? Vì sao? . 

Bài 8: Cho tam giác ABC cán ở A có M là trung điểm của BC và N là 
trung điểm của ÀC. Trên tia MN lấy điểm I sao cho N là trung điểm 
cửa đoạn thẳng MI. 

1) So sánh MI với AB..và AC. 

2) Chứng minh tứ giác AICM là hình chữ nhật. 

Bài 9: Cho tam giác đều ABC có M, N là trung điểm của BC và AC. Vẽ 
tia Ax // BC sao cho Ax cắt dường thẳng MN ờ Ẹ. 

1) So sánh ME với AC 

2) Chứng minh tứ giác AMCE là hình chữ nhật. 

Bài 10: Cho tam giác đều ABC có M và N ỉần lượt là trung điểm của BC và 
CA. Trên tia NM lấy điểm D sao cho M là trưng điểm của ND. 

1) So sánh ND với AB và BC 

2) Chứng minh tứ giác BDCN là hình chữ nhật. 

Bài 11: Vỗ hình binh hành ABCD, kẻ AH. vuông góc với CD ờ H và CK 
vuông góc với AB ở K. . 

1) Tính số đo HAK 

2) So sánh AC và HK rồi suy ra AC, HK và BD có cùng một trung điểm. 

Bài 12: Cho hình thang vuông ABCD có Â - D - 90°; AB = lOcm; AD - . 

12cm; CD = 15cm. Lây điểm E trên cạnh CD sao cho BE song song với AD. 
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1) Chứng minh tứ giác ABED là hình chữ nhật. 

. Ị 2) Tính độ dài các đoạn thẳng BE, DE, EC, BC. 

' • Bài 13: Cho hình thang vuông ABCD có A = D = 90°; = AB = 10cm; 

; 5 CD = 18cm; BC = 17cm. Kẻ BE vuông góc với CD ở E. 

Ị 1) Chứng minh tứ giác ABED là hình chữ nhật 

2) Tính độ dài các đoạn thẳng DE; EC; BE; AD 

Bài 14: Cho hình thang cẩn ABCD (AB // CD; AB < CD) có AH, BK là 

hai đường cao. _ 

1) Chứng minh tứ giác ABKH là hình chữ nhật 

2) So sánh DH và CK _ 

Bài 15: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD; AB < CD) có hai đường 

cao là AH và BK. 

1) Tứ giác ABKH là hình đặc biệt gì? Vì sao? 

2) So sánh DH và CK 

;■ rn _ AR 

3) Chứng minh DH = 2 - 

Bài 16: Vẽ hình bình hành ABCD có AD vuông góc với AC. Kéo dài 
dường trung tuyến AI của tam giác ADC về phía I rồi lấy điểm E sao 
cho I là trung điểm của đoạn thẳng AE. 

1) Tứ giác ADEC là tứ giác đặc biệt gì? Vì sao? 

2) Chứng minh ba điểm B, c, E thẳng hàng 

3) Điểm c là gì của đoạn thẳng BE? 

• Bài 17: Cho tứ giác ABCD có hai đường chéo AC và BD vuông góc với 

nhau. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm của AB, BC, CD, DA. 

1) Chứng minh: MN // PQ và NP H MQ 

2) Tính số đo NMQ. 

• Bài 18: Cho tứ giác ABCD có hai đường chéo AC và BD vuông góc với 

nhau. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm cửa AB, BC, CD, DA. 

1) Tính số đo NMQ 

2) Chứng minh tứ giác MNPQ là hình chữ nhật. 

Bài 19: Cho hình chữ nhật ABCD (AB < AD). Vẽ ỈAy = 90° sao cho tia 
Ax cắt tia CD ỏ M và tia Ay cắt tia BC ở N. Kẻ tia Mz // AN và tia Nt 

/7 AM sao cho Mz cắt Nt ở p. 

1) Chứng minh tứ giác AMPN là hình chữ nhật 

2) Gọi o là giao điểm của AP và MN. Định dạng tam giác OAN 

Bài 20: Cho hình chữ nhật ABCD (AB < AD). Vẽ xAy = 90° sao cho tia Ax 

cắt tia CD ờ M và tia Ay cắt tia BC ô N. Dựng tia Mz // AN và tia Nt // 
AM sao cho Mz cắt Nt ở p. Gọi o là giao điểm của AP và MN. 

/ ■ ; 1) So sánh AP và MN 

2) Chứng minh các tam giác OAM; OAN; ONP; OMP là tam giác cân. 
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Bài 21: Cho hình chữ nhật ABCD (AB < AD). Lấy điểm M trên tia CD 
và điểm N trên tia BC sao cho MAN = 90°. Kẻ Mx // AN và Ny // AM 
sao cho Mx và Ny cắt nhau ở E. Gọi o là giao điểm của AE và MN. 

1) Chứng minh tứ giác AMEN là hình chữ nhật y 

2) So sánh OA với OC. , 

Bài 22: Cho tam giác ABC cân ở A có đường cao AH. Vẽ tia Ax // BO và 

tia Cy // AH sao cho Ax cắt Cy ở D. 

1) Chứng minh tứ giác ADCH là hình chũ nhật 

2) Gọi N là giao điểm của AC và DH, biết AB = 8cm. Tính độ dài NH. 
Bài 23: Cho tam giác ABC cân ớ A có đường cao AH. Vẽ tia Ax // BC và 

tia Cy // AH sao cho Ax và Cy cắt nhau ở D. 

1) Tứ giác ADCH là tứ giác đặc biệt gì? Vì sao? 

2) Gọi N là giao điểm của AC và HD. Đường trung tuyên CM của 
tam giác ABC cắt AH ờ G. G là gì của tam giác ABC? 

3) Chứng minh B, G, N thẳng hàng. 

Bài 24: Cho tam giác ABC cân ở A có đường cao AK. Từ điếm M trên 
đoạn thẳng HC kẻ Mx vuông góc với HC, tia Mx cắt tia phản giác 
ngoài đỉnh A của tam giác ABC ở D. 

1) Tính số đo HÃD 

2) Chứng mình tứ giác ADMH là hình chữ nhật. 

n. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

Bài 1: Cho tam giác ABC vuông ở A có AB = 3cm; AC = 4cm; M là trung 
điểm của BC. Tính BC; AM. 

Bài 2: Cho tam giác ABC vuông ờ A, có AB = 6cm; AC = 8 cm; M là 
trung điểm cua BC. 

1) Tính 3C. 

2) Kẻ MR // AC (H € AB), MK// ẤB (K e AC). Tử giác AHMK là hĩnh gi? 
Bài 3: Cho tam giác ABC có AB = 6 cm; AC= ,8cm; BC = 10 cm. D là 

trung điểm của BC. Kẻ DH -L AB ở H, DK -L Ac ở K. 

1) Tính AD. 

2) Chứng minh tứ giác AHDK là hình chữ nhật. 

3) Tính Sahdk . 

Bài 4: Cho hình thang vuông ABCD có A-D = 90°; AB = 12cm; 

AD = 15cm; CD - 2Gcm. Kê BE vuông góc CD tại E. 

1) Tứ giác ABED là hình gì? Vì sao? Tính Sabed- 
•2) Tính BE; EC; BC. 

Bài 5: Cho hình thang vuông MNPQ có M = Q = 90°; MN = 16em; NP= 

17cm; PQ = 24cm. Kẻ NE vuông góc PQ tại E. 

1) Định dạng tứ giác MNEQ. 

2) Tính QẼ; EP; MQ. 

3) Tính Smneq và S.mnpq 
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,' ^Ù.L_ „!_u A ỉ> _ »2iT ' & cắt AC ở p và AB ồ D. DP cắt AH ở o và AM ồ Q 

2) Định dạng ÃMAC và AOAP 


lị 


1) Chứng minh AB = ME. 

2) Chứng minh AMCE là hình chữ nhật. 

3) Cho AB = 16cm. Tính MC; AM và Samce- 

Bài 7: Cho tam giác ABC có đường cao AD. Gọi E ỉà trung điểm của AB 
và F là điểm đối xứng với D qua E. Chứng minh tứ giác ADBF là 
hình chữ nhật và so sánh AB với FD. 

Bài 8: Cho hình bình hành MNPQ; vẽ ME vuông góc PQ ở E và PF 
vuông góc với MN ở F. Chứng minh: 

1) MP = EF 2) MP, NQ, EF đồng quy 

Bài 9: Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Điểm M di động trên BC; kẻ 
ME vuông góc AB tại E và MF vuông góc AC tại F 

1) Tứ giác AE MF là hình gì? Vì sao? 

2) Kẻ AI vuông góc BC tại I so sánh AM và AI. 

3) Định vị trí M trên BC để EF nhỏ nhất. 

Bài 10: Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Điểm M đi động trên BC; 
kẻ MH vuông góc AB tại H và MK vuông góc AC tại K 

1) Tứ giác AHMK là hình gi? Vì sao? 

2) Định vị trí M trên BC để HK nhỏ nhất. 

Bài 11: Tam giác ABC vuông ở A có đường trang tuyến AM. Trên tia 
AM lấy điểm I sao cho M là trung điếm của AI. 

1) So sánh AI và BC. 

2) Tứ giác ABIC là hình gi? Vỉ sao? 

Bài 12: Cho hình chữ nhật ABCD tâm o, kẻ BH vuông góc AC ở H. 
Trên tia đôi của tia BH lấy BE = AC 

1) Tam giác BDE là tam giác gì? Vì sao? 

2) Chứng minh HBO = 2BDẼ 

3) Chứng minh HOB = 2ÕDC 

4) Tính ẼDC; ẤDÈ 
Bài 13: Cho hình chữ nhật ABCD tâm Ij kẻ BM vuông góc AC ở M. 

Trên tia đôi của tia BM lấy BF = AC ^ 

1) Định dạng tam giác BĐF và tam giác IĐA. 

2) Đặt X = BDF. Tính MÌB và MBI theo X 

3) Tính ẤDF 

Bàẳ 14: Cho tam giác ABC vucng ở A có AH là đường cao, AM là đường 
trung tuyến. Qua H kẻ đường thẳng song song với AB và AC, lần lượt 
cắt AC ơ E và AB ở D. DE cat AH ở o và AM ở I 

1) Tứ giác ADHE là hình gì? Vì sao? 

2) Chứng minh IEA ?= ĨÌAC 

3} Chứng mùìh ỈAÈ = ĨĨCẦ ‘ • 

* 4} Tính AĨỀ . 


V 
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1) Chứng minh AH = DP 
3} Chứng minh AAPQ vuông ở Q. 

Bài 16: Cho điểm E thuộc cạnh AB của hình chữ nhật ABCD. F thuộc tia BC 
sao cho ẼDF = 90 ử . Vẽ hình chữ nhật FJ)FK, tâm o. Chứng minh: 

1) BO = ^ 2) Tam giác DBK vuông 

2 _ 

Bài 17: Cho hình chữ nhật ABCD. Kẻ BK vuông góc AC ở K- Gọi MvàN 
la trung điem AK và CD. Kẻ CI vuông góc BM ơ I và cắt BK ờ E 

1) Chứng minh: ME // NC // AB va Ẽ là trung điểm KB 

2) Tứ giác MNCE là hình gì? 

3) Chứng minh BM vuông góc MN 

4) Cho BK ss 4cm; AC = ỊOcm. Tính Sabcd- 

Bài 18: Cho bình chữ nhật ABCD. Kè BP -vỵông góc AC ở P.GọiM và N là 
truny điểm AP và CD. Kẻ CQ Nuông góc BM ờ Q và cãt BP ơ E 





•| í 


1) Tứ giác APHQ là hình gì? Vi sao?^ 

2) Chứng minh: KQH = KHQ và KQO - 90° 

3) Tính QPI 

4) Chứng minh PI Ị Ị QK 

Bài 20: Cho tam giác ABC vuông ở A có AH là đường cao. Gọi M và N 
lần lượt là hình chiếu của H xuống AB và AC. Gọi I là trung điểm của 
HB, K là trung điểm HC. AH cắt MN ỗ o. 

1) So sánh AH và MN 2) Tính ÌS^MI 

3) Chứng minh: MI// NK 

Bài 21: Cho tam giác ABC vuông ở A có AH là đường cao. Gọi Đ và E 
lần lượt là hình chiếu cùa H xuống AB và AC. 

1) Chứng minh AH = DE _ 

2) Gọi I lá trung điểm của HB, K là trung điểm HC. Chứng minh 

DI//ẼK. 

ffl. BÀI TẬP NÂNG CAO 

Bài 1: Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Điểm M di động trên BC; kẻ 
ME vuông góc AB tại E và MF vuông góc AC tại F. Định vị trí M 

trên BC dế EF nhỏ nhất. _ 

Bài 2: Cho hình chữ nhật ABCD tâm 0, kẻ BH vuông góc AC. Trên tia 
đôi của tia BH lấy BE = AC. * 
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1) Tam giác BDE là tam giác gì? Vì sao? 

2) Tính ÉDÕ; ẤDE 

Bài 3: Cho hình chữ nhật ABCD tâm I, kẻ BM vuông góc AC. Trẽn tia 

đối của tia BM lấy BF = AC. Tính ÃDF. 

Bài 4: Cho tam giác ABC vuông ở A có AH là đường cao, AM là đường 
trung tuyến. Qua H kẻ đường thẳng song song với AB và AC, lân lượt 
cắt AC ờ E và AB ở D. DE cắt AH ở o và ẤM ở I 

1) Tứ giác AĐHE là hình gì? Vì sao? 

2) Tính ẤĨỀ. 

Bài 5: Cho điểm E thuộc cạnh AB của hình chữ nhật ABCD. F thuộc tia 
BC sao cho ỂDF = 90°. Vẽ hình chữ nhật EDFK. Chứng minh tam 
giác DBK vuông. 

Bài 6: Cho hình chữ nhật ABCD. Kê BK vuông góc AC ở K. Gọi M va N 
là trung điểm AK và CD. Kè CI vuông góc BM ở I và cắt BK ồ E 

1) Chứng minh BM vuông góc MN. 

2} Cho BK - 4cm; AC = lOcm. Tính Sabcd- 

Bài 7: Cho tam giác ABC vuông ở A có AK là đường cao. Gọi D vàE lân 
lượt là hình chiếu của H xuống AB và AC. Gọi I là trung điem cua 
HB, K là trung điểm HC. Chứng minh: 

1) DI // EK 

2) Gọi F là trung điểm IK. Chứng minh tam giác DEF cân. 


Bài 4. HÌNH THOI 



I. BÀĨ TẬP Cơ BẢN 

Bài 1: Cho hình thoi ABCD có DÂB = 60°. 


. 


' 








1) Tính số đo ẤBC,BCD, CDA. 2) Tính số đo ABD, ACIĨ. 

Bài 2: Cho tam giác ABC cân tại A. Gọi D, E, F ỉần lượt là trung điểm 
của các cạnh BC, AC, AB. Chứng minh: 


cua. cac cạrin Jtso, AL/, B-D- cmưng IIUIIIÌ- 

1) AE = ED = DF = FA. • , . 2) Tứ giác AEDF là hình thoi. 

Bài 3: Cho tam giác đều ABC có D, E, F lần lượt là trung điể m c ác 


cạnh BC, AC, AB. Chứng minh các tứ giác AEDF, BFEI), CDFE là 
các hình thoi. 


Bài 4: Cho tam giác ABC cân tại A. Trên nửa mặt phẳng không chứa A 
có bờ là đường thẳng chứa cạnh BC, vẽ tia Bx // AC và tia Cy // AB. 
Gọi D là giao điểm của hai tia Bx và Cy. Chứng minh: 

1) Tứ giác ACDB là hình bình hành. 

• 2) Tứ giác ACDB là hình thoi. 

Bài 5: Cho tam giác ABC cân tại A có đường trung tuyến AD. Trên tia 
đối của tia DA lấy điểm E sao cho DE = DA- Chứng minh: 


đối của tia DA lấy điểm E sa( 
Etììail: dcnkemquyììhon @gmail.com 


1) Tứ giác ACDB là hình bình hành. 

2) Tứ giác ACDB là hình thoi. 

Bài 6: Cho tam giác ABC cân tại B có đường cao BE. Trên tia đối của 
tia EB lấy điểm D sao cho ED = EB. Chứng minh: 

1) Tứ giác ABCD là hình bình hành. ' ^0' 

2) Tứ giác ABCD là hình thoi. - c 

Bài 7: Cho tam giác ABC có đường phân giác trong AD. Trẽn AC lấy 
điểm E sao cho DE // AB, trên AB lấy điểm F sao cho DF // AC. 
Chứng minh: 

1) Tứ giác"AEDF là hình bình hành. 

2) Tứ giác AEDF là hình thoi. 

Bài 8: Cho tam giác ABC cân tại B. Đường thẳng qua c song song với 
AB cất tia phân giác của ÂBC tại D. Chứng minh: 

1) AB = CD. 2) Tứ giác ABCĐ ỉà hình thoi. 

Bài 9: Cho tứ giác ABCD có BAI) = BCD. Biết rang: tia AC là tia phân 

giác của BÂD và tia CA là tia phân giác của BCD. Chứng minh: 

1) Các tam giác ABC và ADC là các tam giác cân. 

2) AB - DA._ 

3) Tứ giác ABCD lã hình thoi. 

Bài 10: Cho tứ giác ABCD có AC = BD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung 
điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA Chứng minh: 

1) MN = NP = PQ - QM. 2) Tứ giác MNPQ là hình thoi. 

Bài 11: Cho tứ giác ABCD có AD = BC. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung 

điểm của các cạnh AB, AC, CD, BD. Chứng minh:_ 

1) MN = NP = PQ = QM. 2) Tứ giác MNPQ là hình thoi. 

Bài 12: Cho hình thang cân ABCD <AB // CD). Gọi M, N, P T Q lần ỉượt 
là trung điểm của các cạnh AB, BC, CD, ĐA. Chứng minh: tứ giác 

MNPQià hanh thoi. * " 

Bài 13: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD). Gọi M, N, p, Q lần lượt 
là trung điểm của các cạnh AB, AC, CD, BD: Chứng minh: tứ giác 
MNPQ là hình thoi. 

Bài 14: Cho hình bình hành ABCĐ có hai đường chéo AC và BD cắt 
nhau tại o. Đường thẳng ch qua o cắt cạnh AB và CD lần lượt tại M 
và p, đường thẳng d 2 qua o cắt cạnh BC và DA lần lượt tại N và Q. 
Biết rằng: di 1 d 2 . Chứng minh: 

1) Tứ giác MNPQ là hình bình hành. 

2) Tứ giác MNPQ là hình thoi. 

Bài 15: Cho hình chữ nhật ABCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt ìà hình chiếu 
của các cạnh AB, BC, cò, DA. Chứng minh: tứ giác MNPQ là hình thoi. 
Bài 16: Cho hình thoi ABCD có hai đường chéo AC và BD cắt nhau tại 
o. Trẽn đoạn OA lấy điểm E, trên đoạn OG lấy điểm F sao cho AE - 
CF. Chứng minh tứ giác BEDF ià hình thoi. 
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BỜI Dưỡm^^Mũ ĩtáso&ĩqmẺ có hai đường chéo AC và ^Mtyyfeỉỉ]Wi 

o. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm của các đoạn ỠA, ỞB, oe, 
OD. Chứng minh tứ giác MNPQ là hình thoi. 

Bài 18: Cho hình thoi ABCD có hai đường chéo AC và BD cắt nhau tại o. 

! Biết ràng: AC = 8cm, BD = 6cm Tính độ dài các đoạn thẳng OA, OB, AB. 

Bài 19: Cho hình thoi ABCD có AC == I2cm, BD = 16cm. 

1) Tính diện tích hình thoi ABCD. 

2) Tính độ dài các cạnh của hình thoi ABCD. 

Bài 20: Cho hình thoi ABCD có AB = 15cm, BD = 24cm. 

1) Tính độ dài AC. 

2) Tính diện tích hình thoi ABCD- 

Bài 21: Cho hình thoi ABCD có AB = BD = lOcm. 

1) Tam giác ABD là tam giác gì? Vì sao? 

2) Tính số đo các góc của hình thoi ABCD. 

3) Tính độ dài AC. • 

4) Tính diện tích hình thoi ABCD. 

Bài 22: Cho hình thoi ABCD có diện tích bằng 120cm 2 và AC = lOcm. 

ij Tính độ dài BD. 

2) Tính chu vi của hình thoi ABCD.. 

; Bài 23: Cho hình thoi ABCD có diện tách bằng 50 Vỗ cm 2 và AC = lOcm. 

1) Tính độ dài BD và AB. _ . 

2) Tính số đo các góc của hình thoi ABCD. 

Bài 24: Cho tam giác ABC cân tại A có đường trung tuyến AD. Từ D, kê 
đường thẳng DE song song với AB (E 6 AC) và kẻ DF song song với 
AC (F € AB). Chứng minh: AEDF là hình thoi. . 

Bài 25: Cho hình bình hành ABCD có 2 đường cao AH = AK Chứng 

minh ABCD là hình thoi. __ _ ^ 

Bài 26: Cho hình thang cân ABCD (AB n CD, AB < CD). Gọi E, F, G, H 
lần lượt là trung đilm của AB, BC, CD, DA. Chứng minh EFGH là 

hình thoi. _ ^ 

Bài 27: Cho tứ giác ABCD có AB = CD. Gọi E, F, G, H lần lượt là trung 

điếm của BC, AC, AD, BD. Chứng minh: 

1) EH = GF 2) Tứ giác EFGH là hình thoi. 

Bài 28: Cho tứ giác ABCD có AC = BD. Gọi E, F, G, H lần lượt là trung 

điểm cua AB, BC, CD, DẠ ỵ % 

Chứng minh tứ giác EFGH là hình thoi._ 

Bài 29: Cho hình thang cân ABCD (AD// BC). Gọi E, F> G, H, R, s lân 
lượt là trung điểm của BC, AC, AD, BD AB, ĐÕ Chứng minh: 

' 1) Tứ giác RFSH là. hình thoi.' 2) Tứ giác ERGS là hình thoi. 

Bài 30: Cho góc xOy và tia phân giác Oz^ Từ điểm M 6 Oz kẻ 
MA // Oy và MB // òx (với AeOxvàBe Oy). Chứng minh: tứ giác 

OAMB là hình thoi. _ 

Bài 31: Cho hình bình hành ABCD có AD ± AC. Gọi M, N theo thứ tự 
là trung điểm của AB, CD. 

1) Chứng minh: MN 1 AC. 2) Tứ giác AMCN là hình gì? 
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‘t $M:$ỈL Cho bình bình hành ABCD c OM 

' ’ BC.TYên tia đòi cùa tia MA lấy ME = MA. Chứng minh: 

1) Tứ giác ABEC là hình thoi. 2) D, c, E thẳng hàng. 

3) C là trung điểm DE. 

; Bài 33: C!ho hình thoi ABCD có gốc A - 60°, kẻ BH 1 AD (H € AD), rồi 
kéo dài một đoạn HE = BH. Nối E với A, E với D. Chứng minh: 

1) H là trung diểm AD. 2) ABDE là hình thoi. 

Bài 34: Cho hình chữ rihật ABCD. Gọi E là điểm đối xứng với A qua B; F 
là điểm đối xứng với c qua B. Chứng minh AFEC là hình thoi. 

Bài 35: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có AD = CD. Từ C kẻ đường thẳng 
song song với AD, cắt cạnh AB tại E. Chứng minh AECD là hình thoi. 

Bài 36: Cho tam giác ABC có D là điểm di động trên BC (D 5* B, C). Từ D, vẽ 
các đường thẳng song song với AB, AC và lần lượt cắt AC, AB tại M và N. 

1) Chứng minh: AMDN là hình bình hành. 

2) Tìm vị trí cùa D để tứ giác AMDN là hình thoi. 

Bài 37: Cho hình thang ABCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm 
của AB, BC, CD, ƠA. 

1) Chứng minh: MNPQ là hình bình hành. 

2) Hình thang ABCD cỏ thêm tính chất gi thi MNPQ là hình thoi. 

Bài 38: Cho tam giác ABC. Lấy các điểm D, r E theo thứ tự trẽn các cạnh 
I AB, AC sao cho BD = CÈ. Gọi M, N, I, K theo thứ tự là trung điểm 
yị của BE, CD, DE, BC. Chứng minh: 

1)MK = IN = ^ 2) IK JL MN. 

2 

Bài 39: Cho hình thoi ABCD. Lấy 2 điểm E và F thuộc AC với AE = CF. 

Gọi o là giao điểm của AC và BD. 

1 . 1) Chứng minh: OE = OF 2)l\jf giácBEĐFlà hình gì? Vì sao? 

Bài 40: Cho hình thoi ABCD có AB = BD. 

1) AABD là tam giác gì? Vì sao? 

2) Tính các góc của hình thoi ABCD. >r 

Bài 41: Cho hình thoi ABCD. Kẻ 2 đường cao AH và AK. Chứng minh: 

AH = AK. 

Bài 42: Cho tam giác ABC cân tại A. Kẻ Bx // AC, Cy // AB; sao cho 2 
tia Bx và Cy cắt nhau tại D. 

1) Chứng minh: Tứ giác ABDC là hình thoi. 

I 2) Các đường trung tuyến BM và CN của AABC cắt nhau ồ G. AG 

cắt BC tại o. Chứng minh: AO ỉà đường cao của AABC. 

Ị 3) Chứng minh: A, 0, D thẳng hàng. 

Bài 43: Cho tam giác ABC cân tại A. Gọi D, E, F lần lượt là trung điểm 
của BC, AC, AB. Biết EF = 3cm; AB = 5cm. 

1) Tính dộ dài BC • 2) Tính độ dài AD 

: . , 3) Tứ giác AEDF là hình ặ? Vì sao? 

ú Bài 44: Cho hình chữ nhật ÁBCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung 
ặ điểm của AB, BC, CD, DA. Chứng minh: 

I' 147 
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1) MQ = |bD; NP = ỈBD. 


2) MQ - MN, rồi suy ra MNPQ là hình thoi. '_ 

Bài 45: Cho hĩnh thoi ABCD. Gọi M, .N, p, Q lần lượt là trung điểm của 

AJB, BC, CD, DA. Chứng minh: _.. _ - 

1) MN 1 MQ. 2) Tứ giác MNPQ là hình chữ nhật. 

Bài 46: Hình bình hành ABCD có góc DÀC = 90°. Gọi M, N là trung 
điểm của AB, CĐ. Chứng minh: 

1) AM = CN 2) AN = CN 3) Tứ giác AMCN là hình thoi. 
Bài 47: Cho tam giác đều ABC. Kéo dài trung tuyến BM của tam giác 
ABC về phía M lấy điểm D sao cho M là trung điểm của BĐ. Kéo dài 
trung tuyến CN của tam giác ABC về phía N, lấy điểm E sao cho N là 

trung điểm của CE. Chứng minh: 

1) Các tứ giác ABCD và ACBE là hình thoi 

2) Ba điểm D, A, E thẳng hàng 

3) Tứ giác BCDE ìà hình thang cân. 
m. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

Bài 1: Cho hình thoi ABCD có AB = BD. 

1) AABĐ là tam giác gì? Vì sao? 

2) Tính các góc của hình thoi ABCD. 

Bài 2: Hình thoi ABCD có Â = 60°. Kẻ 2 đường cao BE và BF (E e AD; 
F € DC). 

1) Chứng minh: BE = BF 2) Tính số đo ABC ? 

3) Tính số đo ỂBF. ABEF là tam giác đặc biệt gì? Vì sao? 

Bài 3: Cho hình thoi ABCD có góc A = 60° kẻ BH i AD (H 6 AD), rồi 
kéo dài một đoạn HE = BH. Nối E với A, E với p. Chứng minh: 

1) H là trung điểm AD. 2) Tứ giác ABDE la hmh thoi. 

3) D là trung điểm CE. 4) AC = BE. 

Bài 4: Cho hình thoi ABCD có AB = BD. 

1) Chứng minh: AABD đều 



BD; AC. 

4) Tính diện tích hình thoi ABCD. * 

Bài 5: Cho hình thoi ABCD có chu vi là 8 cm và AC = 2>/3 cm. 

1) Tính độ dài BD 

2) Tính số đo các góc cửa hình thoi ABCD. 

Bài 6: Cho hình thoi ABCD có chu vi là 8 cm và AB = BD. Tính độ đài 

1 _ 1 ì J 1 .1 • 


jỷ 1) Tính độ dài BD 

; y 2) Tính số đo các góc cửa 

Bài 6: Cho hình thoi ABCD có 
; ị đường cao của hình thoi. 

ìíụiil: daxkemquynhon@gmail.com 
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Bài 7: Cho hình thoi ABCD có chu vi = 24cm. Đường cao AH = 3cm. 
Tính các góc của hình thoi. 

Bài 8: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có AD = CD và AC 1 BC. Từ c 
kẻ đường thẳng sọng song với AD và cắt AB tại E. . V 

1) Chứng minh: tứ giác AECD là hình thoi. 

2) Chứng minh: tứ giác BEDC là hình bình hành. 

3) Chứng minh: ACEB cân. 

4) Giả sử ACEB đều. Chứng minh: tứ giác ABCD là hình thang cân. 

Bài 9: Cho hình thang ABCD ( AB // CD) có AD = CD và AC JL BC./1 ừ C 

kẻ đường thẳng song song với AD và cắt AB tại E. 

1) Chứng minh: ACEB cân. ^ 

2) Hình thang ABCD sẽ như thế nào để ACEB đều? 

Bài 10: Cho hình thoi ABCD có góc A bằng 6Ọ ừ . Một góc xBy thay đổi 
sao cho tia Bx cắt cạnh AD tại M, tia By cắt cạnh CD tại N và góc 
xBy = 60°. Chứng minh: 

1) AB = BD. • 2) AABM = ADBN. 

3) Tổng độ dài (DM + ĐN) không đổi. 

Bài 11: Cho hình thoi ABCD có AB = BD. Gọi M và N lần lượt trên AB, 
BC sao cho AM = BN. 

- Ị) Chứng minh: ÁDM = BDN. 

2) Chứng minh: AMDN là tam giác đều. 

Bài 12: Cho hình thoi ABCD có AB = BD. Gọi M, N lần lượt trên các 
cạnh AB, BC sao cho AM + NC = AD. 

1) Chứng minh: AM = BN. 2) Chứng minh: AAMD = ABND 

3) Tính số đo các góc của AĐMN. 

Bài 13: Cho hình thoi ABCD có góc À = 60°. Trên cạnh AD lấy điểm M, 
trên cạnh DC lấy điểm N sao cho AM = DN. 

1) Chứng minh: BDC = 60° 2) Chứng minh: AABM = AADN 

3) Chứng minh: MBN = 60° 4) ABMN là tam giác gì? Vì sao? 

Bài 14: Cho tam giác ABC cân tại A. Gọi D, E, Ể lần lượt ỉà trung điểm 
của BC, AC, AB. Biết EF = 3cm; AB = 5cm. 

1) Tính dộ dài BC 2) Tính độ dài AD 

3) Tứ giác AEDF là hình gì? Vì sao? 4) Tính Saeop 

Bài 15: Cho hình chữ nhật ABCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung 
điểm của AB, BC, CD, DA. 


1) Chứng minh: MQ - -^BD; NP = ^BD: 

z z 


2) Chứng minh: MQ = MN, rồi suy ra tứ giác MNPQ ỉà hình thoi. 

3) Cho MP = 3cm; NQ = ỗcm. Tính S ARCD ? 

Bài 16: Cho tứ giác ABCD có AC = BD. Gọi E, F, G, H lần lượt ià trung 
điểm của AB, BC, CD, DA. 


Ị. 
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1) Chứng minh: EH = GF m —— 

! u 


2) So sánh: EF, GF, EH và GH. 

3) Chứng minh: EG JL HF. 

Bài 17: Cho hình thoi ABCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm của 
AB, BC, CD, DA. 

AC 

1) Chứng minh: MN và PQ cùng bằng . 

ì ti 

2) Chứng minh: MN 1 MQ. 

3) Chứng minh: tứ giác MNPQ là hình chữ nhật. 

4) Chứng minh: tứ giác MBPĐ là hình bình hành, suy ra M, o, p 
thảng hàng (O là tâm hình thoi ABCD) 

5) Biết Sabcd = I2cm. Tính Smĩípq 

Bài 1:8: Cho hlnh thang cân ABCD (AB // CD, AB < CD). Gọi E, F, G, H 
lần lượt ỉà trung điểm của AB, BC, CD, DA. 

1) Chứng minh: EF = GH; EH = GF. 

2) Chứng minh: tứ giác EFGH .là hình thoi. 

BC 

3) Gọi M, N lần lượt là trung điểm BD, AC. Chứng minh: EN = MG - —— 

/t 

4) Tứ giác ENGM là hình gì? Vì sao?_ 

Bài 19: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD) có E, F, G, H lân lượt là 
trung điểm của AB, BD, CD, CA. 

1) Chứng minh: EH = GF = 

AD 

2) Chứng minh: EH = GF = 


¥ 
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2) Từ điểm M kẻ đường thẳng vuông góc với Qz, cắt Ox tại c và 

cắt Oy tại D. Chứng minh: AB // CD. 

CD 



2 

3) Chứng minh: EG là tia phân giác của góc FEH. 

4) Chứng minh: FGD = HGC. ^ 

5) Cho ẤDC = BCD = 50°. Tính các góc của tứ giác EFGH? 

Bài 20: Cho tứ giác ABCD có AB = CD. Gọi E, F, G, H lần lượt là trung 

điểm của BC, AC, AD, BD. Chứng minh: _ 

1) EH = GF 2) Tứ giác EFGH là hình thoi. 

Bài 21: Cho hình thang cân ABCD (AD // BC). Gọi E, F, G, H, R, s lần 
lượt là trung điểm của BC, AC, AD, BD, AB, DC. Chứng minh: 

1) Tứ giác EFGH là hình thoi. 2) Tứ giác ERGS là hình thoi. 

Bài 22: Cho hình chữ nhật ABCD có M, N là trung điểm của AB và CĐ. 

1) Chứng minh: các tứ giác AMND và MBCN là hình chữ nhật. 

2) Gọi P là giao diểm của AN và DM; Q là giao điếm của BN và 
CM. Chứng minh: PQ // AB 

3) Tứ giác MPNQ là hình gì? 

Bài 23: Cho góc xOy và tia phân giác Oz. Từ diểm M € Oz kẻ MA // Oy 
và MB // Ox (vdi A € Ox và B e Oy). 
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cắt Oy tại D. Chứng minh: AB // CD. 

• 3) Chứng minh: AB - ^5-. . • 

2 , • ‘ ... • ^ 

Bài 24: Cho tam giác ABC. Lấy các điểm D, E theo thứ tự trên các cạnh 
AB, AC sao cho BD = CE. Gọi M, N, I, K theo thứ tự là trung điểm 
của BE, CD, DE, BC. ' 

1) Chứng minh: MK = IN = ^ 

2) Chứng minh: IK1 MN. 

3) Biết IK = 10 cm; MN = 2 cm. Tính điện tích tứ giác MINK 
Bài 25: Cho hình thang ABCD. Gọi M, N, P, Q lần lượt lầ trung điểm 

của AB, BC, CD, DA/j . 

1) Chứng minh: MNPQ là hình bình hành. __ 

2) Hình thang ABCD cọ thêm tính chất gì thì MNPQ là hình thoi? 
Bài 26: Hình_bình hành ABCD có góc DAC = 90°. Gọi M, N là trung 

điểm của AB, CD. Chứng minh: 

1) AM = CN 2) AN = CN • 

’3) Tứ giác AMCN là hình thoi , 

4) Biết MN = 6cm, AC = 8cm. Tính độ dài đoạn AN 

Bài 27: Cho hình thoi ABCD có AH là đương cao. M là trung điểm AD. 
Biết AD = 4cm; AH = 2cm. 

1) Chứng minh: HM = AM. 2) Chứng minh: AAHM đều. 

3) Tính số do góc D 4) Tính các góc hình thoi ABCD 

Bài 28: Cho hình thoi ABCD (góc A tù). Từ A hạ các đường vuông góc 

• AC 

AI, AK xuống các cạnh BC, CD. Giâ su IK - —; o là giao điểm của 

AC và BD. Chứng minh: 

DAlOKđều 2) ĩcjc =^ÍÃC 

3) ĨÕK = 2ĨẤK 4) BCD = 150° 

Bài 29: Cho hình thọi ABCD. Kẻ 2 đường cao ÀH và AK Chứng minh: 
AH =r AK 

Bài 30': Cho hình thoi ABC-D có o là giao điểm của 2 đường chéo. Gọi E, F, G, 
H theo thứ tự là chân các đường vuông góc kẻ từ o đến AB, BC, CD, DA. 

1) Chứng minh: E, o, G thẳng hàng và H, 0 } F thẳng hàng. 

2) Chứng minh: OE = OF = OH = OG. 

3) Tứ giác EFGH là hình gì? Vì sao? 

Bài 31: Cho hình thoi ABCD (góc A tù). Từ A hạ các đường vuông góc AI, AK 
xuống các cạnh BC, CD. Giả sử IK = ; 0 là giao điểm của AC và BD. 
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1) Chứng minh: AACI = AACK 

2) Chứng minh.: tứ giác BOKI là hình bình hành. 

3) Chứng minh: K là trung điểm CD. 

4) Tính các góc của hình thoi ABCD. 

Bài 32: Cho hình thoi ABCD (góc B tù) Từ B hạ BM, BN lần lượt vuông 
góc với AD và CD. Từ D hạ DP và DQ lần lượt vuông góc với AB và 
BC. Gọi H là giao điểm cua MB và PD; K là giao điểm của BN và 
DQ, o là giao <£ểm của AC và BD. Chứng minh: 

1) H là trực tâm AABD 2) K, C thẩng hàng 

3) PDQ = MSN 4) PHM = QKN 

5) Tứ giác BHĐK là hình thoi. 

Bài 33: Cho hình bình hành ABCD, các đuờng chéo cắt nhau d o. Gọi E, 
F, G, H theo thứ tự là giao điểm của các đường phân giác của các 
AAOB; ABOC; ACOD; ADOA. Chứng minh: 

1) H, o, F thẳng hàng và E, 0, G thẳng hàng. 

2) ABOF = ADOH 

3) OE - OG 

4) Tứ giác EFGH là hĩnh thoi. 

Bài 34: Cho hình thoi ABCD (góc A nhọn) có AB = a; kẻ DH 1 AB 

(H € AB), -_ 

1) Chứng minh: Sabcd ^ AB-AD 2) Chứng minh: Sabcd £ a 
3) Khi Sabcd có giá trị lớn nhất thì tứ giác ABCD là hình gì? Vì sao? 






Bài 5. HỈNH VÍIÕNG 

. . ĩ 






(Ị* 
-VVj 





I-BÀI TẬP Cơ BẢN 'óặ' 

Bài 1: Cho xôỹ = 90° và tia phân giác Ot. Lấy điểm A bất kì trên Ot, 
kẻ AB ± Ox ỏ A, AC ± Oy ở c. Chứng minh tứ giác OBAC là hình 
vuông. 

Bài 2i Cho tam giác ABC có Â = 90°; AB . AC = a và AĐ là đường 
phân, giác của góc trong- Từ D kẻ ĐE // AC và DF // AB (vơi E £ AB; 
F € AC). Chứng minh: 

1) Tứ giác AÉDF là hình vuông. 2) CE - BF. 

Bài 3: Cho tam. giác ABC cân tại A có AB = v2 và BC = 2. D là điểm 

1 đôi xứng với A qua BC. • 

1) AABC là tam giác gì? Vì sao? 

2) Chứng minh tứ giác ABDC là hình vuông. 

Ịmail: day kemqiiynhòìi@ gmail.com 


Bài 4: Cho tam giác ABC vuong can ơ A co nương trung tuyen AM. Ke 
MH // AC, MK // AB (H e AB; K e AC). Tứ giác AHMK là hình đặc 

biệt gì? VI sao? * 


Bài 5: Cho hình vuông ABCD. Kéo đài BC lấy E, kéo dài CD lốy ĩ', sao 




cho BE = DF. 

1) Chứng minh: AABE - AADF. ' V 

2) AEAF là tam giác gì? Vì sao?_. <3 _ 

3) Kẻ tia Ex // AF và tia Fy // AE. Ex cắt Fy tại G. Tứ giác AEGF 

là hình gì? Vì sao? 

Bài 6: Cho hình vuông ABCD. Trên các cạnh AB, BC, CD, DA lần lượt lây 
các điểm A’, B 1 , ơ, D’ sao cho AA’ = BB’ = CC’ = DD’. Chứng mình rằng: 

• 1) A’B = B’C = C*D = D’A. f 

2) AD’AA’ = AA’BB’ = AB’CC’ = AƠDD’. 


3) Tứ giác A’B’C’D’ là hình vuông. 

Bài 7: Cho hình vuông ABCD. Trên tia đối của các tia AD, BA, CB, DC lân 


lượt ìấy các điểm A\ B’, ơ, D’ sao cho AA’ = BB’ = cơ = Dơ. Chửng minh: 
rị AAA’B’ = ABB’ơ = ACC’D’ = ADƠA’. 

-%>Ã^B T C‘ = 90 C . 

3) Tứ giác A’B’ƠD’ là hình vuông. 

Bài 8: Cho hình vuông ABCD. Hai đường thẳng d) và d 2 vuông góc nhau 
ơ tam 0 của hình vuông. Đường thẳng di cắt AB, CD ở p và Q. Đường 
thẳng d 2 cắt BC, AD ở R và s. Chứng minh: 

1 ) AAOP = ÀbÓr. 2) OP = OR = os = OQ. 

3) Tứ giác PRQS là hình vuông._ 

Bài 9: Cho hình thang ABCD (AB // CD). Gọi M, N, p, Q theo thứ tự là 

trung điểm của AD, AB, BC, CD. 

1) Chứng minh: tứ giác MNPQ là hình bình hành. 

2) Hình bình hành MNPQ là hình gì nếu -hai đường chéo AC, BD 

bằng nhau và vuồng góc nhau? 

Bài 10: Cho tam giác OBC vuông cân tại o. Lấy A thuộc tia đối của tia 
OC, D thuộc tia đối cùa tia OB sao cho OA = OD. 

1) Chứng minh: ABCD là hình thang cân. 

2) Gọi M, N, p, Q lần lượt là trưng điểm của AD, AB, BC, CD. 
Chứng minh: MNPQ là hịnh vuông. 

Bài 11: Cho tứ giác EFGH cố hai đường chéo EG và FH vuông góc nhau 
và bằng nhau Gọi s, R, Q, p theo thứ tự là trung điểm của của các 
cạnh EF, FG, GH, HE. Chứng minh: SRQP là hình vuông. 

Bàỉ 12: Cho tứ giác ABCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trưng điểm của 

AB, BC, CD, DA. _ 

1) Chứng minh: MNPQ là hình bình hành. 
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MNPQ là- nap^sacnviei.eau.vậ) ^ giác OBDA là hình gì? Vì sao? 

3) Tính Soadb theo a. 


a) Hình chữ nhật b) Hình thoi c) Hình vuông 

Bài 13: Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, G, H lần lượt là trung điểm của 
AB, AC, DC, DB. . 

1) Chứng minh: EFGH là hình bình hành. 

2) Nếu AJD 1BC thì hình bình hành EFGH trở thành hình gì? Vì sao? 

3) Nếu AD “ BC thì hình bình hành EFGH trô thành hình gỉ? Vì sao? 

4) Tìm điều kiện để hình bình hành EFGH trở thành hình vuông. 
Bài 14: Cho tam giác ABC, các đường trung tuỵến BD và CE cắt nhau ờ 

G. Gọi H là trung điểm của GB, K là trung điểm của GC- 

1) Chứng minh: Tứ giác DEHK là hình bình hành. 

2) Nếu tam giác ABC cân tại A.Chứng minh: BD = CE và DEHK là 
hình chữ nhật. 

3) Nếu các đường trung tuyến BD và CE vuông góc nhau thì tứ giác 
DEHK là hình gì? Vì sao? 

4) Nêu điều kiện của tam giác ABC để tứ giác DEHK là một hình 
vuông. 

Bài 15: Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi I là trung điểm của 
AB và K là trung điểm của DC. Chứng minh: 

1) AIKD và BIKC là hình vuông. 2) IK = và DIC = 90°: 

Bài 16: Cho tam giác ABC vuông cân ở A. Trên cạnh BC lấy các điềm H, G 
sao cho BII = HG - GC. Qua H và G kè các đường thẳng vuông góc với BC 
chúr.g cắt AB và AC theo thứ tự tại E, F. Chứng minh rằng: 

11 aBEH và ACFG là các tam giác vuông cán. 


2) EH = HG = GF. 




mi = 1IVJ - w . 

Bài 17: Cho tam giác ABC vuông cân ờ A. Trên cạnh BC lấy các điểm 
H, G sao cho BH = HG = GC. Qua H và G kẻ HE± BC và GFJ.BC (E 
eAB; F Ể AC). Chứng minh rằng: 

1) EH = HG = GC. 

2) Tứ giác EFGH là hình vuông. 

Bài 18: Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi I là trung điểm của 
AB và K là trung điểm của DỌ, V* 

1) Chứng minh: AIKD và B1KC là hình vuông. 

2} Chứng minh: ADIC vuông cân. 

3) Gọi s và R lần lượt là tâm của các hình vuông AIKD và BĨKC-. 
Chứng minh: ISKR là một hình vuông. 

Bài 19: Cho xOy = 90° có Ot là đường phân giác. D là điểm trẽn Ot với 
OD = a. Đường trung trực của OD cắt hai tia Ox, Oy lần lượt tại A, B. 


.! 
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3) Tính Soadb theo a. . 

Bài 20: Cho tam giác ABC có AB = BC = 1 và ẠC - 72. 

1) Tính các góc của AAJ3C. 

2) Gọi D là điểm đối xứng với C qua B. Chứng minh AADB vuông cân. 

3) Gọi BE và *BF lần lượt lá đường phân giác góc trong của các 

AADB và AABC. Chứng minh BA là phân giác của EBF. 

4) Chứng minh: AEBF là hình vuông. %■ • 

n. BÀI TẬP LUYỆN TẬP c r 

Bài 1: Cho tam giác ABC cân tại A có AB = 72 và BC = 2. D là điểm 
đối xừng với A qua BC. 

1) Tính BD DO. l 

2) Tứ giảc ABDC là hình gì? Vì sao? Tính Sabdc- 
Bài 2: Cho tam giác ABC có AB 5= BC = 1 và AC = 72. 

1) Tính các gổc của tam giác ABC. 

2) Gọi D là điểm đối xứng với c qua B. Chứng min h AADB vuông cân. 
v - 3) Gọi BE và BF lần lượt là đường phân giác góc trong của các 

AADB và AABC. Chứng minh BA là phân giác của EBF. 

4) Chứng minh: AEBF là hình vuông. 

5) So sánh AACE với AADF. 

Bài 3: Cho hình bình hành ABCD. Gọi DE, BK lần lượt là đường phấn 
giác góc trong của các AADB và ADBC. 

1) Chứng minh: DE ií BK. . 

2) Tứ giác DEBK là hình gì? Vì sao? 

3) Tìm điều kiện của AABD để DEBK trỏ thành: 

a) Hình chữ nhật. . b) Hình vuông. 

Bài 4: Cho hình thang ABCD (AB // CD). Gọi M; N, p, Q theo thứ tự là 
trung điểm của AD, AB, BC, CD. 

1) Chứng minh: 'MNPQ là hình bình hành. 

2) Hình bình hành MNPQ là hình gì nếu hai đường chéo AC, BD 
bàng nhau và vuông góc? 

Bài 5: Cho tứ giác ABCD. Gọi M, N, p, Q lần lượt là trung điểm của 
AB, BC, CD, DA. 

1) Chứng minh: MNPQ là hình bình hành. 

2) Các đường chéo của tứ giác ABCD phải có điều kiện gì thì 

MNPQlà: . 

a) Hình chữ nhật b) Hĩnh thoi c) Hình vuông 

Bài 6: Cho tứ giác EFGH có hai đường chéo EG và FH vuông góc nhau 
và bàng nhau. Gọi s, R,. Q, p theo thứ tự là trung điểm của của các 
cạnh EF, FG, GH, HE. Chứng minh: SRQP là hình vuồng. 
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Bài 7: Cho tứ giác ABCD. Gọi E, F, G, H lân lượt là trung đièm cua 

AB*AC, DC, DB- __ 

1) Chứng minh: EFGH là hình binh hành. . 

2) Neu AỈ) X BC thì hình bình hành EFGH trở thành hình gì? Vi sao? 

3) Nếu AD = BC tỉù hình bình hành EFGH trở thành hình gt? Vì sao? 

' 4 ) lĩn điều kiện để hình bình hành EFGH trô thành hình vuông._ 

Bài 8: Cho hình bình hành ABCD có AB = 2AD. Gọi M và N là trung 

điểm của AB và CD. •_ 

1) Xác định dạng tứ giác AMND. 

3) E la giao điểm của AN và DM, F là giao điểm của MC và BN. 

Chứng minh: EF // BC. • 

41 Xác đĩnh dạng của tứ giác MENF. _ _ 

5) Tìm điều kiện của hình bình hành ABCD để tứ giác MENF là 

Bài 9: Ch^hmh^ữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi I là trung điểm của 
AB và K là trung điểm của DC. Chứng minh: 

1) AIKD và BIKC là hình vuông. 2) IK = và DIC = 90°. 

Bài 10: Cho hình vuông ABCD. Vẽ xAy = 90°. Ax cắt BC ở M; Ay cảt 
đường thẳng CD tại N. 

1 ) Chứng minh: AM AN vuông cân. ^ 

2) Vẽ hưih bình hành AMFN có o là giao điểm của AF và MN. 

... ... AF . ^ 


http://sachviet.edu.vn 

1) ẤDN = ỔDK. 2) AN = CK. 

3) AMDK cân ở M. _■ • 4) DM == AN + CM. 

Bài 15: Cho hình vuông ABCD. Trên cạnh AD lấy điểm F, trôn cạnh 
DC lấy điểm E sao cho AF = DE. Chứng minh: 

- - 2 ) và AFB phụ nhau. 


Chứng minh: OA = oc = và AACF vuông tại c. 





X 


3) Chứng minh: D, o, B thẳng hàng. 

Bài 11: Cho hỉnh vucng ABCD. Từ điểm M thuộc cạnh BC, vẽ đường thẳng 
cắtCD ỞK sao cho ẤMB = ẤMK . Kẻ AHXMKỞH-Chứng minh: 

1) aABM = AAHM và AH = AD. 2} ADAK = AHAK- 

3) MÃK=ÌÂ=45°. vv 

2 h : , 

Bài 12: Cho hình vuông ABCĐ. Từ điểm M thuộc cạnh BC, vè đường tháng 

cắtCĐỞ Ksao cho ẤMB - ẤMĨC.Kẻ AMUMKỜH. Chứng minh: 

1) AAMH = AAMB, 2) KAM = 45°. 

Bài 13: Cho hình vuông ABCD. M là điểm tùy ý trên cạnh DC- Tia 
phân giác của DẦM cắt CD tại I. Kẻ IH 1 AM tại H và tia IH cắt BC 
tại K- Chứng minh: 

1) AADĨ = AAHI và AABK 5= AAHK 2) IAK = 45°. 

V;. Bài 14: Cho hình vuông ABCD. Lây N e AB; M € BC sao cho 
ẤDN = NDM. Kẻ tia Dx X DN; Dx cắt tia BC tại K. Chứng minh: 

• ? 'Ạ 
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1) AABF = AADE. 

3) AE X BF. _ * , 

Bài 16: Cho hình vuông ABCD. Gọi E, F, K lần lượt là trung điểm của 

AB, BC, CD. _ _ . 

1 ) Chứng minh : AECK là hình bình hành. 

2) Chứng minh: ĐF X CE ờ M. . , 

3) AK căt DF tại N. Chứng minh N là trung điểm của DM. 

4) Chứng minh: AM = AB. _ 

Bài 17: Cho tam giác ABC. Ngoài tam giác ABC vẽ hai hỉnh vuông 
ABDE và BCKL. BM là đường trung tuyến của tam giác ABC. 

1) Chứng minh: Hai góc DBL và ABC bù nhau. 

2) Vẽ hình bình hành DBLN. Chứng minh AABC = ANLB. 

3) Gọi o là trung điểm của DL. Chứng minh NLO = ABM và DIj = 2BM. 

4) Tia MB cắt DL tại I. Tính ẤBM + DBÌ. Suy ra DIB - 90°. 

Bài 18: Cho tam giác ABC vuông ở A. Dựng các hình vuông ABDE và 
BCFG sao cho D, c cùng thuộc một nửa mặt phang có bờ là AB và G 
A cùng thuộc một nửa mặt phẳng có bờ là BC. GA cát BC và DC tại 1 
và K. Chứng minh:. 

1) ỐBẦ = ỐBD. 2) GA = CD và BCD = AGB. 

3) GA X DC tại K. 

Bài 19: Cho hình vuông ABCD. Vẽ xAy = 90°. Ax cắt BC ở M; Ay căt 
đường thảng CD tại N. 

1) Chứng minh: AMAN vuông cân. ^ 

2) Vẽ hình bình hành MANF có o là giao điểm của A F và MN. 
Chứng minh: D O, B thẳng hàng. 

3) Chứng minh: AC X CF.. . * 

Bài 20: Cho hình vuông ABCD. Trong hình vuông vẽ tam giác đẽu 

CED. Ngoài hình vuông vẽ tam giác đều BCF. 

1) Tính các góc của AAED. 

2) Chứng minh: AECF vuông cân. 

3) Chứng minh: A, E, F thắng hàng. 

Bài 21: Cho hình vuông ABCD. Trong hình vuông lấy hai điểm E, F sao 
cho EDC = ẾCÌ> = 15° và FAD = FDẦ = 15°. Chứng minh: 

1) AADF = ADCE. 2) AEDF là tam giác đều. 

3) Tính ẤFẼ. 4) ADFA = AEFA. 

5) ADEA = ACEB. 6) AAEB là tam giác đều. 
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F sao cho ẼDC = ẼCD * 15° và F ÃD --- FDÃ = 15°. Chứng minh: 

1) AEDF là tam giác đều. 2) ADFA = AEFA. 

3) AAEB là tam giác đều. 

Bài 23: Cho hình, vuông ABCD. Vẽ điểm E trong hình vuông sao cho 
ÊĐC = ECD = 15°. Vè điểm F trong hình vuông sao cho FAD = FDA 
= 15°. Chứng minh: 

1) AEDF là tam giác đều. 2) AABE là tam giác đều. 

Bài 24: Cho tam giác ABC vuông tại A. Từ một điểm M trêri cạnh BC. 
Kẻ MH 1 AB tại H. Kẻ MK 1 AC tại K. 

1) Chứng minh: Tứ giác AHMK là hình chữ nhật. 

2) Tìm vị trí của M trên cạnh BC để AHMK là hình vuông. 

3) Kẻ AI ± BC tại I. So sánh AM với AI rồi suy ra vị trí của M để 
AM + HK nhỏ nhất. 

Bài 25: Cho hình bình hành MNPQ có QM = QN và MQN = 90°. Gọi 


<r* 


NE, QF lần lượt là đường phân giác góc trong của các APNQ và 
aMQN. Chứng minh: 

1) AMQN và AQNF là các tam giác vuông cản. 

2) NEQF là hình vuông. 

Bài 26: Cho hình bình hành MNPQ có QM = QN. Gọi NE, QF lần lượt 
là đường phân giác góc trong của các APNQ và AMQN. 

1) Chứng minh NEQF là hình chữ nhật. 

2) Nếu QMN = 45° thì NEQF là hình gì? Vi sao? 

Bài 27: Cho hình bình hành ABCD. Gọi DE, BK lần lượt là đường phân 
giác của các AADB và ADBC. 

1) Chứng minh: DE // BK. 

2) Cho DE 1 AB. Chứng minh: DA = DB. 

3) Trong trường hợp DE 1 AB. Tìm sô' đo ADB để tứ giác DEBK là 
hình vuông. 

Bài 28: Cho hình vuông ABCD. Trên tía đối của các tia AD, DC, CB, BA 
lần lượt lấy các điểm A’, ư, c\ B’ sao cho AA’ = BB’ = CC’ = DD\ 
Chứng minh: ATETCTD* là hình vuông. 

Bài 29: Cho hình vuông ABCD có tâm o. Đường thẳng đi cố định qua 
tóm o lần lượt cắt các tia DA, BC ở M và p (A nẳm giữa D và M). 

1) Chứng minh: OM = OP. 

2) Vẽ đường thằng d 2 tùy ý qua o cắt các tia AB và CD tại N và Q. 
Chứng minh: MNPQ là hình bình hành. 

4) Nếu MNPQ là hình vuông thì có nhận xét gì về <Ỉ 2 ? 
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1) Tính độ dài đường cao AD. 

, 2) Gọi M là trung điểm của AC. Trên tia DM iấy E sao cho 

DM = ME. Chứng minh ADCE là hình vuông. Tính Sadge theo a 

Bài 31: Cho tam giác ABC cân tại A có đường trung tuyến AD. Gọi M là 
trung điểm của cạnh AC. Vẽ điểm E đối xứng với D qua M. 

1) Chứng minh: ADCE là hình chữ nhật. . / 

2) Nếu ADCE là hình vuông có diện tích bằng a 2 thì AABC là hình 
gì? Vì sao? Tính diện tích của AABC theo a. 

Bài 32: Cho hình chữ nhật ABCD. Tia phân giác góc C cắt tia phân giác 
góc D tại F. Tia phân giác góc A cắt tia phân giác góc B tại E. 

1) Tính các góc của ADFC. ; 

2) Chứng minh: AAEB = ủCFD. 

3) BE cắt CF tại H. Chứng minh CBH = BCH. 

Bài 33: Cho hình chữ nhật ABCD (AB > AĐ). Hai tia phân giác góc A 
và góc D cắt nhau tại G. Hai tia phân giác của góc B và góc C cắt 
nhau tại H. Hai tia DG và CH cắt nhau tại F. Hai tia ÀG và BH cất 
nhau tại E. Chứng minh: 

>1) Các ADFC; AAGD và ABHC vuông cân. 

. 2) AE = CF; BH = CH; EH ã- FH. • 

ra. BÀI TẬP NÂNG CAO 

Bài 1: Cho tam giác ABC nhọn, ngoài tam giác ABC vẽ các tam giác đều 
ABD và ACE. Dựng hình bình hành ADFE. Chứng minh tam giác 
FBC là tam giác đều. 

Bài 2: Cho tam giác ABC nhọn, góc A = 30°. Trên nửa mặt phăng bờ BC 
không chứa điểm A, dựng tam giác đều BCD, và dựng tam giác đều 
BAE về phía mặt phảng không chứa điểm C 

1) Chứng minh: aABD = AEBC 2) Chứng minh: AD 2 = AB 2 + AC 2 
;• Bài 3: Cho hình bình hành ABCD có góc A = 42°. Ngoài hình h ình hành 
vẽ các tam giác đều ABE và BCF . 

1) Tính góc EBF 2) Chứng minh: tam giác DEF đếu 

Bài 4: Cho điểm D nằm trong tam giác đều ABC. Vẽ các tam giác đều 
BDE và CDF (E, F, D năm cùng phía đối với BC). Chứng min h: tứ 
giác AEDF là hình bình hành. 

Bài 5: Cho hình vuông ABCD. Điểm E thuộc miền trong hình vuông sao 

cho EẤB = EBA = 15°. Dựng tam giác đều FEB sao cho F và C ồ 
i; cùng phía đối vói EB. Chứng minh: 

1) AABE = ACBF " 2) ACBF cân . 

w[ 3) CEF =15° 4) ACDE đều 
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Bài 6: Cho tam giác ABC có các góc nhọn, ưựng các *** 
và ACB’ ra phía ngoài tam giác. Gọi K và L theo tự tè trung điêm 

của C’A và CB\ M là điểm trên cạnh BC sao cho BM - 3MC. Gọi N- 

và I là trung điểm của BC và AC 

1) Chứng minh: góc KAL = góc NIB ! 

2) Chứng minh: AAKL = AlNB’ 

3) Chứng minh: góc MLK - 60° 

4) Tính các góc của tam giác MLK_ _' t 

Bài 7: Dựng ra phía ngoài tam giác ABC các tam giác đều A,BC và 

ABCi. Goi M, N, p lần lượt là trung điểm của các cạnh AỤ, BUi, 

Gọi 1 và H lan lượt là trung điểm của AB và BC. Chứng minh: 

1) MIN m MHP 2) MN= MP 3) AMNP dều 

Bài 8: Cho tam giác ABC có AB = 3cm, AC = 2cm và góc BAC = a°. 
Dựng ra phía ngoài các tam giác đều BCAi và ACB] 

1) Chứng minh: AACAi = ABỉCB 

2) Chứng minh: BBj £ 5cm 

3) Tìm góc a & để AAj đạt gía trị lớn nhất 

Bài 9: Cho tóm giác ABC vuông tại A Dựng các hình vuông ABDE và 
BCFG sao cho.D và c ở cùng phía đối với AB, G và A ở cùng phía đôỉ 

với BC. Chứng minh: 

1) GA = DC 2)GA±DC 

Bài 10: Cho tam giác ABC vuông tại A (AB < AC) có đường cao AH. 
Trong nửa mặt phăng bờ AH có chứa điểm c, vẽ hình vuông AHKE. 

AC cắt KE ở p f , 

1) Chứng minh: tam giác ABP vuông cân 

2) Dựng hanh bình hanh APQB. Gọi F ỉà giao điểm của PB và AQ. 

Chứng minh: HFKQ là hình thang 

Bài 11: Cho tem giác ABC nhọn có I lAtnmg điểm của AC. Bên ngoài 
tam giác ABC dựng các hình vuông BCKL và BAED. Trên tia đôi cùa 
tia IB lấy M sao cho I là trung điểm của BM. Chứng minh: 

1) BAM = DBC 2) DL = 2BI 

Bài 12: Cho tam giác ABC nhọn và AB < AC. Ngoài tem giác dựng các 
hìng vuông BCKL và BADE. Gọi BM.là đường trung tuyến của tem 

giác ABC. Chứng minh:; > _ 

1) EL - 2BM 2) EL -L BM 

Bài 13: Cho tam giác ABC nhọn và AB < AC. Ở miền ngoài của tam 
giác dựng các hĩnh vuông ABEF và ACGH. Kẻ đường cao AI của tem 
Jac ABC. Từ F và H dựng FK 1 AI, HL 1 AI. Gọi J là giao điểm của 

AI và FH. Chứng minh: , 

1) FKHL là hình bình hành 2) AI đi qua trung điểm cùa FH 


Bài 14: Ở miền ngoài tam giác ABC, dựng các hình vuông ABEF và 
ACGH. Dựng đường cao AI của tam giác ABC. Chứng minh AI, BG, 

CE đồng quy. A£ốh. 

Bài 15: Cho tem giác ABC nhọn. Ngoài tam giác đựng các hình vuông 

ABDE, ACGH, BCMN có tâm lần lượt là Oi, 0 2 , 0 3 . Gọi ĩ lồ trung 

điểm của BC. Chứng minh: _ 4 ■ 

1) 0,1 = 0 2 I và Oil 1 Oal 2) 0 2 0 3 = OiC và O2O3 1 OiC 

3) 0 3 A, O2B và OiC đồng quy ‘|v ) 

Bài 16: Trên các cạnh của một tứ giác bất kỳ, về phía ngoài cùa nó 
dựng các hình vuông ABEF, BCGH, CDNK, ADPQ. Gọi Oi, 0 2 , O3, O4 
lần lượt là tâm các hình vuông kể trên. Goị M là trung điểm của AC. 
Chứng minh: 

1) OìM = 0 2 M và O t M £ 0 2 M 2) 0 3 M = OjM và 0 3 M 1 0 ,M 

3 ) AOíMOs = AO2MO4 4 ) O1O3 _L O2O4 

Bài 17: Cho tam giác ABC nhọn có đường cao AH. Ngoài tam giác ABC 
dựng các hình vuông ABDE và ACFG. M và N là hình chiếu của D và 
Fxuống BC 

1) So sánh BC và DM + FN 

2) Chứng minh: AH qua trung điểm của EG 

3) Chứng minh: AH, CE và BG dồng quy 

Bài 18: Cho tem giác ABC nhọn. Ngoài tam giác dựng các hình vuông 
ABDE và ACFG, đựng hình bình hành AEIG. Chứng minh: 
r' 1) AABC =: AGĩA 2) CI = BF 

3) CI -L BF 4) AI, BF, CD đồng quy 

Bài 19: Cho tam giác ABC vuông tại A có đường cao AI. Dựng về phía 
ngoài tem giác các hình vuông ABDE và ACFG 

1) Chứng minh: DE„ IA, FG đồng quy 

2) Chứng minh: BF, CD, AI dồng quy 

3) Gọi H, K, L lần lượt là trung điểm của EB, BC, CG. Chứng 
minh: HK1 KL và HK = KL 

Bài 20: Cho tam giác ABC nhọn. Vẽ phía ngoài tam giác các hình vuông 
ABDE tâm M và ACFG tâm N. Gọi I và K lần ìượt là trung điếm cùa 
ẼG và BC 

1) Chứng minh: KMIN là hình .vuông 

2) Nếu tem giác ABC có BC cố định và dộ dài đường cao AH = h không 
đổi, khi A di động thì I sẽ di động trên đường cố định nào? 

Bài 21: Cho tem giác ABC. Lấy AB, BC, AC làm cạnh dựng ra phía ngoài 
tam giác các hìưh vuông ABDE và ACGH, BCPQ. Gọi tâm các hình 
vuông đó theo thứ tự là I, J, K. Chứng minh: AK, BJ và CI đồng quy. 

Bài 22: Cho tem giác ABC. Ngoài tam giác ABC dựng các hình vuông BCDE, 
ACFG, ABKIĨ và các hình bình hành BEQK, CDPF. Chứng minh: 

1) ẢĂBC = ABKQ 2) AABC = ACFP 

3) AABQ = APCA 4) AAQP vuông cản 
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BÓI DUỠĨfâỊr4Ị[ạỊỊfá Wmg mềữ tom giác ABC: các tam g^vuonỹ can 

APBígóc p = 90°)Ttain giác vuông cân CAN (góc N - ỊỊOỊVB?! . 
trung điểm cùa BC. Từ Ạ kẻ hai dường thắng vuông góc _ v f' AlỴ® 
AC, hai đường thẳng đó lẳn lượt cắt cac đường thẳng PB và CN kéo 
dai tại E va D. Gọi flà giao điểm cùa EC và BD. Chứng minh: 


vi 


1) AABE và AACD vuông cán 

2) p, N lần lượt là trung điểm của EB và CD 

3) Ẽc 1 BD tại K 


4) AMNP vuông cân tại M _ _ 

Bài 24: Cho tam gxac ABC nhọn có cạnh BC cố định nằmtrên dường 

thẳng xy vẽ hai tam giác vuông cân ABD và A 9/ J íì~ n 5 v n K* 

tren cung nửa mặt phang chứa điểm A có bờ là đường thẳng xy. Kẻ 

DM 1 xy ỞMvà ẼN lxy ở N. Kẻ AH 1 BC tại H 

1) Chứng minh: BH = DM và BC = DM + EN . 

•2) Gọi I và K lần lượt íà trung điểm của DE và MN. Chứng minh: 

tam giác IBC vuông cân tại I_ __ 

Bài 25: Vẽ ra phía ngoài tam giác ABC các tam giác cân V 
ẦcE ớ B và C. Gọi M là trung điểm của DE. Chứng minh tam giác 

Bài 26: Cho tam giác ABC nhọn, góc A = 30 Trên nửa mạt phắng bờ 
BC khong chứa điểm A, dựng tam giác đều BCD. Chứng minh: 

AD 2 = AB- + AC 2 . „ .. 


Bài 


11 ou; UUH _ , 

Trong nứa mặt phẳng bờ AH có chứa chêm c, ve 
Âc cat KJE ỗ p. Dựng hình bình hành APQB. Gọỷt 
Pỉỉ và AQ. Chứng minh: HFKQ là hình thang. 

Bài 31: Cho tam giác ABC. Ở miền ngoài của tam giác dựng các hình 
vuong ABEF và ACGH- Chứng minh rằng đường cao dựng từ đĩnh A 
cua tam giác ABC là đường trung tuyến của tam giác AHF. 

Bài 32: Trẽn các cạnh của một tứ giác bất kỳ, vồ phía ngoài của nó dựng 
các hình vuông. Chứng minh rằng tâm của các hình vuông đó là đinh 
của một tứ giác có các dường chéo bàng nhau và vuông góc VƠI nhau. 

Bài 33: Cho tam giác ABC nhọn, có I là trung điem của AC. Bên ngoài tam 
giác ABC dựng các hình vuông BCKL và BAED.Chứng minh: DL = 2BI. 

Bàĩ 34: Cho tam giác ABC. Ngoài tam giác ABC dựng các hình vuông 
BCDE, ACFG, ABKH và các hình bình hành BEQK, CDPF. Chứng 

minh tam giác APQ vuông cân. 


: ĩị llllllXề taiu M. "ũ 
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'tỔm.miCho tam giác ABC nhọn có cạnh BÒ cố đmh năm trên đương thẳng 

xy. Vẽ hai tam giác vuông cân ABD và ACE ở B và C cùng nằm tren 

cùng nứa mặt phãng chứa điếm A có bờ ĩà đường thẳng xy. Kẻ DM 1 XV 

ở M và EN 1 xy ở N. Kẻ AH 1 BC tại H. Chứng minh: ^ 

1) Khi A di động thì tổng DM + EN không đổi 

2) Đường thẳng DE luôn đi qua một điểm cố định 

Bà ^ựng ra P hía ugơài tam giác ABC các tam giác vuông cản 
APBlgỏc^ p s 90°), tam giác vuông cân CAN (gỏc N = 90°). Gọi M là 
trung điểm của BC. Chứng minh tam giác MNP vuông cân. 

Bài 37: Cho tam giác ABC có Â = 120°, về phía ngoài tam giác, vẽ tam 
giác đêu BCD. Chứng minh rằng: 

ạ> AD & tia phân giác của BAÈM' 1 b) AB = AC + AD 

Bà J D 8: đi ® m M thuộc đoạn AB.Trẽn.cùng một nửa mặt phẳng bờ 

’ V Ì. cá A C rv ta ^®K C > đểu Ạâ? C ’ BMI) - 9ỸẤẮ Ftheo thứ tự là trung 
cua AD, BC. Chứng minh tam giác MEF íà tam giác đều. 

Bài 39: Cho tam giác AEC nhọn, vẽ phía ngoài tam giác ABC các tam 

giác đêu ABD, ACE, M là giao điểm của DC và BE. Chứng minh: 

a) AABE = AADC b) BMC = 120 ° 





ụ. 


I. BÀI TẬP CO BẢN 


Bài 6. ĐỊNH LÝ THếĩLÈS 


ĐOẠN THẲNG TỈ LỆ 


Bà i,^? â ì v í kiết MA ’ MB và có bao nhiêu “phần” rồi vẽ hình 
aúng tỉ lệ trong từng cáu sau 

1) M là điếm chia trong của đoạn thẳng AJB theo tỉ số k = I (nghĩa 
là M thuộc đoạn thẳng AB và MA : MB = k). 

2) M là điểm chia ngoài của đoạn thăng AB theo tỉ số k = - 2 

• u _ • 5 

(nghía là M, A, B thẳng hàng nhưng M không thuộc đoạn thảng 

A AB và MA: MB = k). 

|-Bài 2: Cho M là điểm chia trong của đoạn AB theo tì sô' k. Vẽ hình 

I đúng tỉ lệ (không cần đúng độ dài) rồi tính MA và MB, biết 

^ AB = 28cm k = 4:3 2) AB SB 33cm,k = 3:8 

ỉ! ^ = !? cm ' k ■ 2 : 3 4) AB = 2lem, k = 5 : 2 

= 4Ccm, k = 3 : 5 6) AB = 35cm, k = 6 

7) AB = 30cm, k = 4 . 8) AB m 28cm, k = 1 : 6 




ặ.;. 
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; Bĩũỉ s : 2 1 

ỵ = * Ị ] : 4) AB = 40cm, k = 3 : 5 

ì = 6 6) AB = 30cm, k = 4 

5) AB = 35cm, k = 6 

ĐINH LỶ THALỀS THUẬN 


WWW.DA YKEMQƯYNHON. ƯCOZ. COM 


Bài 4: Cho xÃỹ < 90». Trên Ax lấy AB = 5cm, BC - 

L cĩ Trí tia Ay lấy AI> = 7.5-. m ẽ vẽ dưdns thảng song song 


với BD cắt Ay ở E Tính DE 

bJs: Cho tóy < 90». tZ tia to lạy hai m B và c <AB < ACt TOntia 
Ay lấy hai díểrn D và E sao cho BD // CE. Giả sử AB = 5cm, AC = 8cm, 

Bàte: Cho C ^y T <to°^n tia Ax lấy hai điểm B và c (AB < AC). Trêntia 

toĩ hả^ DvàEr 2 BD // CE. Gia ri AB 6», BC . 9» 

Ay 1^ hai điểm D và E sao cho BD // CE. Giả sử AB = 4,5cm, BC - 2,5c , 

ly lấy hTđiềm D và E sao cho BD // CE. Giã sử B = 5cm, AG r 7.5cm. 
Bài 9:’ẳr^ n < Trên tia Axlấyhaidié.n B và c «B<ACh'^' 

Ay Ĩ L đ&I D và E sao cho BD // CE. Già ri AC = 18». BC = 12cm, 


„ 2,5—; oc - 3cm. Từ A đến o kéo 

Bà WèẵiM»s4-7 ZỉZỉ 


, AB saọcho A0» 

jSh .«£«£» Kể^fú ân lọạh AB sao cho 

l *5 áShIHẼSS 

■ị- EC I lẳcm. Tinh tì so giữa AC và EC rồi tính AC, EC, AE. 

EịĩUỉil: daykemqiiynỉion@gìĩtail.cotìì 

m n. m 


Bài 15: Cho tam giác ADE có AD = 5cm. Kéo dài AD thêm một đoạn 
DB = 3cm. Từ B kẻ tia song song với DE và cắt tia AE tại c. Giả sử 
AE - EC = 3cm. Tính AE, EC và AC. ' . 

Bài lổ: Cho tam giác ABC có AB = 6cm. Điểm D trén cạnh AB sao cho 
AD = 4cm. Lấy điểm E trên cạnh AC sao cho DE // BC- Giả sử 
AE - EC = Lõcm. Tính tỉ số giữa AE và EC rồi tính AE, EC và AC. 

Bài 17: Cho t am giác ABC. Điếm D trên cạnh AB sao cho AD - 2DB. 
Lấy điểm E trên cạnh AC sao cho DE í! BC. Giả sử AE + AC = 15cm. 
Tính tỉ số giữa AE và AC rồi tính AE, AC, EC. 

Bài 18: Cho tam giác ABC. Điểm D trên cạnh AB sao cho 
3AD = 2DB. Lấy điểm E trên cạnh AC sao cho DE // BC. Giả sử AC + 
EC = 16cm. Tính AC, EC và AE. 

Bài 19: Cho đoạn thẳng AB = 5cm chứa điểm o sao cho AO - 3cm. 
Đường thẳng xy qua o. Lấy điếm C trên tia Ox và D trên tia Oy sao 
cho AC // BD. Giả sử oc - OD = l,5cm. Tính tỉ số giữa oc và OD rồi 
tính OC, OD và CD. 


Bài 20: Cho hình thang ABCD (AB // CD). Lấy I trên cạnh AD và K 

trên cạnh BC sao cho IK // AB. Chứng minh — = 

AD BC 


(Gợi ý: nối 


BD cắt IK tại E rồi dùng dinh lý Thalès trong hai tam giác). 

Bài 21: Cho tam giác ABC có hai đường đường trong tuyến BD và CE 
cắt nhau ơ trọng tâm G. Lấy điểm M thuộc đoạn thẳng BD và N 


BM 


thuộc đoạn thẳng CD sao cho GM // AB, GN // AC. Tính — 
v • ° BC 


NC 

to ĩ 

BC 


chứng minh BM = MN - NC. 

Bài 22: Cho góc xAy nhọn. Trên tia Ax lấy AB < AC. Từ B và C võ hai 

đường thẳng song song cắt Ay ở D và E. Từ E vẽ đường thắng song 

AD ự , 

bằng với những tỉ số nào trên tin 




song với CD cắt Ax ờ F. Tỉ sỏ 


AE 


Ax? Chứng minh AC 2 = AB.AF. 

Bài 23: Cho hình bình hành ABCD. Vẽ tia Ax cắt đường chéo BD ư I 
cắt tia BC ở J và cắt tia DC ở K. 


1) Theo định lý Thalès thì tỉ số ^ bằng với những tỉ số nào? Chung 

ÍB 


minh ĨA 2 s IJ.IK. 


2) Hai tỉ số —— va 

AJ 


AI 


AI 


minh 4l + TĨĨ 
AJ AK 


AK 

J_ 

AI ■ 


bằng tỉ số nào trên đường chéo BD? Chứng 
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Bai 24s Cho hình bình hanh ABCĐ. Đường thẳng qua A^ cÁttep^S^ÊỴÌẻt.edu.^ vn 
' i và rắt dưòni? thang BD lan lươt tai G, K, và E (G, K và E nằm ngoài ác 


và cắt đường thẳng BD lấn lượt tại G, ĩC và„E (ã K và E nằm ngoàĩ 

đoạn thẳng CD, CB và BD). Chứng minh EA = EK.EG. 

Bai 25: Cho AABC Đương thảng song song với BC cắt AC ờ E và đường 
thẳng kẻ từ c song song với AB cắt đường thăng trươc ại 
AC tại s. Chứng minh: sc 2 = SE.SA. 

Bài 26: Cho ACAB và điểm p trên cạnh AC sao ckPC = 3PA. rư p ke 
đường thẳng song song với AB cắt CB ở Q. Từ B ke tia song song^vơi 

AC cắt PQ tại R. Tỉ số II bằng tí số nào trên cạnh BC? Tính II. 

Bài 27: Cho hình bình hành ABCD. Trên cạnh AD có diểm I sao cho 1D 
= 21A. Đường thẳng qua I và song song với AB cắt CA và CB ớ K vã 


H. Tính 


IK 

IH 


Bài 28: Cho tam giác ABC. Lấy điểm I trên cạnh AB. Lấy điểm K trên 
cạnh AC và điểm D trên cạnh BC sao cho IK // BC và ĨD // • 


_ . . . CD CK 

Chứng minh —— + —= 1. 

CB CA 


Bài 29: Cho tam gi ác ABC vuông cân ở A có h^ đường trung tuyên B 

và AH cãt nhauơG. Ke AE vuông góc BM ở E và cắt BC tại F. Điểm 
G là gì đối với tam giác ABC và tam giác ABF? Chứng minh F 


2FC. 


Bài 30: Cho AABC có điểm o bên trong. AO cắt BC tại Ai, BO căt 
tại Bi và CO cắt AB tại Ci" Kẻ ỎD íi AB (D thuộc BC) và ẻ 


□E // AC (E thuộc BC). Chứng minh: 

DA l = EA 1 _ DE ^ ^ 

BAi CAị ” BC ' ** 

QA 1 QBị + - 1 (Gơi ý: các tí số ở vế trái bằng với các tỉ 

AAi BBị cc, ‘r: 


2 ) 


số nào trên cạnh BC?) 
BO CO 


os A0 

3) 7 f - r ——— z . 

AAi BBi CCj 

Bài 31: Cho tam giác ABC có D thuộc cạnh AB, E thuộc cạnh AC sao 



i* __ VV.iVA J 

ĐỊNH LỶ THAJL.ES ĐAO 
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Bài 32: Cho xAy nhọn. Trên Ax có AB = 7,5cm; AD = 5cm. Trôn tia Ay 

có AE = 2cm, EC = lcm (E nằm giữa A và C). Tính và chứng 

. . AC 

minh DE // BC. sõể- 

Bài 33: Cho hai đường thẳng xx’ và yy^ cắt nhau tại A. Lấy B thuộc Ax, 

BA = 3cm; D thuộc Ax\ BD = 7,5cm; E thuộc Ay\ AE = 7,5cm; c thuộc 

CA 

Ay, CE = 12,5cm. Tính —— chứng minh BC // DE. 

CE . . 

Bài 34: Cho xBy < 90°. Trẽn Bx có hai điểm A, D (A nằm giữa B 

và D) sao cho ^ = ~. Trẽn By có hai diểm c, E cc nằm giữa B và 

DA 8 y-;_ • 

E) sao cho CB - -^EC. Tính và chứng minh AC // DE. 

8 EB 

Bài 35: Cho tứ giác ABCD. Qua điểm E trên cạnh AD, kẻ đường thẳng 
song với DC và cắt AC ờ G. Qua G kẻ đường thẳng song song với CB 
và cắt AB ở H. 

- GA . . _ • 

1) Tí sô' bằng những tí số nào? ■ ' . . 

GC 



2} Chứng minh HE//BD. 

Bài 36: Cho tứ giác ABCD có Â = c = 90°. Từ điểm M trên BĐ, kẻ ME 

■ 1 AD ở E, MF J. CD ờ F. Chứng minh EF // AC. 

Bài 37: Cho tứ giác ABCD. Lấy điểm ■ I trên cạnh AD sao cho 
AI = 2IĐ. Lấy điem K trên cạnhBC sao cho BC = 3BK. Láy điem M 
trên cạnh CD sao cho IM // AC. Chứng minh MK // BD. 

Bài 38: Cho điểm O thuộcvmiền trong của AABC. Gọi D, E, F lần lượt 


DO 

DA 


: ? : 166 

Etnail: daykemquyiihon@ gmail.com 


thuộc đoạn thắng OA, OB, oc sao cho DE // AF, DF // AC. Tỉ số 

bằng những tí số nào? Chứng minh EF // BC. 

Bài 39: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB < CD). Lây điểm M trên 

cạnh AD và điểm N trên cạnh BC sao cho Lấy điểm I 

DA BC 

trên cạnh CD sao cho MI // AC. Chứng minh IN // BD 


li 31: Cho tam giác ABC có D tnuọc cạnn ^4X>, -- / cren cạnn \JLJ sao cno mi II unung minn Ì1N // JÚL). 

cho DE H BC. Từ định lý Thalès thuận, hãy chứng minh hệ quả 1: các 4 Q : Cho tứ giác ABCD. Lấy E trèn cạnh AB sao cho ẠE> 2EB. Lấy 
cạnh cua tam giác ADE tương ứng tỉ lệ với các cạnh cùa tam giác Ị _ _ . — . — 1-- _ . " . — - - 

ABC, nghĩa là ~ “ = li • Chứn ễ minh kết quả tương tự khi D , __ _ _ , 

AB AC BL • = 2GD. Lấy H trên cạnh DA sao cho DH = -=-HA. Hai đoạn thẳng AC 

và E nằm trên tia đối của tia AB, tia đối của tia AC (Gợi ý: lay ! u 2 

thuộc đường thẳng BC sao cho EF // AB). 


. Ai , 

I và BD song song với những đường nào? Tứ giác EFGH là hình gì? 


167 
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Bài 41: Cho tam giác ABC vuông cân ò A tó ^e^g tuyến BM vi trọng 
“irG ửy điểm F trân cạnh BC sao choFB = 2FC. Chửng minh 

2) AF 1BM (Gợi ý: Kéo dài AG cắt BC ờ H, FG cắt AB ờ K). 


2) AABM là tam giác gì? Chứng minh hệ quả 2 của định lý Thalès: 
đường phân giác AD của AABC chia canh đối diện thành hai 
đoạn thẳng tương ứng tỉ lệ với hai cạnh kê cua hai đoạn thăng 


đó, nghía là - 


DB 


KỆ QUẢ 1 CỦA ĐỊTBI LÝ THALÈS 

Bài 42: Vẽ Sỹ 'nhọn. Lấy điểm B và D thuộc tia Ax sao cho 
• AB = õcm, AD = 2cm. Lấy c thuộc Ay sao cho BC = 7;5cm. Ké 

DE // BC (E thuộc doạn thẳng AC). Tính DE. 

Bài 43: Vẽ tam Sác ABC có BC = 3cm Kéo dài BA thêm một đoạn AD 

= 2AB. Kéo dai CA thêm một đoạn AE = 2AC -/ fír ^ DE - 
Bải 44: Cho AABC co AB = 12cm. Trên cạnh AB lấy D sao cho BD = 4cm. 

Kẻ DH và BK cùng vuông góc với AC tại H và K Tính • 

Bài 45: Cho AMBC. Trên eạrứ. MB co đỊềm A fo c ho MA = 2 AB. Qua A 
kẻ đ^g ttóng song song BC cắt MC * D CM *6 AD-18.^ 
Bài 46: Cho hai tia Ax và By cố định, song song và cùng chiều. M 

di dộng trên tia Ax và điểm N di động trên tia By sao cho — = 2 ■ 

Chứng minh đường thẳng-MN đi qua một diêm cố định (Gợi ỷ: Biềầ 

Cố đinh là giao điêm của MN VỚI AB).^ -L/v MR _ 

Bài 47: Cho tam giac ẠBC. ậểm M trên cạnh BC sao cho MB = 2MC. 

Điểm N trên cạnh AC sao cho CA - 3CN. -- 

1) Chứng minh AB = 3MN 

2) AM căt BN tại G. Chứng minh GA = 3GM. 

* __. -I -Ã.. _V, ì; 


AB 

DC AC 

Bài 52: Cho AABC không cân tại A (để dễ vẽ hình, nên vẽ góc ở đinh B 
tù) và có AE là dường phản giác ngoài (E thuộc đường tháng BC). Từ 

r\ 1 9 J • _ ___—_À r* <tA ao 4- AB! M 


B kẻ tia song song với AC và cãt AE tại M. 

1) Theo hẹ quả 1 của định lý Thalès trong tam giác EAC thì tỉ số 

bằng với tỉ số nào? 4 

Éc 




-p’ 

0 


\Ỵ ' ì i? 0 

2) AẢBM là tam giác gì? Chứng minh 


EB AB 


- - EC AC 

Bài 53: Cho ba tia Ox, Oy, Oz (tia Oy nằm giữa) và hai đường thẳng d’ // 

d. d’ cắt Ox, Oy, Oz lần lượt tại A, B’, ơ; d cắt Ox, Oy, Oz lần lượt tại 

A, B, C. Áp dụng hệ quả của định lý Thalès trong AOAB và AOBC, 
***** 


cho biết bằng với tì số (giữa những đoạn thẳng) nào trên d’ và 


OB 


d? Chứng minh 


A / B / _ BTT _ C'A f 


Z) AM cat UỊ-i ->—- 7 1 - , K • ^ ^ .. n 

BàĨ48: Cho hình thoi AẼDF có chiều dài cạnh là X Ektogthil,qua D 

cắt AF keo dai tại B, cắt AE kéo dài tại c. Chứng minh 
AC - X X Tính x nếu _ 10cm và AC = 15cm. 


Bài ^6: Cho .hình thoi» AEDF nội tiếp trong tam giác ABC với 
Ê € AC. 0 € CB, F s BA. Tính DE biết AB = 60cm ,AC = S4mm 

Bàí 50: Cho um Jáo ABC có ACr= 4fcm,"ÃB = 24cm, AD - 

Đường Vung trực cùa AD cắt AC ở E. AADE là tam giác Tính DE. 
Bài H^ChoĨABC C6 ADlà ă*ag phân giác trong. Từ B kẻ tia song 

song với AC và cắt AD tại M. DB 

1) Dùng hệ quả 1 của định lý Thalès đối với ADAC thì tỉ số — 


; bằng với tì số nào? 

mail: daykemquynhoii@gmail.com 

^ An 


AB BC CA 

Kết luận: Các tia chung gốc (hoặc các đường thẳng đồng quy) sẽ xác 
định trên hai cát tuyến song song những đoạn thẳng tương úmg tỉ lệ 
Bài 54: Cho tam giác ABC có D, E lần lượt thuộc các cạnh AB, AC sac 
cho DE // BC. Trung tuyên AM của AABC cắt DE ồ N. Chứng minh N 

là trung điểm của DE. 

Bài 55: Cho tam giác ABC có trung tuyến AM. MD là đường phán giác 
trong của AMAB. Từ D kẻ đường song song với'BC cắt AM và AC lần 

lượt tại N và E. 

1) MN là đường gì của aDME? 

2) AMND, AMNE và AMĐE là các tam giác gi? 

3) Chứng minh ME là đường phân giác của AAMC. 

Bài 56: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có AC cắt BD tại o. Gọi M là 
trung điểm của CD. MO cắt AB tại K Áp dụng hệ quả của định lý 

Thalès trong AOMC và AOMD, hãy cho biết tì số bằng với những 
tĩ số nào trên hai đáy hình thang? Điểm K có gì đặc biệt? Vì sao? 


Bài 57: Cho tam giác ABC. Kéo dài BA thêm một đoạn AD - --AB; kéo 


V « vw w « 9 w V 4 ^4 vr-1 m ^ / w A w -m % 


‘Hỷrto 
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Thalès, hãy chứng minh = JB' 

Bài 63: Giả sử bốn điểm K, Ạ I, B nằm theo đúng thứ tự dó trên một 
đuởne thẳng và ĩầ = -ầ (bằng ỉ chẳng hạn). Lấy điểm o bên ngoài 


đường thẳng và — (bằng ị chảng hạn). Lay chem u oen ngoa* 

đường thảng AB. Qua A, kẻ đường thẳng song song với OB và cắt hai tia 
OK, OI lần lượt tại M và N. Chứng minh A là trung điểm của MN. 

Bài 64: Cho tam giác ABC có dường trung tuyến AM. Điểm D thuộc 
đoạn thẳng BM. Từ D kẻ tia song song với AM và cắt AB, AC lân 

WtÌ»vF. vàF 

bằng với tì số giữa những đoạn thẳng 


lượt tại E và F. 

.r DE 
1) Hai tỉ sô —— 

MA 


và 


DF 

MA 
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#.1/1, 1V iv/iiy o 1 ^ // 1- ^ .1_ nào trên cạnh BU? 

m CA thêm mẹt đoạn AẼ . ìAC. Đưông trung tuyế J?ỊtP^«f .edu. vn^ a 1 0F 

1 • MA MA 

c:ắt DE tại K. Chứng minh K là trung điểm của DE. 

Bài 58: Cho hình thang ABCD (AB // CD và AB < CD). AC cắt BD tại o, 

BC cắt AD tại I, M và K lần lượt là trung điểm của CD và AB. 

1) Chứng minh đường thẳng MO di qua K. 

2) Chứng minh dường thẳng MI cũng đi qua K. 

3) Có nhận xét gì về bốn điểm I, K, o, M? 

Bài 59: Cho hình thang ABCD (AB7/ CD). Gọi M là trung điểm của CD. 

AM cắt BD tại I, BM cắt AC tại K. 

1) Chứng minh ỉ| = n, rỏi suy ra IK // AB // CD. 

2) Đường thẳng IK lần lượt cắt AD và BC tại E và F. Chứng minh 
I là trung điểm của EK và K là trung điêm cua IF* 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 
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Bài 65: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM. Điếm Đ thuộc đoạn 
thẳng BM. Từ D kẻ tia song song với AM và cắt cạnh AB và tia CA lần 
lượt tại E và F. Lấy điểm I trên đoạn thẳng EF sao cho AI // BC; điểm 
G trên cạnh AC sao cho EG // BC. AM cắt EG tại K Chứng minh: 


4 


V 


1) K là trung diêm của EG. 

2) A là trung điểm của FG và I là trung điểm của EF. 

Bài 66: Cho tam giác ABC. Lấy điểm D tùy ý trên cạnh BC. Kẻ tia Bx // 

AD và Bx cắt tia CA ở I. Kẻ tia Cy // AD và Cy cắt tia BA ồ K Dùng 

1 

AD 

Bài 67: Cho hình thang ABCD (AB // CD và AB < CD). AC cắt BD ớ. o. 
Đường thẳng qua o và song song với hai đáy cắt AD và BC ở I và K. 
Chứng minh: 

Oh<m 1 , . OK OK 

1) + —r = 1 và -777 

AB V CD AB 


AD AD 11 

.. hệ quả của định ĩý Thaìès, tính — + — rồi suy ra + ~~ 

£>1 m 


2 ) 


CD 


= 1 




L J_ 

AB + CD 


^ (Gợi ý: chứng minh ^ = 2). 


Bài 68: Cho hình bình hành ABCD. Một đường thẳng qua A cắt tia đối 
của tia BD tại I và cắt tia CB, tia CD tại H và K. 

. _. , AK HB 

AK "AD 

2) Hai tì số và bằng với những ti số nào trên ĨD? 

AK AI 

3) Chứng minh -ị- + — = - 7^7 - 

9 AI AK AH 

Bài 69: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB < CD). Lấy điểm M trên 

T)iyr Ị3 

cạnh AD và điểm N trên cạnh BC sao cho 777- = 777 . Lấy điểm I 

DA . BC 

trên cạnh CD sao cho MI // AC. MN cắt BD và AC tại E và F; AC cắt 
BD tại O; IM cắt DO tại K; IN cắt CO tại H. Chứng minh: 

•; 1) ĨN // BD. ■ 

MK AO BO NH 


•Sĩ 


4 


í ý. 


Li- 


2 ) 


3) 


MI 

ME 


AC 

NF 


MN NM 


BD NI ' 

, suy ra ME = NF. 


171 

• t . • 

www. FA CEBOOH.COM/DA YKEM. Q ƯYNHON 




















BÔI DƯỠNG NĂNG L ực Tự HỌC TOÁN 8 


http://sachviet.edu.vn 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


i • • * r 

i t. 

; ỳ 

• • ' í 

.ị‘.v 

ì 

VẠ- 
ĩ* r- 

Ị • 

’ • 

! ' 

ị 1 

. J 

I ‘V 

• . i 


-ĩ 


. I 


TÍNH CHAT ĐƯỜNG PHÂN GIÁC TRONG HAY NGOÀI 
CỦA TAM GIÁC (HỆ QUÀ 2 CỦA ĐỊNH LÝ THALÈS) 

. Bài 70: Cho tam giác ABC có AI và AK lần lượt là đường phân giác 

trong và ngoài. Chứng minh ^ — —— - t. Trong mỗi câu sau đây, chỉ 

IC KU 

■ cần vẻ đoạn thẳng chứa các điểm K, I, B, c rồi:_ 

1) Tính t, IB, KB, IK nếu AB = 3cm, AC = 6cm, BC = 6cm. 

2) Tính t, IC, KC, IK nếu AB = 6cm AC = 4cm, BC = 5cm. 

3) Tính í, ĨB, KB, IK nếu AB = 12cm, AC = 30cm, BC = 21cm. 

4) Tính t, IB, KB, ÍK nếu AB = 9cm, AC = 15cm, BC = 8cm. 

5) Tinh t, IC, KC, IK nếu AB = 42cm, AC = 24cm, BC == 33cm. 

6) Tính t, ĨC, KC, IK nếu AB = 6cm, AC = 3cm, BC = 6cm. 

Bài 71: Cho tam giác ABC có AB - 25cm, BC = 20cm, CA = 24cm, 
đường phân giác trong AD, đường phân giác ngoài AE. Gọi AM là 
đường trung tuyến của tam giác AĐE. Tam giác ADE lã tam giác gi? 
Tính DE và ÁM. 

Bài 72: Cho tam giác ABC có hai đường phân giác AE và 3D cắt nhau 
tại 0. Giả sử AB = 12cm, ^ DC = 7' Tính: 

1) BE. 2) BC. 3) AC. £<4 

Bài 73: Cho tam giác ABC có cạnh AB = c, AC = b và đường phân giác 

AD cất đường trung tuyến CM ở I. Tính các tì sô và —g- theo b, c. 

. Bài 74: Cho tam giác ABC có chiều dài ba cạnh là BC = a, CA = b, AB = 
c và AD là đường phân giác. 

theo b và c. Tính DB, DC theo a, b, c. 

DC 

. r , IA 

2) Đường phân giác trong của góc B cắt AD tại I. Tính theo a, b, c. 
Bài 75: Cho tam giác ABC có AB < AC (vẽ góc ỗ đỉnh B tù thì hình sẽ 


1) Chứng minh C là trung điểm của IK. (Gựi ý: chứng minh 
AB _ AB 

CK 

2) Đường thẳng song song vớỉ AC và đi qua B cắt tia AD và cắt AE 
ợ r và K\ Chứng minh B là trung điểm của I’K\ (Gợi ý: chứng 


1) Tính tỉ số 


minh 


BI' BK' 


). 


Email, 


AC AC 

daxkemqiiytihoiì @gmail. com 


Bài 76: Chứng minh rằng có duy nhất điểm M thuộc đoạn thẳng AB sao 
MA = k, k là số dương cho trước. (Gợi ý: giả sử có điểm M’ sao 


cho 


MB 

M'A 


cho _ - — = k, hãy chứng minh AM = AM’). 
M'B 


M'B 

Bài 77: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM và MD là đường 
phân giác trong tam giác MAB. Từ D kẻ đường song song với BC cắt 


AC tại E. Chứng minh: 
^ EA MA 



V- 


EC MB 

2) ME là đường phân giác của tam giác MAC. 

Bài 78: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM. Gọi MD và ME lần 
lượt là hai đường phân giác trong tam giác AMB và tam giác AMC. 

1) Chứng minh DE // BC. 

2) Đặt BC = a, AM = m. Tính 5^., và DE theo a và m. 

V DB BA 

3) Tìm điều kiện của AABC để DE là đường trung bình của AABC. 

n. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 

Bài 79: Cho tam giác ABC có đường trung tuỵến BM và trọng tâm G. 
Qua G kẻ đường thẳng song song với AC cắt BA và BC tại D và E. 
Giả sử chu vi tam giác ABC là 75 và AD + EC =r 16. 

1) Chứng minh BD = 2AD, BE — 2CE. 

2) Tính BA + BC và tính AC, DE. 

Bài 80: Cho tam giác ABC cân ở C có đường cao BD = X và AB < AC. 
Lấy diêm E và F lần lừợt thuộc cạnh BA ỳạ BC sao cho BE = BF = X. 
Từ E kẻ tia song song với AC và cắt BD, BC tại K và N. Từ F kế tia 
song song với AC và cắt BD, BA tại I và M. Giả sử EM = 9cm, IK = 
6cm, FN = 12cm. /jr 

1) Dùng định lý Thalès trong tam giác BEN, hãy tính X, FM và BM. 

2) Tính BĨ. 3) Tính BA và BC. 

Bài 81: Cho hình thang cân ABCD (BC // AD và BC < AD). Tia AB cắt tia 
DC tại M. Đường cao BE của hình thang cắt AC tại F. Giả sử AB = 20cm 
AF _ 2 
và FC 3' 

1) Chứng minh AD = 2AE + BC và tinh ~. 

AJư 

2) Tính BM. 

Bài 82: Cho. tam giác ABC. Lấy điểm D tùy ý trên cạnh BC. Kẻ tia 
Bx // AD và Bx cắt tia CA ở I. Kẻ tia Cy II AD và Cy cắt tia BA ớ K. 

1 


1) Chứng minh + ^ 


fn . , m. 1 AD AD 
AD ‘ J BI CK 
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BỎI DƯỠNG NẢỊỊG^ƯC^^ỊỌ^^OÁN^ là đường phân giác cua 1^|$&4 ÍSd 

thì hãy chứng minh M— + = -— • (Gợi ý: nhận xét gì về tam 

AB AC AD 

giác ABĨ và tam giác ACK?) 

3) Nêu BÃC - 90° và AD là dường phân giác của tam giấc ABC thi 

; * ' . "_. , 1 1 _ >/Ì 

hây chứng minh X§ + AC = AI>- 

Bài 83: Cho tam giác ABC có BAC = 120° và AD là đường phàn giác. Lấy 
ị diíiin E trên cạnh AC và điểm F trên cạnh AB sao cho DE /7 AB và DF // AC. 

? „ , DE DF . 

1) Chứng minh —^ + Ãc “ 1 ■ 

2) Tam giác ADE và tam giác ADF có gì đặc biệt? Vì sao? 

3> Chứng minh = 

Bài S4: Cho tam giác ABC vuông ở A có AD là dường phân giác. Giả sứ 
’ AB - 3a, AD = 2aV2 . Kẻ DE vuông góc với AC tại E. 

1) Tính AE, DE theo a. 

2) Chứng minh —^ 77 ,— - Gnh AC theo a. 

AC AB 

Bài 85: Cho tam giác ABC vuông ở A, AB = X, AC = y. Ớ phía ngoài tam 
giác ABC, dựng tam giác ABD vuông cân ở B và tam giác ACE vuông 
cân ờ c. CD cắt AB ở I và BE cắt AC ở K. 


iet 


1) Chứng minh 


IA 


y 

X 


KC . Tính IA và KA theo X và y. 


IB X KA 
2) Chứng minh IA 2 - IB.KC. 

Bài 86: Cho tam giác ABC vuông cân ở A. Lấy các điểm D, E, F lần lượt 

nám trên cạnh BC, CA, AB sao cho §§ = ff = f 3 • Lấ y G fcrẽn ^ nh 

AB sao cho DG // AC. Chứng minh: 

1) BF = AE = AG. 

2) AD vuông gốc với EF. (Gợi ý: So sánh tam giác AEF và tam giác AGD). 
Bài 87: Cho tam giác ABC đều. Lấy C) trên cạnh AB và B, trên cạnh 

AC sao cho ACi = CBị. Điểm M di động trên cạnh BC. 

1) Chứng minh BẾị^- CCi- Đặt BBi = CCi = X. 

2) Kẻ MI li BB] và MK // cc, (K thuộc AB và I thuộc AC). Tỉ số 

MI và -MU bằng vói tỉ sô náo trên cạnh BC? 

^ -y X ”_ _ 

3) Chứng minh MI + MK và IMC + KMB không đổi khi M di động. 
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.Oìkỉ.m Cho tam giác ABC đều có điểm ’Ế Vàongírem cMỉịSìỉỉiíểSĩl r ° 
trên cạnh AC di động theo M và điểm K trên cạnh AB cũng di động theo 
M sao cho ÍMC - 20° và KMB = 40°. Chứng minh MI + MK không đổi 
khi M di động. (Gợi ý: lấy B; € AC sao cho B^c = 20° và lấy Ci e AB 

sao cho (^CB = 40° rồi làm giống bài trên.) 

Bài 89: Vẽ tứ giác ABCD có AC cắt BD ở o sao cho oc > OA; 

OD > OB. Lấy M và N là trung điểm của BD và AC. Đường thẳng MN 
cắt AD và BC lần lượt ở I và K. Kê hai tia Ax và Cy cùng song song với 
BD và cùng cắt đường thẳng IK lần lượt ở E và F. Chứng minh; 


M 


1 D M = 

ÃE ' CF ■ 


DI BK 


v 2) IA KC 



Ari ur -V 1A 

Bài 90: Cho tam giác ABC có M là trung điểm của BC. Trên tia BC lấy 
BA’ - 2BC; trên tia CA lây CB’ = 2CA; trên tia AB lấy 
AC’ = 2AB. Gọi D là trung điểm của A’B’. 

1} Tứ giác ADMB là hình gi đặc biệt? Chứng minh AC’ = 2DM. 

' 2) AM cắt C’D tại G. Chứng minh hai tam giác ABC và ATBT)’ có 

cùng trọng tâm. 

Bài 91: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM. Điểm D thuộc đoạn 
thẳng BM. Từ D kẻ tia song song với AM cắt AB, AC lần lượt tại E và F. 

DE DF 

1) Chứng minh 2| = 

2) Giả sử DE.DF = DB.DC. Chứng minh AABC vuông ở A. 

3) Giả sử DE.DF = DB.DC. Chứng minh DE + DF = DB + DC. 

Bài 92: Cho tam giác OMN và A là trung điểm của MN. Kẻ tia Ox song 

song và cùng chiều với tia MN. Một cát tuyến đi qua A cất các tia 

KA TA 

OM, ON, và Ox lần lượt tại K, I và B. Chứng minh —— = —. 

' KB IB 

Bài 93: Giả sử bốn điểm K, A, I, B nằm theo đung thứ tự đó trên một 

đường thẳng và = Ị^-. Lấy điểm o bên ngoài đường thẳng AB. 

KB ỈB 

Qua A, kẻ đường thảng song Sồng với OB và cắt hai tia OK, OI lần 
ỉượt tại M và N. Chứng minh A là trung điểm của MN. 

Bài 94: Giá sử bốn điểm K, A, I, B nằm theo đúng thứ tự đó trên một 


đường thẳng và 


KA IA 


. Lấy điểm O bẽn ngoài đường thẳng AB. 


KB IB 

Kẻ đưởng thẳng không song song với AB và cắt bốn tia OK, OA, OI 
và OB lần lươt tại Kj, Ai, li và Bi. Vẽ MN và MiNi lần lượt đí qua A 
và Aĩ và cùng song song với tia OB; M và Mi thuộc tia OK, N và Ni 
thuộc tia OI. Chứng minh: , 
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1) A là tr ụn g ứiẽm cúa MN, Ai là trung điẽm cua JYLiJNj. 

2) KịAị - Ĩ A 1 . 


K 1 B 1 IA 

Bài 95: Chứng minh rằng có duy nhất điểm M thuộc đoạn thẳng AB sao 


cho -1, t là số dương cho trước. (Gợi ý: giâ sử có điểm M’ sao 


MB 


cho = t, háy chứng minh AM = AM’). 
M r B 


MB 


Bài 96: Cho tam giác ABC .có điểm M trên cạnh BC sao cho MC 


AB 

AC 


Chứng minh AM là đường, phân giác của AABC. 

Bài 97: Cho tam giác ABC cồ. A\ B’, C’ lần lượt là trung điểm của BC, 

CA, AB. Trên B’C’ có điểm A ĩ sao cho = Chứng minh 


1) So sánh ABC và ACB rồi chứng minh EKD > ECD. 

2) Tính CD, KD theo a, b, c rồi chứng minh CD > DK. Kết hợp câu 
trên hãy chứng minh ÈKC > ECK, suy ra CE > BD. 

Bài 102: Cho tam giác ABC có AB < AC và hai đường phân giác BD, 
CE. Đường thẳng qua D và song song với BC cắt AB ở K. - 


_, EA _ DA >._. EA _ KA 

1) Chứng minh —— > —— roi suy ra 1 + —- > 1 + 

EB DC íf XV' 


AịAB' * AịA'0'. _ 

Bài 98: Cho tam giác ABC có đường phân giác AA’- Ve A’E // AB (E thuộc 
cạnh AC). 

1) Chứng minh A*E = AE 0= x) và-^- - A ^~ x . Tính X theo AB, AC. 

2AB AC 

2) Áp dụng bất đẳng thức trong AAAE, chúng minh AA' < ^ + A ^ -. 








Suy ra 


AA' > 2 


AB + ACj 


1 


- 


t; 




3) Nếu BB’ và CC’ là hai đường phân giác còn lại của tam giác 
ABC, chứng minh rằng A ;* ầ * ầ ■ 

Bài 99: Cho t am giác ABC có hai đường phân giác AE và BD cắt nhau 


Bài 99: Cho tam giác ABC có hai đường phân giác AE và BD cãt nhau 

tại o. Biết AB = 12cm, - I ™ = I • Tính AC. 

Bài 100: Cho tam giác ABC có ba đường phân giác AD, BE, CF. Đặt BC 
= a, CA = b, AB = c 

. . - - 1 s A cn? AE AF . , ■Í-CỈ ra ít u. y-a : <1 V l—C <4 n 4^ A A 


= a, CA = b, AB = c. 

1) Chứng minh và tính tỉ số hai diện tích đó theo 

Sabc ac ab 


■ 


a, b, c. Sau đỏ rút ra hai kết quả tương tự. 
2) Tính tĩ số - theo a, b, c. 

®ABC 


Bài 101: Cho tam giác ABC có BC = a, CA = b, AB = c với b > c và có 
hai đường phân giác BD và CE. Vẽ hình bình hành BEKĐ. 

Ẹìnạil: diidưmqỉiy nhon@gnmil.com 


M & 


BB _ KB 

2) Chứng minh BE < BK. So sánh ÉDB với EBD vàJBE với ED. 

3) Kẻ EI // BC, I thuộc đoạn thẳng CD. So sánh DCE với DEC. 

Chứng minh BE < ED < DC. 

Bài 103: Cho tam giác ABC có đường phân giác AE cắt đưòng trung 
tuyến BD tại o. Đường thẳng qua o song song với AC cắt AB và BC 
tại F và K. Giâ sử AF = 12cm, AC = 40cm, CK = 14cm. Dùng tính 
chất đường phân giác trong tam giác ABD, hãy chứng minh 
AF 


. Tính AB, ^ và BC. 

AB-ẠF AB _ KB 

Bài 104: Cho tam giác ABC có ba đường phân giác trong AD, BE, CF dồng 


Bài 104: Cho tam giác ABC có ba điổmg phân giác trong AD, BE, CF dóng 
qui tại o. DE cắt co tại K, DF cắt BO tại I. Từ D kẻ tía song song với AB 
cat tia AI tại G, từ D kè tia song song với AC cắt tia ÁK tại H. Chihìg minh: 


1) ADG = ADH . 

2 FA BF à EA CE (ũợi ỷ: dùng ! " g 6 ■ 

3) DG - DH và AD là tia phân giác của IAK . 

Bài 105: Cho tam giác ABC có I là giao điểm của ba đường phân giác. 
Đường thẳng qua I cắt các đường thẳng BC, CÀ, AB tại A’, B’ và C’ 
sao cho A’ và B’ nằm ở cùng phía dối với điểm I. 

1) Kẻ CK // A’C’ với K thuộc tia AB. Chứng minh ~ ; + 

BA BA 

AC A C 1 


AB' AB 


= 1 


M 


_ „_ : _ u BC IC’ BC BC' >tA AC IC' _ AC AC 

' s BA IA f BA' BA AB IB' AB Alỉ 


DP Ạp 

3) Chứng minh ^ 


AB 

IC' 


Bài 106: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM và trọng tâm G. Một 
cát tuyến đi qua G cắt tia AB và tia AC ở I và K. Kẻ BE // CF // IK với E 
và F trên tia AM. Chứng minh; 


1) AE + AF = 2AM. 


2) + ịẸ. = 3 . 

AI AK 
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Bài 107: Cho tam giác ABC có AM là dường trung tuyến 

tám. Một đưừng thẳng qua G cắt các đường tháng BC, CA và AB lan 
lưcrt tại À\ B’ va C’ sao cho A’ và B’ ở cùng một phía đốị với G. Kè BI và 
CK song song với B’ơ (I và K thuộc đường thẳng AM). Chứng minh: 

1) BI = CK. 

GC' GC' IB 2MI Gơ _ GC' KC ^ AK 

GÃ 7 IB GÃ' AI ’ va GB' IB GB' AI * 

3)X 1 1 ■ 

‘ GA' GB 7 GC ■ 

Bài 108: Cho tam giác ABC đều có điểm M ở bên trong tam giác. Kẻ MH 
vuông góc BC ở H, MI vuông góc CA ở I và MK vuông góc AB ở K. 

1) Sử dụng công thức tính diện tích tam giác, hãy chứng minh ba 
đường cao của AABC có cùng chiều dài h. 

2) Chứng minh Mỉ! + MI + MK = h. 

3) Giả sủ ba đường cao AAi, BBi, CCi của AABC cắt nhau tại trực 

.. .. ^ MH , MI MK _ . 

tàm o. Chứng minh — Ị + í ^7 ■ 8 ■ 

4) Giá sử đường thẳng OM cắt BC, CA, AB lần lượt, tại A 2 , B 2 , C- 2 - 

’ ” ", A 2 M B*M ẵ cụvr Q 

PKi/nơ mírvn ——— 4. ——— 4*--— =: o . 


._., A 2 M b 2 m 

Chứng minh + + C 2 0 


III. BÁI TẬP NÂNG CAO 

Bài 109: Cho tam giác ABC cân ở c có đường cao BD = X và AB < AC. 
Lấy điểm E và F lần lượt thuộc cạnh BA và BC sao cho BE = BF = X. 
Tìí E kẻ tia song song với AC và cắt BD, BC tại K và N. Từ F kẽ tia 
song song với AC và cắt BD, BA tại I và M. Giả sử EM = 9cm, IK = 



6cm, FN = 12cm. Tính BA và BC. 




Bài 110: Cho tam giác ABC có BAC = 120° và AD là đường phán giác. 
Chúng minh ^ ♦ .L = ± ^ 

Bài 111: Cho tam giác ABC có BAC - 90° và AD là đường phân giác. 


Chứng minh 


1 


+ —r— = 



AB ÁC ^ AD 

Bài 112: Cho góc xAy vuông có tia phân giác At. Điểm D cố định trên 
At. Đường thẳng d quay quanh D cắt Ax và Ay lần lượt tại B và c. 

Chứng minh 4=r + ~r^ cộ giá trị không đổi khi d quay quanh D. 

AB AC 

Bài 113: Cho tam giác ABC vuông ờ A có AD là đường phân giác. Giá sử 
AB = 3a, AD = 2a x/2 . Tính AC theo a. 
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Vẽ tứ giác ABCD cô AC cắt m coM 

OB. Láy M và N là trung diểm của BD và AC. Đường thẳng MN cắt 


AD và BC lần lượt ở í và K. Chứng minh 

' ĨA KC 




Bài 115: Cho hình thang ABCD (AB // CD và AB < CD). AC cắt BD ở o. 
Đường thẳng qua o và song song với hai đáy cắt AD và BC ở I và K. 


Chứng minh 


1 1 

+ 


4 


> 


V 


AB CD IK 

Bài 116: Cho hình thang ABCD (AB // CD, AB < CD). Lấy điểm M trên 

cạnh AD và điểm N trên cạnh BC sao cho . Gọi E và F lần 

■ p DA BC 

lượt là giao điểm của MN với BD và AC. Chứng minh ME = NF. 

Bài 117: Cho tam giác ABC vuông ở A, AJB = X, AC = y. Ở phía ngoài 
AABC, dựng tam giác ABD vuông cân ở B và tam giác ACE vuông cân 
ở c. CD cat AB ở I và BE cắt AC ớ K. Chứng minh IA 2 = IK 2 = 
IB.KC. 

Bài 118: Cho tam giác ABC vuông cân ở A. Lấy các điểm D, E, F lần' 

lượt nằm trên cạnh BC, CA, AB sao cho . Chứng minh 

,-413 DC EA FB 6 

vuông góc với EF. 

Bài 119: Cho tam giác ABC. Trên tia BC lấy BA’ = 2BC; trên tia CA lấy 
CB’ = 2CA; trên tia AB lây AC' - 2AB. Chứng minh hai tam giác ABC 
và A’B’C’ có cùng trọng tâm. 

Bài 120: Cho tam giác ABC đều có điem M di động trên cạnh BC. Điểm 
I trên cạnh AC di động theo M và điểm K trên cạnh AB cũng di động 

theo M sao cho IMC = 20° và KMB = 40°. Chứng minh MI + MK 
không đổi khi M đi động. 

Bài 121: Giả sử bốn điểm K, A, I, B nằm theo đúng thứ tự đó trên một 

đường thẳng và ^. Lấy điểm o bên ngoài đường thẳng AB. 

KB IB 

Kẻ đường thẳng cắt bốn tia OK, OA, OI và OB lần lượt tại Ki, Aj, Ij 

ị' và Bi) Chứng minh . 

_ KA IA ■ 

■ Bài 122: Cho tam giác ABC có trung tuyến AM. Điểm D thuộc đoạn BM. 

Từ D ke tia song song với AM cắt AB, AC lần lượt tại E và F. Giả sử 
'0 DE.DF = DB.DC, chứng minh tam giác ABC vuông Ở A. 

[' Bài 123: Cho tam giác ABC có đường phân giác AE cat đường trung tuyến 
BDtại o. Đường thẳng qua o song song với AC cắt AB và BC tại F và 
K. Giả sử AF = Ĩ2cm, Ăc = 40cm, CK = 14cm. Tính BA và BC. 


'ị ■ 

V 
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Bài 124: Cho tam giác ABC có phân giác AA\ BB’, cơ. Chứng minh 

' 1 1 1 + -L + 1 


í ", 
• , . 


1 i I + i>Ị44 

aã 7+ bb' cơ ab bc ca 


AA £>13 Uy . 

Bài 125: Cho tam giác ABC có AB < AC và hai đưởng phân giác BD, 

CE. Chứng minh BE < ED < ĐC. _ 

Bài 126: Cho tam giác ABC có A’ B\ C’ lần lượt là trụng điểm cùa BC 
CA, AB. Trên B’C\ ƠA’, A’B’ ỉần lượt có các điểm Ai, B lf Ci sao cho 

ẠịB' _ AB B t C' _ BC v £ . Chứng minh A’Ai, B’Bi và 

A X C' ” AC BiA' BA CịB' CA 

ơơ đồng qui. . , _ L1 _ Dn 

Bài 127: Cho tam giác ABC có AC > AB và có hai đường phản giác BD 

và CE. Chứng minh CE > BD. 

Bài 128: Cho tam giác ABC có ba đường phân giác trong AD, BE CF 
đồng quí tại 0. DEcắt CO tại K, DF cắt BO tại I. Chứng minh AD là 

tia phân giác của IAK. _ - . , , 

Bài 129: Cho tam giác ABC đều có điểm M bên trong Giả sử ba đường 

cao AAi, BBi, Cỗ! của AABC cắt nhau tại trực tâm o và đường thăng 
OM cat BC, CA, AB lần lượt tại A 2) B 2 , c 2 , Chứng minh 

A 2 M l BạM c 2 m 


a 2 0 


+ J2^ = 3. 
B 2 0 C 2 0 


* ^ ^ ^ ^ Ai ^ 

Bài 130: Cho AABC có điểm o bên trong. AO cắt BC tại .Au BO cắt CA tại 
D • • ’ , AO BO CO _ 0 

Bi và CO cắt AB tại Cj. Chứng minh + Õc7’ 

Bài 131: Cho tam giác ABC có trọng tâm ọ. Một cát tuyến đi qua G cắt 


. AB AC _ o 

tia AB và tia AC ờ I và K. Chứng minh -— + — - 3 
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LUYỆN CÁCH CHỨNG MINH VÀ KỸ THUẬT sử DỤNG 

ĐỊNH LÝ MÉNÉLAUS 

Bài 134: Cho tam giác ABC. Một cát tuyến không qua đỉnh nào của tam 
giác lần lượt cắt các đường thẳng BC, CA, AB (cạnh đối diện đính A, 
B, C) tại Ai, Bi, Ci Từ một đỉnh tùy ý của tam giác, ví dụ là A, hây 
kẻ tia song song với cát tuyến và cắt đường thảng BC tại A 2 . Dùng 
định lý Thalès thuận, hây cho biết các tỉ số trong biểu thức 

• tr 1 ?-* bằng với tỉ số (giữa những đoạn thẳng) nào trên 
AÍC BjA CjB 

đường thẳng BC? Từ đó chứng minh đẳng thức của định lý Ménélaus 

4*5. . 9A = 1.3> 

A,c B t A C 1 B' r ịỆt y 

Bài 135: Cho tam giác ABC có I là trung điểm của AC, K thuộc cạnh AB 
sao cho BK = 2KA. Đường thẳng IK cắt đường thẳng BC tại H. Muốn 

tính —jhãy chọn tam giác và cát tuyến thích hợp để viết dáng 

4Tv HB 

4 HC 

thức Ménélaus, chứng minh đẳng thức đó rồi tính . 

ílJt> 

Gợi ý: Tam giác cần tìm được tạo bởi hai đường thắng đã biết tí số 
trên đó, và một đường thẳng chứa tỉ số cần tìm. 

Bài 136: Cho tam giác ABC có K thuộc cạnh AB và I thuộc cạnh AC sao 

cho AB = 4AK; AC = 3IC. Đường thẳng IK cắt đường thẳng BC ở H. 

• 



BC 

Muốn tính ——, hãy chọn tam giác và cát tuyến thích hợp để viết 
© ■ HC 


m AK 

Bài 132: Cho tam giác ABC có I là giao điểm cua ba đường phân ^ác. 
Đường thẳng qua I cất các dường thẳng BC, CA AB tại A' B’ và C’ . 
sao cho A và B’ nằm ỗ cùng phía đối vối điểm I. Chứng minh 

Ì<Lac 

XA' + IB' " lơ* ^ 

Bài 133: Cho tam giác ABC có AM là đường tnmg tuyến và G trọng . 
tam. Một đường thảng qua G cắt các đường thẳng BC, BA và AC lân 
lươt taiA\ B’ va ơ sao cho A’ và B’ ở cùng một phía đối với ạ. Chứng 

rjL-_L. 

GA' + GB' GG' ■ 


HC 


đẳng thức Ménélaus (có chứng minh), tính các tỉ số trong đẳng thức 

BC 


L t> 

* 


đó rồi tính 


HC 


Bài 137: Cho tam giác ABC có K thuộc cạnh AB sao cho AK = ừ AB; I 


thuộc cạnh AC, AC = 3AI. Đường thẳng IK cắt đường thẳng 13C ở II. 

BC 

Muốn tính , hãy chọn tam 'giác và cát tuyến thích hợp đề viết 


HB 


đẳng thức Mẹnélaus (không chứng minh), tính các tĩ số trong đẳng 

BC 


thức đó rồi tính 


HB 


Bài 138: Cho tam giác ABC có I là trung điểm của AC. Kóo dài CB 

1 KH 
thêm một đoạn BH = xBC. IH cắt AB tại K. Muốn tính ----, hãy 

2 KI 
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thíct 

chứng minh đẳng thức đó rồi tính 


KI 


Bài 139: Cho tam giác ABC có ĩ thuộc cạnh AC, sao cho AI - ^AC. Kéo 

(lài AĨ3 thêm một đoạn BK = 7 -AB. IK cắt BC tại H. Muôn tính 

2 nJ. 

hãy chọn tam giác và cát tuyên thích hợp để viết đắng thức 


• 1 t WWW.DAYKEMQƯYNHONẨJCỌZ.COM 

ieLeí Bã:i v lÌ4: Cho tam giác ABC có I thuộc cạnh AC, sao cho AI = ^ AC; H 
; 5 

thuộc cạnh BC sao cho BH = - BC. IH cắt tia AB tại K- IK cắt BC tạu 

3 * .<? 

KH 

H. Muốn tính ——, hãy chọn tam giác và cát tuyến thích hợp để viết 

KI 

. . . . , >2 L , KH 


Mốnélaus, chứng minh đẳng thức đó rồi tính 


KH 

KI 


Bài 140: Cho tam giác ABC có I là trung điểm của AC, K thuộc cạnh AB 
sao cho BK = 2KA. Đường thẳng IK cắt cắt đường thẳng BC tại H. 

Muôn tính hãy chọn tam giác và cát tuyêh thích hơp để viết 

HK 

đẳng thức Ménélaus, chứng minh đẳng thức đó rồi tính 

Bài 141: Cho tam giác ABC có I thuộc cạnh AC sao cho AC = 3IC. Kéo dài 

BC thêm một đoạn CH = ị BC. Đường thẳng IH cắt AB ở K. Để tính 

5 


KH 
KĨ 

Ménélaus, chứng minh và tính các tỉ số trong đẳng thức đó rồi tính 


hãy chọn tam giác và cát tuyến thích hợp để viết đẳng thức 

KH 

K3 




Bài 142: Cho tam giác ABC có K thuộc cạnh AB sao cho AK = - AB; I 

í\ị ' 4 

thuộc cạnh AC, AC = 3 AÍ. Đường thẳng IK cắt đường thẳng BC ở H. 
Muốn tính hay chọn tam giác và cát tuyến thích hợp để viết 

đẳng thức Ménélaus (không chúmg minh), tính các tỉ số trong đẳng 

thức đó rồi tính ”. „ 

IK 

3 

Bài 143: Cho tam giác ABC có K thuộc cạnh AB sao cho AK = -jAB. 

\<? • 4 

í 1 ^ 

Kổo dàĩ CB thêm một đoạn BH = ^BC. KH cắt AC tại L Muốn tính- 

” . 2 

—.y hãy chọn tam giác và cát tuyên thích hợp để vìêt đăng thức 
KI J 


ỊQỊ 

Ménélaus, chứng minh đẳng thức đó rồi tính ~pr- 

-KI. 
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đẳng thức Ménélaus, chứng minh đẳng thức đó rồi tính 


KI 


Bài 145: Cho tam giác ABC có BC = 3cm. Lấy điểm I trẽn cạnh AB sao 
cho AB - 3AI; điểm J trên cạnh AC sao cho AC = 3CJ. Đường thầng 
IJ cẩĩ, tia BC ở K. Tính CK. . 

Bài 146: Cho tam giác ABC. Lấy điểm I trên cạnh AB sao cho ẠB = 

3 AI; điểm J trên cạnh AC sao cho AC = 3CJ. Đường thẳng IJ cắt tia 
BC ở K. Chứng minh J là trung điểm của IK. 

Bài 147: Cho tam giác ABC có cạnh AB = c, AC = b, có đường phân giác AD 

cắt đường trung tuyến CM ờ I. Tính các tỉ số ^ và theo b, c. 

Bài 14S: Cho tam giác ABC. Trên tia đối của tia BA lấy BD = 2BA 
Trung tuyến AM cắt CD tại E; DM cắt AC tại F. Tính: (nên vẽ hình 
riêng cho mỗi câu) 

!)#• 2 )“ 8 >|£. 

<vv EA ED FC 

Bài 149: Cho tam giác ABC. Trên cạnh BC có M sao cho MC = 2MB. Trẽn 

đoạn AM có I sao cho IA = 2IM. BI cắt AC tại K. MK cắt AB tại D. 

A % T) A 

Tính —— . (Gợi ý: phải tìm một tỉ số khác rồi mới tính —— )- 
DB " DB 

Bài 150: Định lý Céva: Cho tam giác AEC. Trên ba cạnh BC, CA, AB 

lần lượt lấy ba điểm Ai, Bi, Ci sao cho AAi, BBi, CCi đồng qui tại 

điểm o. Bằng cách nhân vế theo vế hai-íđẳng thức của định lý 

Ménélaus trong tam giác AAjB với cát tuyên COCi và tam giác AAjC 

với cát tuyến BOB;, hã} r chứng minh = 1. 

7 BiA 

Bài 151: Cách chứng minh khác của định lý Céva: Cho tam giác ABC. 

Trên ba cạnh BC, CA, AB lần lượt lấy ba điểm Ai, Bi, Cj sao cho AAi, 

BB], CCi đồng qui tại điểm o. Qua đỉnh A vẽ đường thẳng song song 
với BC cắt hai tia BBi và CCi lần lượt tại B’ và c\ 

1 > Chứng minh = —. 

2 ) Sử dụng cãu 1) và hệ quâ của định lý Thalès, hãy chứng minh 

I AịB BịC ạ A = 1 • . 

;v A t C B t A C 1 B . . 

1 I ’. 
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■ Bài 1S2: Cho tam giác ABC. Gọi Ai lả trung điểm cùa BC Lấy địểm B 
tẦn TSL AC . ỊS, Lắy Tểm c] tijn cạnh ^ sao cho 

Ĩb = SACi. CK^e mioh aÃ,, BB, và cc, đồng qui tại một điểm. (Gợ 
ý: râ tó' ầ dụS đmh lý Méỏél^s đểchiímg BBi và cc, cúng 
qua trung ăìm Sa AA,; hoặc có thê dùng định lý Céva). 

Bà! 153: Cho tam giác ABC. Kéo dai ẠB một doạn^BK - BA; kéo 
dài BC thêm một đoạn CH = CB; kéo dài AC thêm một đoạn CI = 

— CA. Chứng minh H, I, K thẳng hàng. 

Bà, 3 154: Cho hình bình hành ABCp Trên các cạnh AB, BC, CD, DA 
lấvcac điem G, p, H, E sao cho AB // EF // CD vậ AD // GH//BC.Gọi 
I la giao diểmcủả EF và GH; K là giao điểm của AF và CG_ Chứng 
minh D, I, K thẳng hàng. (Gựi ỷ: Đặt AG - X, > - y. 

BF = z, FC = t. Tính ^ theo X, y, z, t. DI cắt AF tại Ki. Tính K ^ F 

Kf 

theo X, y, z, t, suy ra K trùng với Ki 

Sòi 7. TẠM Qlác ĐỔMQ Đ(ỊNG 

L BÀI TẬP Cơ BẢN 

y' 

Trường họp: góc - góc _• _ . 

Bài 1: Chứng minh tam giác ABC và tam giác DEF dõng ạng VƠI au 

và viết tì số đồng dạng" nấu biết một trong các trường hạp sau: 

1) ÃBC = DẼF;ACB = DFE. 

2) BÃC = BPẼ;ẤBC = ỄDF. _____ 

3) ỄAC = 60°, ÃBC = 80°, ÕẼF = 60°, FDE = 80». 

: 4) ỄÃC = 50°,ẤBC = 70°,DEF = 70°,FDE-60°. 

H ' 5) ỄÃC = 39°,ÃBC = 101°,DFE = 40“,FDE = 39°. 

. 6) ẤẼC = ẴCB = 40°;DẼF = 100°;DFE = 40°. 

,, BÃC . ABC _ ẤCB = fif|0 nẼF = 40°. 
l) 2 3 4 ’ _ _____ 

>__ edf def def 

8) 2.BAC =* 3 ABC = 4ACB ; =Y~ = • 

- ■ Bài 2: Cho tam giác_ABC trẽn oạnh ABlãị điểm 

điểm E sao cho DE // Bố. Chứng minh rằng: tam giác ADE đống dạng 
vội tam giác ABC và viêt tỉ sô đông dạng. 

hail: daykemquynhon @gmail.com 

^ o A 


Bài 3: Cho tam giác ABC, trên tia dõi tia AB 1 ^ dmm u, tren pa 
đôi cua tia AC lay diêm E sao cho DE // BC. Chứng minh rằng: tam 
giác AĐE đồng dạng với tam giác ABC và viết tỉ số đồng dạng. 

Bài 4: Cho tanupác ABC có AB < AC. Trên cạnh AC 1ấ *ẹệm n sao 

cho ẤBD - ẤCB. __ ^ _ Ar _ 

1) Chửng minh rằng: tam giác ABD đồng dạng VỚI tam giác ACB 

và viết tí số đồng dạng. 

2) Chứng minh rằng: AB 2 = AD.AC. _ 

Bài 5: Chotingiác ABC có AB > AC. Trên cạnh AB lấy điểm D sao 

cho ÁCĨ) = ABC. Chứng minh rằng: AC 2 = AD.AB. 

Bài 6: Cho tam giác ABC,Jrên cạnh AB lấy điểm D, trên cạnh AC lây 

điếm E sao cho ADE = ACBl _ .. .pi) 

1) Chứng minh rằng: tam giác ADE đồng dạng với tam giác ACB 

và viết tỉ số đồng dạng. 

2) Chứng minh AD.AB = AE.AC. 

Bài 7: Cho tam giác ABC, trên tia đối của tia_AB lấy điểm D, trên tia 

đối của tia AC lấy điểm E sao cho ADE = ACB. _ 

1) Chứng minh rằng: tam giác ADE dồng dạng với tam giác 

và viết tỉ số đồng dạng. 

2) Chứng minh AD.AB - AE.AC. 

Trường hợp: cạnh - góc - cạnh 

Bài 8: Cho góc xOy. Tren tia Ox lấy các điểm A và c, 1trên tia py lấy 
các điem B và D. Chứng minh rằng: tam giác AOB đồng dạng với tam 
giác COD nếu biết một trong các trường hợp sau: 

1X OA_OB OA = OB 3) OA = 00 

^ OC OD OD oc OB OD 

41 OA = OD 5) OAOC - OB.OD 6)OA.OD = OB.OC 

OB oc ** 

7) C là trung điểm của OA, D là trung điểm của OB. 

8) OA = 12cm, ỎB = 8cm, óc = 9cm, OD = 6cm 

9) OA = Ĩ2cm, ỎB = 18cm, ọc = 9cm, OD = 6cm 

10) OA = Ĩ2cm, OB = 8cm, OC = lOcm, OD = 15cm 
Bài 9: Cho góc xOy. Tren tia Ox lấy các M yà p, trên tiaỊ Oy lấy các 

cliern N va Q. Chứng minh rằng: tam giác OMN dồng dạng với tam giác 
OPQ và tính độ dài đoạn PQ, nếu biết một trong các trường hợp sau: 

1) OM ^ 2 MN = 3,6cm. 

OP OQ 3 

2) = ^ = í; MN = 3,2cm. 

OQ OP 5 _ __ 

3) OM = !2cm ỌN = lOcm MN ■ 9cm, 1 OP = 20cm, OQ - 24 cm. 

4 ) OM = 2cm, ON = l,5cm’ MN = l,2cm, OP = 4cm, OQ = 3cm. 



-vt** ír'1-" • 

















BÔI Z)ỈTỠ/«àiVj(jyGưuftÊh7’ỄĩàtfớJ3ƠXỈrÊ#fla đối cùa tia AB lây ^B&SĩẩSíSỄAní*' 

tia AC lay điếm E*. Chứng minh ràng: tam giác ADE đồng la^Ị^eSaáaìVlQt. 

giác ABC và tính độ đài đoạn DE nếu biết một trong các trường hợp sau: 


1 \ AD AE_3 „_ 1 r 

1 ) 1—1 = = -5-; BC = 15cm . 

AB AC 5 


2 ) 


AD AE 13. Dri c _ _ 

—- • = - Ps BC = 6,5cm. 

AC AB 12/ __ 

3) AB = 36cm, AC = 30cm, BC = 39cm, AD = 24cm, AE = 20cm. 

4) AB = 3,2cm, AC - 2,8cm, BC = 2 4cm, AD - 3,5cm, AE = 4cm. 
Bài 11: Cho góc xOy. Trên tia Ox lây điểm A, trẽn tia Ọy lay điêm B và 

điốm c. So sánh các góc của tam giác OAB và tam giác OAC neu biet 

một trong các trường hợp sau: 

OA OB p OA OC 

ÓC 


1) 


2 ) 


3) OA 2 = OB.OC 


OA OB OB 

4) OA = 4cm, OB = 2cm, OC = 8cm. 

5) OA = 6cm, OB = 4cm, oc = 9cm. 

6) OA = s cm, OB = lcm, OC = 3cm. 

Bài 12: Cho hình thang ABCD có Ả = D = 90° .Trên cạnh AD lấy điểm ĩ. 
Chứng minh rằng: tam giác ABI đồng dạng với tam giác DIC và 

BĨC = 90° nếu biết một trong các trường hợp sau: 

= ~ 2) AB.DC = AI.DI 

DI DC _ <gị 

3) AB = 6cm, CD - 12cm, AI = 8cm, DI 9cm 

4) AB =■ 2,4cm, CD = 4,5cm, M = 3cm, DI = 3 6cm. 

5) AB = lòcm, AD = lOcm, CD = 18cm, AI = 12cm. 

Bài 13: Cho góc xOy có tia phân giác Ot. Trên tia Ox lấy các điêm A và 

C’ sao cho OA = 4cm, OC’ = 9cm. Trên tia Oy lấy các điểm A’ và c 
sao cho OA’ = 12cm, oc - 3cm. 

Trôn tia Ot lấy các điểm B và B’ sao cho OB = 6cm, OB’ = 18cm. 

1) Chứng minh: tam giác OAB đồng dạng với tam giác OAB . 

AB.BC. AC :P V: > 

2) Tính các tì 

Trường hợp: cạnh — cạnh — cạnh 

Bài 14: Chứng minh tam giác ABC đồng dạng với tam giác DEF và viêt 
các cặp góc bằng nhau, nếu biết một trong các trường hợp sau : 

1) AB = 4cm~.BC = 6cm, AC = 5cm, DE = lOem, DF = 12cm EF - 8cm. 

2) AB = 24cm, BC = 21cm, AC = 27cm, DE = 28cm, DF = 36cm, 

EF = 32cm. 

3) AB = DE = 12cm, AC = DF = 18cm, BC - 27cm, EF - 8cm. 



4) 


AB _ 


BC AC , DE 

K = k ’~v 
4 5 3 


= EF = 2F =h(1 ^ h>0) 


Ị 186 
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í: Cho tam giác ABC vuông tạWm&mXỈ%HMQtWƠHadhg<SệìlZf£OM 
có BC = lOcm, AC = 8cm, B’C’ = 5cm, A’ơ = 4cm. 

1) Tính AB và A’B’ 

ox nv .., A _:„u. AB AC BC 

2) Chứng minh: — - = ££. 

3) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác ATPC’. 

Bài 16: Cho tam giác ABC vuông tại A và tam giác A’B’C’ vuông tại A’ 


AB BC 

có - 7 —— = ——— = 2. 

A ’B’ B’C 


nt 


1) Chứng minh: 


AC 

A*C’ 


= 2. 


3> 



2) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác A’B’C\ 

II. BÀI TẬP LUYỆN TẬP 
Trường hợp: góc - góc 

Bài 17: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF. 

1) Chứng minh: tam giác ABE đồng dạng tam giác ACF và suy ra 
■ ÁF.AB = AE.AC. 

2) Chứng minh: BF.BA = BD.BC, 

;.ằ 3) Chứng minh: CD.CB = CE.CA. 

Bài 18: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF 
cắt nhau tại H. 

1) Chứng minh: tam giác AHE đồng dạng tam giác BHD và suy ra 
HA.HD = HB.HE. 

2) Chứng minh: IIA.HD = HC.HF. 

Bài 19: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF 
cắt nhau tại H. 

1) So sánh: HBỈ) và CAD và chứng xninh:JDB.DC = DA.DH. 

2) Chứng minh: EA.EC = EB.EH. 

3) Chứng minh: FA.FB = FC.FH. 

Bài 20: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AĐ, BE, CF 
cắt nhau tại H. Chứng minh: 

1) AF.AB = AH.AD = AE.AC. 2) BF.BA = BHJBE = BD.BC. 

3) CE.CA = CH.CF = CD.CB. 

Bài 21: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF. 

Chứng minh: BF.BA + CE.CA = BC 2 và viết hai hệ thức tương tự. 

Bài 22: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF 
cắt nhau tại H. 

Chứng minh: BH.BE + CH.CF = BC 2 và viết hai hệ thức tưong tự. 
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Bài 23: Cho tam giác ABC có ẤCỀ = 90° + ABC. Kẻ đưòng cao AH của 

ị tam giác ABC. Chứng minh: 

ị:[ 1) ÃBH = CAH. 2) AH 2 - B ^- CH ; 

ị. Bài 24: Cho tam giác ABC nhọn có AA\ BB’, CC’ là ba đường cao và 
ị; : là trực tâm. Lay Bị thuộc đoạn thằng OB, Cj thuộc đoạn thăng oc 

I ■ sao cho ẤB^C = ẤcTb = 90° - Chứng minh: 

r 1) ABĨ = ACAB’ và ACỈ = AB AC\ 

2) Ãc.AB’ = AB-AC’. 3 > ABi - ACl 


WWW.DA YKEMQUYNHON. ƯCOZ. COM 


Bài 25: Cho tam giác ABC vuông tại A có đường cao 1 AII. Chứng mữih: 

1) AB 2 = BH.BC và AC 2 = CH.BC. 2) AB + AC 2 - BC~ 

Bài 26: Cho. tam giác ABC vuông tại A có đường cao AH. Chứng minh: 

1) AH 2 » BH.CH. 2) AH.BC = AB. AC. 

Bài 27: Cho tam giác ABC có AB < AC và ẠD là đường phân giác trong. 

Ve tia Dx cùng phía A đối với BC sao cho CDx * BAC, Dx cắt ẠC tại E. 

1) Chứng minh: tam giác DCE đồng dạng với tam giác ACB và viết 

tỉ số đồng dạng. 

2) Chứng minh: DE = DB. 

Bài 28: Cho im giác ABC. có AI là đường phân giác trong. Ke BD 1 AI 

tai D; CE 1 AI tại E. Chứng minh: 74 . 

^ AD BD ^ ID _ BD An ĩn . 

= CẼ 


3) .ad = id 

AE IE 



AE CE IE CE ' 

Bài 29: Cho tam giáo ABC cỏ AB < AC. Gọi D E lần lưọt là hìnhchiêu 
của B, c lên tia phân giác trong của góc A. Gọi I là giao điẽm cua CD 

và EB. Chứng minh: 

n AD BD 2)42 = ỉ|. 3) AI // BD. 

AE CE' _AE IẸ 

Bài 30: Cho tam giác ABC <AB < AC). E. F lin luọt Ịà hình chiếu của B 
C lên tia phân giác trong của góc A. Gọi K là giao diêm của FB và 

CE. Chứng minh: 

” AE KB 


AF KF 4 ^ A _ n 

3) AK là tia phân giác của góc ngoài ở đừih A của tam giác ABC. 

Bài 31: Cho tam giác ABC có AB = 4cm; BC = 5cm; B = 2C. 

1) Vẽ đường phân giác trong BD của tam giác ABC. Chứng minh: 

|aC. 

2) Chứng minh: tam giác ABD đồng dạng với tam giác ACB, viết tỉ 
số đồng dạng và tính AC 




2) AK // BE và KA 1 AE tại A 
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Bài 32: Cho tam giác ABC có AB = 4cm; BC — 5cm; B - 2C. Tren tia đoi 
của tia BA lấy điểm D sao cho BD = BC. 

1) Chứng minh: ACD = ABC. 

2) Chứng minh: AC 2 - AB AD và tính AC. 

Bài 33: Cho tam giác ABC có BC = a, ẠC = b, AB = c và B = 2C Trên tia 
đối của tia BA lấy điểm D sao cho BD = BC. Chứng minh: 

1) Ấcb = ẤBC . 2) b 2 = ac + c â 

Bài 34: Cho tam giác ABC có đường phản giác trong AD. Trên tia AC 

lấy điểm E sao cho ẨDỀ = ÁBD. Chứng mình: 

1) ẤĐẼ < ÃDC suy ra: E nằm giữa A và c. 

2) Tam giác ABD đồng dạng với tam giác ADE. 

3) AĐ 2 < AB.AC. 

Bài 35: Cho tam giác ABC có đường phân^giác trong AD. Trên tia đôi 

của tia DA lấy điểm E sao cho ẼCD BAD. Chúng minh: 

1) AD.DE = BD.CD 2) AD.AE AB.AC 

3).ẠD á = AB.AC - BD.CD. 

Bàỉ 36: Cho tam giác ABC có AB <_AC và^đường phân giác ngoài AE. 
Trên tia EA lây điểm F sao cho ECF — EAB . Chứng minh: 

1) ÉCF > ẼCẦ suy ra: A nằm giữa E và F. 2) AE.EF = BE.CE 

3) AE.AF = AB.AỐ 

4) AE 2 = BE.CE - AB.AC.. . A . TJ . „ 

Bài 37: Cho tam giác ABC có các tia phân giác góc ngoài ớ đính H va c 

cắt nhau tại K Đường thẳng vuông góc với AK tại K căt AB. AC theo 

thứ tự tại D, E. 

1) Tia AK là gì của DAÉ. 

2) Chứng minh: ÈKD = kCẼ - — ỊbaC + ABC Ị 

3) Chứng minh: tam giác DBK đồng đạngvỷi tam giác EKCT 
Bài 38: Cho tam giác ABC và tam giác A’B’Ơ có BAC = B ■ A' C ■; ABC + 

A t B t C' = 180°; ẤBC > Ấ r B r C'. Trẽn tia đối của tia BC lấy điểm D 

sao cho DAB = BAC. 

. , AD AC 

1; Chứn ® minh: BD BC • 

2) Chứng minh: tam giác ABD đồng dạng với tam giác A'WC và 
AD A’C‘ 

BD 

AC BC 



B’C 
3) Chứng minh: 


A’C’ B'C' 


't“WK 














B&Ị DƯỠNGỊỹhậlQỊỷ ẤỔdAk? dường trung tuyên AM với. 

ĩ* ệ w 

! Chứng minh: 

; 1) Tam giác MAB đồng dạng với tam giác ACB. 

! 2) BC 2 = 2AB 2 

Bài 40: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM. Qua D thuộc BC 
vẽ đường thẳng song song với AM lần lượt cắt AB tại E và cắt Ác tại 
F. Chứng minh: 


1) 


DE 


BD 

và 


CD 


2) m + m=2 


AM BM AM CM _'AM AM 

3) Khi D đi dộng trên cạnh BC thì DE + DF không đổi. 

Bài 41: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM. Qua D thuộc BC vẽ 
đường thẳng song song với AM lần lượt cắt AJB tại E và cắt AC tại F. 

1) Chứng minh: DE + DF = 2AM. 

2) Qua A kẻ đường thẳng song song với BC và cắt EF ở K. Chứng 
minh: DK = AM và KE = KF. 

Bài 42: Cho tam giác ABC có đường trung tuyến AM. Qua D thuộc BC vè 
đường thắng song song với AM lần lượt cắt AB tại E và cắt AC tại F. 

]) Chứng minh: khi D di động trẻn cạnh BC thì DE + DF không đổi. 

2) Qua A kẻ đường thầng song song với BC và cắt EF ở K. Chứng 
minh K ỉà trung điểm của EF. 

Bài 43: Cho tam giác ABC có các đường trung tuyến AM và BN. Biết 
rằng: CAM = CBN . 

]) Chứng minh: tam giác CAM dồng dạng với tam giác CBN. 

2) Chứng minh: AC.CN = BC.CM va AC ” BC. 


Ũ 





Bài 44: Cho tam giác ABC có các đường trung tuyến AM và BN. Biết 

ràng: CAM = CBN = 30°. Kẻ CH 1 AM tại H. Chứng minh: 

1) AC = Bc 7 ‘ . vb 

21 CH = CM = “AC suy ra H trùng với M. 4 ;) 

2 

3) Tam giác ABC là tam giác đều. 

Bài 45: Cho tam giác ABC cân ở A. Lấy D thuộc cạnh AB; M thuộc cạnh 
BO; E thuộc cạnh CA sao cho DMÈ - ẢBC. 

1) Chứng minh: BDM - CME 

2) Chứng minh: tam giác Ỉ5DM đồng dạng với tam giác CME và 
viết tí số đồng dạng. 

Bài 46: Cho tam giác ABC cân ớ A có BC - 2a. Gọi M là trung điếm cùa 

BC. Lảy D thuộc cạnh AB và E thuộc cạnh AC sao cho DME = ABC 
Chứng minh: 

1) BMD=MEC. 

2) Tam giác BMD đồng dạng với tam giác CEM. 

3) BD.CE = a 2 




» 

ISO 

Ị 

1 

;ị 
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ìãi 47: (Jiio tam giac A XV aeu co Ư mXtyđgATmEMQimXMƠtelàCO&COM 
UmPU AB tại p, MQ 1 AC tại Q. MP cắt OB ở I; MQ cắt oc á K; IK 
cắt OM ở s. 

1) Chứng minh: MIOK là hình bình hành, suy ra s là trung điểm 

củalK. < 

2) ('hứng minh: tam giác BIM và tam giác CKM là các tam giác cân. 

3) ('hứng minh: tam giầc BIP đồng dạng với tam giác CKQ suy ra 

CK _ BI ' ' ^ 

KQ IP' <<4 v 

4) Chứng minh: IK//PQ. . 

5) PQ cắt OM ở R. Chứng minh R là trung điểm cua PQ: 

Bài 48: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có Â = D - 90°, AB = 4cm, CĐ 
- 9cm, BC - 13cm. Gọi M là trưng điểm của AD, I là giao điểm của 
AD và BC. Kẻ MH 1 BC tại H, BK 1 CD tại K. 

1) Tứ giác ABKD là hình gì? Tính KC, BK, AD. 

2) Tinh 

3) ('hứng minh: tam giác IMH đồng dạng với tam giác BCK và 
tính MH. 

Bài 49: Cho hình bình hành ABCD có AC > BD. Kẻ CE 1 AB tại E, CE 1 
AB tại E, CF 1 AD tại F, BH 1 AC tại H, DK 1 AC tại K. Chứng minh: 

1) AB.AE = AHAC 

2) AD.AF = AK-AC . . 

3) AH + AK = AC và AB.AE + AD.AF = AC 2 

Bài 50: Cho hình bình hành ABCD có AC > BD. Kẻ CE 1 AB tại E, CE 
1 AB tại E, CF 1 AD tại F, BH 1 AC tại H. Chứng minh: 

1) AB.AE = AH.AC 2) BC.AF = HC.AC 

3) AB.AE + AD.AF = AC 2 

Bài 51: Cho hình chữ nhật ABCD có AD = mCỐ (m > 0). Lấy điểm M 
trên cạnh AB, tia phân giác của góc CDM cắt BC ở p. Qua D vẽ 
đường thẳng vuông góc với DP cắt đường thẳng AB tại E. 

1) Chứng minh: tam giác ADE đồng dạng với tam giác DCP và AE 
= mCP. 

2) Chứng minh: tạm giác DME cân tại M. 

3) Chứng minh: DM = AM + mCP. 

Bài 52: Cho hình thoi ABCD có độ dài cạnh là a. Đường thẳng qua € 
cắt tia dối của tia BA, DA ở M và N. 

1) Chứng minh: tam giác BCM đồng dạng với tam giác DNC và 
viết tỉ số đồng dạng. 

2) Chứng minh: BM.DN = a 2 


ĩV 


Ềi 

.. 1 
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Bài 53: Cho tam giác ABC vuòng tại A, hình vuông EFGH nội tiếp tam 
giác ABC sao cho E € AB, F € AC, G € BC, H €: BC. 

1) Chứng minh: ẨBC = GFC và tam giác BHE đông d:ưig với tam 


giác FGC. f 

2) Chứng minh: BH.GC - EH.FG. 

3) Tính HG nếu biết BH = Scm^CG = 27cm. 

Bài 54: Tứ giác ABCD có ABD - ACD = 90°. Gọi I, K lản lượt là hình 
chiếu của B, c lên AD; H, L lần lượt là hình chiếu của o lên BI, CK. 

1) Chứng minh: tam giác BOH đồng dạng với tam giác ABI và 

OH OB 


2 ) 


Chứng minh: tam giâc tsun aong uạug vm ’** 

o h " QB 

BI AB 

Chứng minh: tam giác COL đồng dạng với tam giác ĐCK và 

OL OC 

CK~OD' 


OB 


0C . OH 

và 


BI 


3) Chứng minh: — = ^ va^- = CK • 

Bài 55: Tứ giác ABCĐ có ABD = ACD = 90°. Gọi I, K iần lượt là hình 
chiếu của B, c lên AD; H, L lần lượt là hình chiếu của o lên BI, CK. 
Gọi M là giao điểm của CI và BK; s và R lần lượt là hình chiếu của 

M trên BI và CK. Chứng minh: 

OH BI 


1) 





OL 


y 





V 


__ CK _ 

. MS _ BI 

2) Tam giác BMI đồng dạng với tam giác KMC vã - 

3) HL = SR và OH = MS. 

'Ị 4) OM 1 HL và OM 1 AD. 

,ị 

• Trường hựp: cạnh - góc - cạnh 

Bài 56: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF 

cắt nhau tại H. Chứng minh: 

1) BD.BC = BF.BA 

2) Tam giác BDF đồng dạng với tam giác BAC và suy ra 

ịv ẾDF = RAC. O' 

: . 3) CDÈ = BAC. _. 

• Ị 4) DH là tia phân giác của FDE. . 

• : Bài 57: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF 

ị T' cắt nhau tại H. 

1) Chứng minh: AH.AD = AF.AB 

• • I 
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2) Chứng minh: tam giác ADF đồng dạng với tam giác AB1I và suy 
ra HĐF = ÁBH. 


3) Chứng minh: ADE = ACH và ABH = ACH. 

4) Chứng minh: H là giao điểm của ba đường phân giác trong của 

tam giác DEF. ,' 


úaill gỉau Ưnl , 

Bài 58: Cho tam giác ABC cân ở A có AH và BK là hai đường cao. Biết 
rằng BC = a; AC = b. 

1) Chứng minh: tam giác AHC đồng dạng với tam giác BKC. 

2) Chứng minh: tam giác CHK đồng dạng với tam giác CAB. 

3) Tính HK theo a và b. 

Bài 59: Cho tam giác ABC cân ở A Gọi M là trung điểm của BC. Lây D thuộc 
cạnh AB và E thuộc cạnh AC sao cho ĐME - ABC. Chứng minh: 


1) Tam giác BMD đồng dạng với tam giác CEM. 



BD MB 

3) Tam giác BDM và tam giác MDE đồng dạng với nhau. 

4) DM là tia phân giác của BDẼ 

Bài 60: Cho tam giác ABC cân ở A Gọi M là trung điểm của BC. Lấy K thuộc 

cạnh AB và I thuộc cạnh AC sao cho KMI = ABC. Chứng minh: 

1) Tam giác BMK đồng dạng với tam giác CIM. 

2) Tam giác BMK đồng dạng với tam giác MIK. 

3) Tam giác CIM đồng dạng với tam giác MIK. 

4) KM là tia phân giác của BKI và uvílà tia phân giác của Cỉk 
Bài 61: Cho tam giác ABC đều độ dài cạnh là 2a. Gọi M là trung điểm 

của BC. Lấy D thuộc cạnh AB và E thuộc cạnh AC sao cho 

DME = 60°. Kẻ MH 1 BC tại H, MK 1 AC tại K, MI 1 DE tại I 
DTínhAH, AK 

2) Chứng minh: DM là tia phân giác của BDE và EM là tia phàn 
giác của CED. 

3) Chứng minh: DI = DH và EI = EK. 

4) Tính chu vi tam giác ADE. 

Bài 62: Cho tam giác ABC cân ở A và H là trung điểm của BC. Gọi I là hình 
chiếu vuòng góc của H lên AC và o là trung điểm của HI. Chứng minh: 

1) ẤHÕ = ổcỉ. 

2) AH.ĨC = HI.HC = HO.BC. 

3) Tam giác AHO đồng dạng với tam giác BCI. 

4) AO 1 BI 

Bài 63: Cho tam giác ABC có hai đường cao BB\ cơ cắt nhau tại H. 
Các đường thẳng vuông góc với AB, AC tại A cắt BB\ CC’ theo thứ tự 
tại M, N. MN cắt AH d D. Kẻ trung tuyến AI của tam giác ABC’. 


r 
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2) Chứng minh: tam giác AMH đồng dạng với tam giác BAC. 

3) Chứng minh: tam giác AMD dồng dạng với tam giác ABI. 

4) Gọi K là giao điềm của AI và MN. Chứng minh: AI _L MN. 

Bài 64: Cho tam giác ABC. Lấy D thuộc cạnh BC; E thuộc cạnh AC. AD 

' cắt BE ở o. Cho biết AO = 36cm, DO = 9cm, BO = EO = 18cm, BD = 

12cm. Đặt CD = X, CE - y. 

1) Chứng minh: tam giác AOE đồng dạng với tam giác BOD và tinh AE. 

2) Chứng minh: tam giác ACD đồng dạng với tam giác BCE và 
y + 24 _ X _ 5 
X +12 ~ y ~ 4 

3) Tính X và y rồi suy ra độ dài AC, BC. 

Bài 65: Cho hình thang ABCD (AB // CD) có Ầ = D = 90°, AB = 4cm, CD = 

9cm, BC = 13cm. Gọi M là trung điểm của AỊD. Kẻ BK1 CD tại K. 

1) Tứ giác ABKD là hình gì? Tính KC BK, Ap, AM, DM. 

2) Chứng minh: tam giác ABM đồng dạng với tam giác DMC. 

3) Tính BMC. ' . ' 

Bài 66: Cho hình thoi ABCD có độ dài cạnh là a và Ã = 60°. Đường 

tháng qua c cắt tia đối của tia BA, DA ở M và N. 

1) Chứng minh: tam giác BCM đồng dạng với tam giác DNC và 
viết tỉ số đồng dạng. 

2) Chứng minh: BD - a vàBM.DN = BD 2 

3) Chứng minh: tam giác BDM đồng dạng với tam giác DBM. 

4) Gọi K là giao điểm của BN và DM. Chứng minh: BKD = 120°. 

Bài 67: Cho hình vuông ABCD. Lấy p trên cạnh AẸ, Q trên cạnh BC 

sao cho BP = BQ. Gọi H là hình chiếu của B lên CP. 'ịỷ 

1) Chứng minh: tam giác HBC đồng dạng với tam giác BPC và viết 
tỉ sổ đồng dạng. 

2) Chứng minh: và so sánh DCH và QBH. 

3) Chứng minh: tam giác CHD đồng dạng với tam giác BHQ và 

tính sô do DHQ. > 

Bài 68: Cho hình vuông ABCD. M là một điểm bất kỳ thuộc cạnh BC. 
AM cắt DC tại p DM cắt AB tại Q, BP cắt CQ tại I. Chứng minh: 

CP _CMQ,'Cij_CM 
AB^JM Va BQ BM 




21 


CP BC 


BC BQ 
3) BP 1 CQ. 


và tam giác CBP đồng dạng với tam giác BCQ. 
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ỉwn Uft0 mn {l vuông ẠBCD M ỉà 

KhSẾte trùng B ạ ĂM cắt CD tại E, rai cắt BE tại F, DM cắt AB 
tại G, <Jr cat BG tại H. 

J) So sánh 52 và 55 . Từ đó chứng minh: 55 = 5ậ 
CE CD b CE DE 

2) So sánh: và —. . 

CD CE 


3) Chứng minh: BH.DE = AB.CD = BC.AD. 

4) Chứng mmh: tam giác BHC đồng dạng với tam giác DEA và 
■ CF 1 ME, 

Bài 70: Cho tứ giác ABCD có CÂD =CBD. Gọi o là giao điểm của AC 

< và BD. TTMTili* vl 




và BD. Chứng minh: VV\ 

1) Tam giác AOD đồng dạng với tam giác BOC. 

f Vị \ 0 


OA OB 

01) OÕ 


3) Tam giác AOB đồng dạng với tam giác DOC. 

® 31 Cho tư giác ABCD có CAD = CBD» Gọi O là giao điểm của AC 
’ và BD. Chứng minh: 

H ADB = ACB 2) OAOC = OB.OD. 



3) BAC = BDC; ABD = ACD. 

4) BAĨ) + BCD = 180° và ẨBC + ÃDC = 180°. 

ro* nu* A Dnn ' ♦ .V , . . _ 


ỹài 72: Cho tứ giác ABCD có hai đường chéo AC và BD cắt nhau tai O. 
f Cho biết. OA.OC = OB.OD ' 

1) Chửng minh: CAD = CBĨ); ÀDB = ÃCỀ. 

2) Chứng minh: ỖÃÕ = BDC; ẠpD = ẤCD. 

3) Chứng minh: BÃ!) + BCÌ) = 180° và ẤBC + ẤDC = 180°. 

Bài 73: Cho tứ giác ABCD có ẤDB = ẨCB. Gọi O ĩà giao điểm của AC 

va . r *' rên đường chéo BD lấy điểm M sao cho: MAD = BÃC . 

} J Chứng minh: tam giác AOB đồng dạng với tam giác DOC. 

% ^ ẼT*ác ADM đồng dạng với tam giác ACB và 

ị 3) Chứng m AC em” 1 giác ABM đ ° ng dạng với 43111 £i ác ACD và 

4) Chứng minh: AB.CD + AD.BC = AC.BD. 

Bài 74: Cho tứ giác ABCD có OA.OC = OB.OD với O là giao điểm của 

I AC ỵà BD. Trên đường chéo AC lấy điểm E sao cho: ÁBẼ = CBD. 

Ckứng' tam giác ẠỌB đồng dạng với tam giác DOC và tam 
píác AOD đồng dạng với tam giác BOC. 

^ AB^CD m AEBI) m dồng dạng với tam giác DCB và 


\v 

yV 

Ịệ,\ 
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3) Chứng minh: tạm giác EBC đông dạng VỜI tam giac AtíU Vã 

AD.BC = EC.BD. _ _ ^ 

4) Chứng minh: AB.CD + AD.BC — AC.BD. _• • . -lũrDri 

Bài 75: Cho tứ giác ABCD. Lấy điểm M nằm trong ÁBC sao cho MBC 

= ẤBĨ) và MCB = ÃDB. _____ % __.. nAn 

1) Chứng minh: tam giác BMC đồng dạng với tam giác BAD và 

viết các tỉ số đồng dạng. _ 

2) Chứng minh: AD-BC = MC.BD va 

3) Chứng minh: tam giác ABM đồng dạng với tam giác CBĐ và 
AB.CD = AM.BD 

4) Chứng minh: AM + MC 2: AC. Dấu xảy ra khi nào? 

5) Chứng minh: AB.CD + AD.BC > AC.BD. Dấu V xảy ra khi nào? 

Trường hợp: cạnh - cạnh - cạnh _ 

Bài 76: Cho goc nhọn xOỵ có tia phân ặác Ot-Trên tia Ox. lấy cảe&ểm 
A và ơ sao cho OA = 24cm OC’ = 18cm Trên tiaOy 


1) Chứng minh: tam giác ABH đồng dạng với tam giác A’B’H\ 

2) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác A’B’C’. 

Bài 80: Cho tam giác ABC vuông tại A và tam giác A*B’Ơ vuông tại A’ có các 

dường cao lần lượt là AH, A’H\ Biết rằng: = "^TgT * Chứng minh: 

1) Tam giác ABH dồng dạng với tam giác A’B’H’. . 

2) Tam giác ABC đồng dạng với tam giác A’B’C’. 

Bài 81: Cho hai tam giác nhọn ABC và A’B’C’ có các đường cao lần lượt 

. : AK AB AC 

la AH, AH . Biẹt rang: , - - A'c' 

1) Chứng minh: tam giac ABH đồng dạng với tam giác A'B’H’ và 
tam giác ACH đồng dạng với tam giác A’C’ir. 

2) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác A’B’C’ và 
AH AB Ậc BC 

A‘H’ A'B'" A'C' " B'C' 


s 


AB.AC 


3) Chứng minh: - aAB — = . ,p, A , r , 

C’ " " -A 

Bài 82: Tam giác ABH vuông tại H có: AB = 20cm, BH = 12cm. Trên tia 


đối của tia HB lấy điểm c sao cho AC = ^AH. Chứng minh: 

o 


Bài 77: 


1) Chứng minh: a.h 2 = b.hb = C.hc- 


2) Chứng minh: = %• = ” * 

a c b 

3) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác có độ dài 


các cạnh bằng độ dài cóc đường cao cùa tam giac ABC. 

Trường hợp: cạnh huyền cạnh góc vuông - tỉ sô đông dạng 
Bài 78: Cho tam giác ABC vuông tại A và tam giác A’B’C’ vuông tại A 

_^L=JíL=k (k> 0)f 

A’B’ B’C’ 


CÓ 


%'Ểsĩ 

1) Chứng minh: - k. 


2) Chứng minh; tam giác ABC đồng dạng với tam giac ABC. 

Bài 79: Cho tam giác ABC và tam giác A’B’C’ là hai tam^giác^nhọn co 

các đường cao lần lượt là AH, A’H. Bict răng: - A’B' 

ẤCỀ = Ấ 7 C 7 B'. 


ACB = A‘C'B\ 

• : ĩ 

4 ' : 

«• ; 

Email: daykemquynhon @gmail. com 


1} Tam giác ABH đồng dạng với tam giác CAH. 

2) BÃC =r 90°. _ _ - 

Bài 83: Cho tứ giác ABCD có ẼAĨ) = 90°,CBD = 90°, AB = 4cm. BD = 

6cm và CO = ôcm. Chứng minh: 

1) Tam giác ABD đồng dạng với tam giác BDC. 

2) Tứ giác ABCD là hình thang vuông. 

Bài 84: Cho tam giác ABC đồng dạng với tam giác ĐEF. Kẻ các đường 

cao AH và DK. . 

1) Chứng minh: tam giác ABH đồng dạng với tam giác DEK. 


2) Chứng minh: 


AH 


DK 

s 


AB _ AC 
DẼ ~ DF 

/ at -»\2 


BC 


EF 


. Từ đó rút ra nhận xét gì? 


3) Chứng minh: _ AAB l - = 

Sadet 


AB 


V 


DE 




. Từ đó rút ra nhận xét gì? 

AB 


Bài 85: Cho tam giác ABC và tam giác DEF có 


DE 


AC BC k 
DF " EF " 


(k > 0). Kẻ các đường cao AH và DK. 

X) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác DEF 

2) Chứng minh: tam giác ABH đồng dạng với tam giác DEK. 

3) Chứng minh: = k . Từ đó rút ra nhận xét gì? 


DK 
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ị 4) Chứng minh: = k 2 . Từ đó rút ra nhận xét J^ftp://sachviet.edu.vn2> Tính: MC ; BC theo a và b 

ị ; S ủDEF • V' nrư-.-L. o o A.I -- - ■> 

Bài 86: Cho tam giác ABC đồng dạng với tam giác ĐEF. Kẻ các đường 
trung tuyến AM và DN. Chứng minh: 


•i ; '. I 


BM AB 
EN ' DE 

4M AB 

2) Tam giác ABM đồng dạng với tam giác DEN và . 

Bài 87: Cho tam giác ABC đồng dạng với tam giác DEF. Kẻ các đường 
phân giác trong AI và DK. Chứng minh: 

I) Tam giác ABI đồng dạng với tam giác DEK. 

2 _AỊ_ r AB 

DK " DE ■ 

AB AC BC 

Bài 88: Cho tam giác ABC và tam giác DEF có — - — - gp - k 

(k > 0). Kẻ các đường trung tuyến AM, DN và các đường phân giác 
trong AI, DK. 

1) Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác DEB. 

2) Chứng minh: = k - Từ đó rút ra nhận xét gì? 

DN DK 

Bài 89: Một đường thẳng song song với cạnh BC của tam giác ABC cãt 

AD 1 

hai cạnh AB, AC ở D và E. Cho biết ^. 

Aỉ> ổ 

1) Chứng minh: tam giác ADE đồng dạng với tam giác ABC. 

2) Tính tỉ SỐ 1^21. . k ụ 

SạABC 

Bài 90: Cho tam giác ABC có D là trung điểm của AB, E là trung diêm 
của AC. 

1) Chứng minh: tam giác ADE đồng dạng với tam giác ABC. 

2) Tính tỉ số ậ^DẸ 1. 
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3} Tính: S\ABC> S/.ome theo a và b. 

Bài 93: Một đường thẳng song song với cạnh BC của tam giác ABC cắt 
AB, AC ờ D, E. Trên cạnh BC lấy điểm G, Cho biết S,iADE = 9 (cm 2 ), 
Saabo = 16 (cm 2 ). • r y 

1) Chứng minh: tam giác ADE đồng dạng vởì tam giác ABC và 
DE /Ị 


tính 


BC 




2) Tính . 

s, 


2) Tính tỉ số . :; ? 

^AABC 

Bài 91: Cho tam giác ABC có D thuộc canh AB, E thuộc cạnh AC sao 
cho DE // BC. Cho biết Saade = 9 (cm 2 ), Sxabc =16 (cmỊ 

1) Chứng minh: tam giác ADE đồng dạng với tam giác ABC. 

2) Tính AD.AE.DE 

AB AC BC * . ^ 

Bài 92: Cho tam giác ABC và M là một diểm tùy ý trên cạnh BC. 
MD // AC (D e AB), ME // AB (E € AC). Cho biết S^MD = a , Samce = b 
1) Chứng minh: tam giác BMD đồng dạng với tam giác MCE. 
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3) Tính Sadgê- 

BCED‘ 

Bài 94: Cho tam giác ABC có ba trung tuyến AD, BE, CF cắt nhau tại 

G. Trẽn các đoạn AD, BE, CF lần lượt lấy Aị, Bi, Ci với 

AA Ì _ BB X CC X _ •. ’ 

AD ■ BE “ ~cỆỹs 

1) Chứng minh: Aị, Bj, ơjlần lượt là trung điểm của AG, BG, CG. 

2) Chứng minh: tam giác AịBịCi đồng dạng với tam giác ABC. 

tr 3) Tính S -^°1 . 

^ABC 

Bài 95: Cho tam giác ABC có ba trung tuyến AD, BE, CF cắt nhau tại 
G. Trên các đoạn AD, BE, CF lần lượt lấy Ai, Bi, Ci với 

“ÃD ~ = -^p- -1 -Tính S ạAj3iCi nếu biết S^ABC = 128 (cm) 2> 

Bài 96: Cho tam giác ABC có ba trung tuyến AD, BE, CF và trọng tâm 

• G. Gọi M là trung điểm của BG. Đặt Saabc = s. 

1) Chứng minh: ~ = = 1 

AD BE CF 3 

2) Tính các diện tích SìBDG> S\Q0JVỈ theo s. 

Bài 97: Cho tam giác ABC có ba trung tuyến AD, BE, CF và trọng tâm G. 
Gọi M là trung điểm của BG. Đặt. Si là diện tích của một tarn giác có độ 
dài ba cạnh theo thứ tự bằng AD, BE, CF và s là diện tích tam giác ABC. 

DChứngminh: ^ = = " 

AD BE CF 3 

2) (vhiíng minh: Si =s 9S^GDM- 

3) Tính S,\GDM theo s. 

4) Chứng minh: s x = “S. 

4 

Bài 98: Cho điểm D ỏ miền trong tam giác ABC. Gọi M, N, p lần lượt là 
trọng tâm của tam giác ADB, tam giác ADC, tam giác BDC và Ề, F, 




. ế 
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G lán lượt ià trung diêm của AU, BU, cu. 

H v MN FG MN 

1 ) Tính tỉ sô PG ’ BC ’ BC ‘ 

2) Chứng minh: tam giác MNP đồng dạng với tam giác ABC. 


3) Tính tỉ số 


°AABC 

Bài 99: Cho hình thang ABCD ÍAB // CD). Hai đường chéo AC và BD 
cắt nhau tại o. Biết rằng 
AB = 6cffi,-CD = 8cm. 

1 ) Chứng minh: tam giác AOB đồng dạng với tam giác COD. 

S,\aob 


2 ) Tính 


,\COD 


Bài 100: Hình thang ABCD có đáy AB = â; CD = b. Hai đường chéo cắt nhau 
tai 0. Qua o vẽ đường thẳng vuông góc với AjB tại H và cắt CD tại KL 


l)Tfnh SSiẩr theo a và b. 2) Tinh fâ2l; |«2-. 



1 ) Tính các tỉ số 


DK DH 

G_ f*~ 

2) Tính tỉ số và suy ra diện tích tam giác DMN. 

Sadmnb KvP 7 

in. BÀI TẬP NÂNG CAO 

Bài 102: Cho tam giác ABC cóẤCB ■= 90 b + ẨBC. Kẻ dường cao AH của 

t am giác ABC. Chứng minh: AH 2 - BH.CH. 

Bàĩ 103: Cho tam giác ABC có ba góc nhọn và ba đường cao AD, BE, CF 
cắt nhau tại H. Chứng minh: H là giao điểm của ba đường phân giác 
trong cùa tam giác DEF. 

Bài 104: Cho tam giác ABC cân ồ A có AH và BK là hai đường cao. Biết 

rằng BC = a; AC = b. 

Tính HK theo a và b. 

Bài 105: Cho tam giác ABC nhọn có AD, BE, CF là ba đường cạo và H 
là trực tâm. Lấy Bi thuộc đoạn thẳng HB, Ci thuộc đoạn thẳng HC 
sao cho AB t C = ACiB = 90° .Chứng minh: ABi = ACi. 


• -d--—- 

. là trực tâm. Lấy B] thuộc đc 

i; ; sao cho AB t C = ACiB = 90° .c 

: 4' • 

-i. .* 
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iíai 106: Cho tam giác ABC có BC = a, AC = b, AB = c và a 2 = bc. Gọi 
h a , ht, h c lần lượt là độ dài đường cao kè từ A, 13, c của tam giác 
ABC. Chứng minh: tam giác ABC đồng dạng với tam giác có độ dài 
các cạnh bằng độ dài các đường cao cua tam giác ABC. 


Bài 107: Cho tam giác ABC vuông tại A có đường cao AH. Chứng minh: 
1 ) AB 2 = BH.BC và AC 2 = CH.BC. 


/Ị 


2) BC 2 = AB 2 + AC 2 ’ 
4) AH.BC = AB.AC. 


V 


3) AH 2 C= BH-CH. 
1 


5) 

A AH 2 


_ 1 _ 1 _ 
AB 2 4 AC 2 


Bài 108: Cho tam giác ABC có AB < AC và AD là đường phân giác 
trong. Vẽ tia Dx cùng phía A đối với BC sao cho CDx - BAO, I)x cắt 




AC tại E. Chứng minh: I)E = DB. 

Bài 109: Cho tam giác ABC có AI là đường phân giác trong. Kẻ BD .1 Aí 
tại D; CE -L AI tại E. 


Chứng minh: 


AD ID 


AE IE 

Bài 110: Cho tam giác ABC (AB < AC). Gọi E, F lần lượt là hình chiếu 
của B, C lẽn tia phân giác trong của góc A. Gọi K là giao điểm cũa 
FB và CE. Chứng minh: AK là tia phân giác của góc ngoài ỏ đính A 
của tam giác ABC. 

Bài 111: Cho tam giác ABC có AB = 9cm; BC = 16cm; B = 2C .Tính AC. 

Bài 112: Cho tam giác ABC có BC = a, AC = b, AB 55 c và ÍỈ = 2C. 
Chứng minh: b 2 = ac + c 2 . 

Bài 113: Cho tam giác ABC có AD là đường phân giác. Chứng minh: AD 2 
< AB.AC. 

Bài 114: Cho tam giác ABC có đường phân giác trong AI). Chứng minh: 
AD 2 = AB.AC - BD.CĐ. 

Bài Í15: Cho tam giác ABC có AB < AC và đườrig phân giác r.gcàì AE. 

Chứng minh: AE 2 = BE.CE - AB.AC. 

Bài 116: Cho tam giác ABC có các tiạ phân giác góc ngoài ở đỉnh B và 
c cắt nhau tại K. Đường thẳng vuông gốc với AK tại K cắt AB, AC 
theo thứ tự tại D, E. Chứng minh: tam giác DBK đồng dạng với tam 
. giácEKC. 

Bài 117: Cho tam giác ABC và tam giác A’B’C’ có BAC = BA'C; ABC 
+ ABC’ = 180 0: BAC = B VVC•; ĂBC + ATPc* = 180°; ABC < ABC'. 

Chứng minh: . . = —— . 

* A'C’ B'C’ 


Bài 118: Cho tam giác ABC có các đường trung tuyến AM và BN. Biết 
rằng: CAM — CBN = 30°. Chứng minh: tam giác ABC là tam giác đều. 
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Bai 119: Cho tàm giác ABC can ở A và H là trung diêm ciHttp?//^ơn^lí/t.CQlB¥ni29: Cho tam giác ABC vuông tại A, hình vuông EFGH nội tiếp tam 

hình chiếu vuông góc của H lên AC và o là trung diêm cua HI. Chưng — - ’ 771 * 1 "‘ ™ ^ ^ r '^ TT m ' ’ ”” 


I I 


minh: AO X BI 

Bài 120 : Cho tam giác ABC có hai đường cao BB’, CC’ cắt nhau tại H. 
Các đường thẳng vuông góc với AB, AC tại A cát BB\ CC theo thư tự 
tại M, N. Kẻ trung tuyến AJ của tam giác ABC. Chứng minh: AI J_ 

MN. 

Bài 121: Cho tam giác ABC có ba trung tuyến AD, BE, CF và trọng tâm G. 
Dặt Sj là diện tích của một tam giác có độ dài ba cạnh theo thứ tự bang 

AD, BE, CF và s là diện tích tam giác ABC. Chứng minh: S,- = ịs. 

Bài 122: Cho điểm D ở miền trong tam giác ABC. Gọi M, N, p lần lượt 
là trọng tâm của tam giác ADB, tam giác ADC, tam giác BDC. 

1) Chứng minh: MP // AC. 2) So sảnh: Samnp với S^VBC. 

Bài 123: Cho tam giác ABC. Lấy D thuộc cạnh BC; E thuộc cạnh AC. 
AD cắt BE ở 0. Cho biết AO = 36cm, DO = 9 cm, BO = EO = 18cm, 
BD = 12cm. Tính độ dài AC, BC. 

Bài. 124: Cho tam giác ABC cân ở A có BC = 2a. Gọi M là trung điem 
của BC. Lấy D thuộc cạnh AB và E thuộc cạnh AC sao cho 

DMẼ = ẤBC. ^ 

1) Chứng minh: BD.CE không đổi. _ 

2 ) Chứng minh: DM là tia phân giác của BDE. 

3) Nếu tam giác ABC đều cạnh bằng 2a. Tính chu vi của tam giác ADR 

Bài. 125: Cho tam giác ABC đểu có o là trọng tám. Gọi M thuộc BC vẽ 
MP 1 AB tại p, MQ 1 AC tại Q. MP cắt OB ở I; MQ cắt oc ở K. 

1 ) Chứng minh: MIOK là hình bình hành. 

2 ) PQ căt OM ở R. Chứng minh R là trung điểm của PQ^ 

Bàả 126: Cho hình bình hành ABCD có AC > BD. Kẻ CE X AB tại E, CF 
_L AD tại F. Chứng minh: AB.AE 4 AD~AF — AC“ 

Bàỉ 127: Cho hình chữ nhật ABCD có AD = mCD (m > 0). Lấy điểm M 
trên cạnh AB, tia phân giác của góc CDM căt BC ở p. Qưâ D ve 
dường thẳng vuông góc với DP cất dường thăng AB tại E. Chưng 
minh: DM = AM + mCP. 

Bài 128: Cho hinh thoi ABCD có độ đài cạnh là a và A = 60°. Đường 
thẳng qua C cắt tia đôi của tia BA, DA ồ M và N. Gọi K là giao điem 

của BN và ĐM. 

1 ) Chứng minh: BM.DN không đổi. 

^ 2) Chứng minh: BKD = 120°. 


• r 

l ị 
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giác ABC sao cho E € AB, F € AC, G e BC, H e BC. Tính EF nết 
biết BH - 2cm, CG = 8 cm. 

Bài 130: Cho hình vuông ABCD. Lấy p trên cạnh AB, Q trên cạnh BC sac 
cho BP = BQ. Gọi H là hình chiếu của B lén CP. Tính số đo DHQ. 

Bài 131: Cho hình vuông ABCD. M là một điểm bất kỳ thuộc cạnh BC. 

AM cắt DC tại p, DM cắt AB tại Q. Chứng minh: BP X CQ. 

Bài 132: Cho hình vuông ABCD. M là một điểm bất kì trên cạnh BC (M 
không trùng B, C). AM cắt CD tại E, DM cắt BE tại F, DM cắt AB tại 
G, CF cắt BG tại H. Chứng minh: CF X ME. 

Bài 133: Tứ giác ABCD có diện tích bằng 36 (cm) 2 , tam giác ABC cé 
diện tích bằng 11 (cm 2 ). Từ B kẻ đường thẳng song song với AC cắl 
DA, DC ở M, N. Tính diện tích tam giác DMN. 

Bài 134: Cho tứ giác ABCD có DAC = DBC. Chứng minh: AB.CD -» 
AD.BC = AC.BD. 

Bài 135: Cho tứ giác ABCD có ỏ là giao điểm của hai đường chéo và OA.OC 
= OB.OD với o là giao điểm. Chúng minh: AB.CD + AD.BC - ACJBD. 

Bài 136: Cho tứ giác ABCD. Chứng minh: AB.CD + AD.BC £ AC-BD 
pấu “=” xảy ra khi nào? 

Bài 137: Tứ giác ABCD có ẪBD = ẤCD = 90°. Gọi I, K ìần lượt là hìnỉ: 
chiếu của B, c lên AD; AC cắt BD ở O, CI cắt BK ở M. 

1) Chứng minh: tỉ số khoảng cách từ o đến BI, CK bằng . 

2 > Chứng minh: OM X AD. 

Sỏi Tệp TRẮC NGHIỆM.HỌC KÌ K 

ĐẠI SỐ 

Bài 1 : ( 2 x + 1X1 - 2 x) = ? 

a. 2x 2 - 1 b. 4x 2 — 1 c. 1 — 4x 2 d. 1 — 4x 

Bài 2: Tìm X biết: 3x 2 - 3(x + 2) (x - 2) = 12x . Giá trị của X là: 


a. 1 


b. -1 


c. 0 hoặc 1 

* 


d.A 

2 


/»• 


Bài 3: Cho đa thức A = (2a - b ) 3 - (a - b ) 3 - a 2 (7a - 15b) . Đa thức A sau 
khi thu gọn bằng: 

a. -SOa 1 ^ + 3ab 2 + 3ab 2 b. + 3ab 2 

c. 3ab 2 d. Sa 5 ^ 
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Bài 4: (x + y) 3 = ? 

a. (X + y)(x 2 - xy + y 2 ) 
c. X 3 - 3x 2 y + 3x/ - y 3 
Bài 5: Túih (3x - 4y) 2 
a. (3x + 4yX3x - 4y) 

c. 9x 2 + lẽy 2 + 24xy 
Bải 6: Kết quả của tích 3x(5 — x) là 

, , c- <y2 


b. X 3 + y 3 


http://sachviet.edu.vn 

Bài 16: Tìm X biết: X 2 (3 - x) + (x - lf = 0. Già trị của X tìm được là: 

a. 1 b. Ậ c. —— d. a, b, c đều sai 

3 3 oSal 

Bài 17: Cho biểu thức A = [2(x - yf - y (x - yý - x(x - y ) 2 J : (x - yỹ 

Khi dó V" 

a. A = 2 - V - X b. A = 2(x - y) - y + X 


d. Cả a, b và c đều sai. 


b. 9x 2 + 16/ 

d. Câ a, b và c đều sai 


a- 15 - 6x 


b. 15x- 3x 


c. 15x + 6x 

Bài 7: Chọn kết quâ đúng của phép chia 36x y~: 4xy 


d. 15x + 3x : 


a. -25 - X 


c. X 2 — 25 
Bài 8: Đẳng thức nào đúng? 

a. (x-2) 2 =4-4x + x 2 . 

c. (x-2) 2 = -(2-x) 2 . 

Bài 9: Đẳng thức nào đúng? 
a. 2 - X 2 = Ịx + \Ĩ2 Ị(x - >/ 2 ]. 

c. 2 - X 2 = ịyỈ2 - Xj 2 . 


b. 25 - X 2 
d. Cả a, b và c đều sai 


b. (x-2) 2 =x 2 -2x + 4. 
d. (x - 2) 2 = X 2 + 4x - 4. 




b. 2-X 2 =(2-x)(2 + x). 
d. 2-x 2 =(x + >/2)(>/2-x) 


Bài 10: Phán thức 
X - 2 


2 -,x 


bằng với phân thức nào sau đây: 

X — 2 

2 - X 


a. 


x-2 


b. 


2 

c. — 
2 


d.-1 




Bài 11: Cho 


a. X 


2-x 2 X 

. A - ĩ (A là đa thức). A bàng vói đa thức nào sau đày: 
x 2 -l x + l 

.2 tv.. . 1 ) - ~ - 1 d. X + 1) 


b. (x 2 - IXx +1) c. X - 1 


Bài 12: Đẳng thức nào đúng? 
a. ( x - 2 ) 2 =-(*- 2)_ 2 
c. (x-2) 2 = -(2-x)" 

Bài 13: Đẳng thức nào sai? 

a. 2-x 2 = -$ 2 +2. 

k 2 




t 


b. (x-ầf =-(x + 2)‘ 


c. (x - 2)‘ = -(2 - x)* d. (x - 2 Ỷ = (2 - x) 

Bài 13: Đẳng thức nào sai? 

a. 2-X 2 = -$ 2 + 2. b. (x + 3) 2 = (“X- 3 ) . 

c.2-* t -(2-x)‘. d. 2 -x*=(x + v/ 2 )(^ 2 -x) 

Bài 14: Đa thức A = (x 2 - 2y s )(x 2 + 2y 2 ) - X 2 (x 2 - 2y 2 ). Sau khi thu gọn 

CÓ dạng: _ • 

r 0 b. 4 / + 2x 2 -c. -2x 2 / - 4y 4 d. 2xV - 4y 4 

R — V 2 4- -J 2 hiết. x+v = 9vàx-v=5là: 


b. (x + 3) z = (-X - 3) 2 
d. 2-x 2 =(x + V2)(V2-x) 


a. A = 2 — y-x 
c. A = X - 3y 


b. A = 2(x - y) - y + X 
đ. b, c đều đúng. 

2 3 


2 3 4 

Bài 18: Mẫụ thức chung của các phân thức: —"T; _2 ; 71 , 

X - 2 4 - X X + 4x 


a. (X + 2)(x - 2) 


c.(x - 2)(x + 2) ! 



-- là: 

4 


b. (X - 2Kx + 2) 
d. b, c đều đúng. 


Bài 19: Cho M.- v - --- -- = - 

>ạtV2x + l (1-x) 


Khi đó M bằng: 








a. 0 ■ ■>0'^ b. 4/ + 2x 2 c. -2xV - 4y 4 d. 2xV - 4 y 4 ^ 

Bài 15: Giá trị cùa đa thức B = X 2 + y 2 biết X + y = 9 và X - y = 5 là: 

b. 53 c. 106 d. 56 


• 1 d. u ;/ 

“•4.1 •> 

■ gặl; Bài 15: Giá trị cùa đa thức B = 3 
: II a. 28 b. 53 

•ỉ* , * 

i ' ỷ •*: . 
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X 

a. — 
2 





K _ x 

b - 2 


2 

c. — 

X 


d.-l. 


X 


Ị _ x 2 

Bài 20: Phân thức ---=■■ bằng với phàn thức nào sau đây: 

X-1 


a. 


-X -1 


1 


b. 1: * 
1 


X + 1 


c.~ 


d- -X 


Y I 

Bài 21: Cho A = —“4 giá trị của A bằng 0 khi: 

X +1 


a. X = — 1 b. X = 0 c. X = 1 d. X = 2 

Bài 22: Đơn thức thích hợp điền vào ó trống đế được đắng thúc đúng: 

4x 2 - 4xy + - (2x - y) 


a. 1 


b. 4y 2 

Bài 23: Tính(2x + 3y)(2x - 3y)? 

a. 4x 2 - 9y 2 b. 4x 2 + 9>' 2 
Bài 24: Chọn câu đúng: 4x 2 - 9 = ? 
a. (4x - 9)(4x + 9) 
c) (2x - 3) 2 


í r 


c. V 
c. 2x 2 - 3/ 


d. 4 


d. 4x - 9y 


b. (2x — 3)(2x + 3) 
d. (4x + 3)(4x - 3) 
2 


Bài 25: Mẫu thức chung của hai phân thức - 2 

(1 ~ x) 

b. (1 - X) 2 


và 


3x(x -1) 


— là: 


a. 3x(x - l) 2 
c. 3x(l - x) 

Bài 26: Tính (2x + 3)(4x 2 - 6x + 9): 
a. 2x 3 + 27 b. 8x 3 - 27 


d. 3(x - 1X1 - xi 


c. 8x 3 + 28 d. (2x' + 3) 
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Bài 27: Phản thức nàó bàng phân thức 


-4 


a. 


X 


4 


b. 


(*-2ỳ 


c. 


xy + 2y 
X - 2 


http://sachviét 


d. 


X - 2 


xy-2y x(y - 2) 

Bài 28: Tính (3x — 2) 2 được kết quả là: 

a. 9x 2 -4 b. 9x 2 + 4 c. 9X 2 - 12x + 4 d. 9x 2 + 12x + 4 

Bài 29: Biểu thức thích hợp phải điền vào chổ trống (~.) của (2x - 3X.) = 

8a 3 - 27 là: - 

a. 4a 2 -6a + 9 b- 4a 2 + 6a + 9 

C- 4a :: + 12a + 9 d. 4a 2 - 12a + 9 

Bài 30: Thương của phép chia đa thức 14x 3 y 2 - 21x a y 3 cho đơn thức 'ỉ^ỹ 2 là: 

a. 2 - 3y b. 2x - 3y c. 2x - 3 d. 2 + 3y 

Bài 31: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD), biết số đo Â = 125°. Số 

đo c là 

0 b. 55° c. 65° d. 125° 


00 u la: 

a. 45° b. 55° 

Bài 32: Chọn câu sai: (x - y) 2 = ? 

_ 2 rv* . 2 


a. X* - 2xy + y a b. y 2 - 2xy + X 2 

c. (x - yXx - y) d. X 2 - y 2 

Bài 33: Chọn câu đúng: Chia đa thức(x 3 — y 3 ) cho đa thức (x - y) được 
thương là: 

a. X 2 - 2xy + y 2 b. X 2 + xy + y 2 

c. X 2 - xy + y 2 đ. X 2 + y 2 

Bài 34: Chọn câu sai: X 2 + y 2 = ? 

a. (x 4- y) 2 b. (x - y) 2 + 2xy c. y 2 + X 2 d. (x + y) 2 - 2xy 

Bài 35: Chọn cáu sai: 2006 2 - 2003 2 chia hết cho: 
a. 3 b. 4009 

c. 3 và 4009 

Bài 36: (x - 2f: (2 - x) 2 = ? 

a. 2 - X b. 

c. —(x - 2) đ. a, b và c đều sai 


b. 4009 

d. a, b, c đều sai. 







HÌNH HỌC 

I 


V 

Bài 1: Đánh dâu đúng (Đ) sai (S) vào ô thích hợp: 

a. Tứ giác có hai đường chéo bằng nhau là hình thang cân 

b. Hình bình hành có các cặp góc đôi bằng nhau 

c. Hìrih thang có 2 góc bằng nhau là hình thang cân 

d. Tứ giác có 2 cạnh đối bằng nhau là hình bình hành 
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b. Hình bình hành có 2 đường chéo bằng nhau 

c. Hình chử nhật có 4 cạnh bằng nhau. 

d. Hình thang cân có 2 góc kề 1 đáy bằng nhau. 

Bài 3: Dừng ký hiệu -> để nôi các ý đúng với nhau. 

a. Hình thang có 2 đường chéo bằng nhau là 1) Hình bình hành 

b. Tứ giác có 2 cạnh đối song song và bằng 2) Hình chữ nhật 

. . nhau là íf^ - Hình thang cân 

Bài 4: Cho hình thang cân ABCD (AB // CD). Có c = 60° và AB = AD. Số 

đo DBC là: 

a. 80° b. 90° C- 100° d. 120° 


Bài 5: Tứ giác ABCD CÓ A =s 2B = 2C = 4D. Số đo góc A bằng: 

a. 40° b. 90° c. 120° d. 160° • 

Bài 6: Đé tứ giác ABCD là hình thang cân ta Cần CÓ: 

a. AB // CD và góc A bàng góc B b. AB // CD và AB = CD 
c. AB // CD và AD = BC d. Cả 3 câu a, b, c đều sai 

Bài 7: Hai điểm A và B đối xứng với nhau qua đường thẳng d. Khi d 
a. Vuông góc với đoạn AB b. Đi qua trung điểm cùa đoạn AB 

c. Là điíờng trung trực của đoạn AB d. Cả a, b và c đều sai 
Bài 8: Để một tứ giác là hình bình hành ta cần chứng minh: 

a. Tứ giác có hai cạnh đôi bằng nhau 

b. Tứ giác có hai góc đối bằng nhau 

c. Tứ giác có một cập cạnh đối song song và một cặp đối bằng nhau 

d. Cà 3 câu a, b, c đều sai 

Bài 9: Trong hình bình hành có tính chất sau: 

a. Hai dường chéo bằng nhau b. Hai góc đối bù nhau 
c. Các cạnh đối bằng nhau d. Cả 3 câu trôn đều sai 

Bài 10: Trong các tính chất của hình bình hành, tính chất nào sai? 

a. Các góc đôi bằng nhau 

b. Các cạnh đối bằng nhau 

c. Hai đường chéo bằng nhau 

d. Hai dường chéo cắt nhau tại trung điềm của mỗi đường. 

Bài 11: Trong các hình sau hình nào có trục đối xứng 

a. Hình thang cân b. Hình thang 

c. Hình bình hành d. Hình thang vuông 

Bài 12: Cho hình thang ABCD (AB // CD). Có A = 135° thì số đo D bằng 

b. 45° •' 

d. Cả a, b và c đều sai. 


a. 55° 
c. 35° 
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Bài 13: Trong các hình được liệt kê sáu, hình nào có trục đô' xứng? 

a. Hình thoi. k* Đoạn thăng 

c. Hình chữ nhật d. Cá a, b, c đeu đung. 

Bài 14: Câu phát biểu nào sau đây là đúng? 

a. Hình chữ nhật thì có một gốc vuông. 

b. Tứ giác có hai dường chéo vuông góc là hình thoi. 

c. Hình bình hành thì có hai đường chéo bằng nhau. 

d. Hình bình hành có một đường chéo là đường phân giác của một 

góc là hình thoi. 

Bài 15: Đường chéo của hình vuông dài 2m. Cạnh của hình vuông đó là 

4 1 3 

a. Im b, \Ỉ2m c. d. -m. - 

Bài 16: Hình thoi ABCD có AC = 8cm; BĐ = 6cm. Cạnh của hình thoi có độ 
lài 

a. 5cm b. 9cm c. lOcm d. 12cm 

Bài 17: Trong các hình được liệt kê sau; hình nào có tâm đối xứng, 

a. Hình thoi. * b. Tạm giác đều 

c. Hình thang d. Cá a, b, e đều đúng. 

Bài 18: Câu phát biểu nào sau đây là sai? 

a. Tứ giác có một góc vuông ỉà hình chữ nhật. 

b. Hình bình hẩnh thì có hai đường chéo vuông góc là hình thoi. 

c. Hĩnh bình hành thì tâm đối xứng. 

d. I -Bnh chữ nhật có mọt dường chéo là phân giác của một góc là hình vuông. 
Bài 19: Cho hỉnh thoi ABCD, đường chéo AC dài 4m, dường chéo BD 

đài 2m. Cạnh của hình thoi dài: 

âjm bJo • .. c. 3 m 

Bài 20: Hình thoi ABCD có Â * 60°; cạnh cùa hình thoi dài 2m. Đường 
chéo BD dài: . r*’ 


c. Â = 36°; B = 72° ;C = 108°;5 = 144° 

d. Â = 144°;B = 108°;C = 72°;D = 36° . 1 « 

Bài 24: E)ộ dài hai đường chéo của hình thoi là 24 cm và 32cm. Độ dài 


d. 30cm 


d. 4 trục 




a. 2m b.sỉoĩĩi ị c. 3m d. |m 

Bài 21: Tam giác ABC vuông tại A có BC = 5cm. Độ dài trung tuyến AM là: 

z \ <? ^ ^ 

_ ^ Vv KAYV. - > \ n 1 ílnm H 5 


d. ~m 
2 


o_ 

a* — cm 


B.-UU b. 5cm • c. lOcm d. 2,5cm. 

4 . ị^s> 

Bài 22: Hình nào sau đây không có tâm đối xứng? 

a. Hình vuông b. Hình thang cân 

c. Hình bình hành đ. Hình thoi 


;■ ị • 

;ị 


Bài 23: Tứ giác ABCD có Â :B:C:D = 1 : 2 : 3 : 4. Số đo các góc của tứ 
giác là: 

a. Â = 40°; B = 80°;c = 120°; D = 160° 

^ ^ _ _ A 

u À _ T> _ _ ĩS - QA° 


Eụịail. 


b. Ã = B = c = D = 90 
4uftkemquyiihoii@gmail.com 


cạnh của hình thoi là: 
a. 40cm b. 20cm c. 28cm 

Bài 25: Hình bình hành có bao nhiêu trục đối xứng? 

â. 0 trục b. 1 trục • c. 2 trục:/ * 

Bài 26: Mệnh đề nào sau đây là sai: 

a. Tứ giác có ba góc vuông là hình chữ nhật 

b. Tứ giác có bốn cạnh bằng nhau là hình thoi 

c. Hình chữ nhật có hai đường chéo bằng nhau là hình vuông 

d. Hình chữ nhật có một đường chéo là tia phân giác của một góc là 

Bài 27: Cho hĩnh thang ABCD <AB // CD). Có M, N lần lượt là trung điếm 
của AD, BC. Biết AB = 7cm và CD = llcm. Độ đài đoạn MN là: 
a. 4cm b. 9cm c. 12cm d 18cm 

Bài 28: Dấu hiệu nào sau đây không là dấu hiệu nhận biết hình chữ nhật? 

a. Tứ giác có ba góc vuông. 

b. Hình bình hành có một góc vuông 

c Hình bình hành có hai đường chéo bằng nhau 

d. Hình bình hành có hai đường chéo vuông góc. 

Bài 29: Chọn đáp án đúng để điền vào chổ trống: “Trong tam giác 

vuông,.bằng nửa cạnh huyền” 

a. Đường trung tuyến ứng với cạnh huyền 

b. Đường trung trực ứng với cạnh huyền 

c. Đường cao ứng với cạnh huyền 

d. Đường phân giác ứng với cạnh huyên 

Bài 30: Chọn câu trả. lời sai: Cho hình thang vuông ABCD ( A - D = 90° > 
có B - 120° thì: 

a. B = 2c b. Â-C = 30° 

c. a, bđềusai __ d - 9 ’ b đề v đ l n JL . , 

Bài 31: Tứ giác ABCD có AC 1 BD tại o. Để ABCD là hình thoi cân 
phải thêm điều kiện: 

a. AB = BC b. AB // CD 

c. o là trung điểm của AC và BD d. AC = BD. 

Bài 32: Chọn câu đúng: Hình chữ nhật trở thành hình vuông nếu cỏ: 

a. Hai đường chéo bàng nhau 

b. Một đường chéo là phân giác của một góc 

c. Bốn góc vuông ! ■ 

d. Hai đường chéc cắt nhau tại trung điểm mỗi đường. 
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a. Hình chữ nhật có tất cả các tính chát của hình thang cân và hình 1 ** 


í 


I I 


•» I 


bình hành. 

I). Hình vuông có tất cả các tính chát của hình chữ nhật và hình thoi 
c. Hình chữ nhật có tâ't cả các tính chất của hình thoi, 
đ. Hình thoi có tất cả các tính chất của hình bình hành. 

Bài 34: Chọn câu đúng: 

a. Đường trung tuyến trong tam giác bàng nửa cạnh huyền. 

b. Đường trung tuyến trong tam giác vuông bằng nửa cạnh huyền. 

c. Đường trung tuyến ứng với cạnh huyền trong tam giác vuông bằng 
nửa cạnh huyền. 

d. Hai câu B, c đều đúng. 

Bài 35: Chọn câu sai: Một tam giác là tam giác vuông nếu có: 

a. Tồng bình phương hai cạnh bằng bình phương cạnh thứ ba 

b. Độ dài đuờng trung tuyến bằng nửa độ dài một cạnh 

c. Tổng hai góc bằng 90° 

d. Độ dài đường trung tuyến bằng nửa độ dài cạnh tương ứng. 




s* 


3fii Tệp TRẮC nghiệm học kì II 

ĐẠI SỐ 

Bài 1: Phương trinh x(x + 2) = u cỏ tập hợp nghiệm là: 

a. s = {0} b. s = {21 c. s = { 0 ; 2Ị d. s = {0; -2) 

Bài 2: Giá trị X = 2 là nghiệm của phương trinh nào trong các phương 
trình sau đây: r \ỷ 

a. X 2 2 = 0 b. X 2 - 2 = 0 c. X - 2 = 0 đ- X + 2 = 0 

X 5 71 r 

Bài 3: Phương trình = 0 có điều kiện xác định là: 


^fỹị. 


X +*3 2x - 4 

a. X ỹí —3; x * 2 
c. X * —3; X * -1; X 7 = -2 


b.x* -2; X * 3 

c. X * -ứ, X * -i; X * d. X * -3; X * 2; X * -2 

Bài 4: Phương trình 5x = 0 có nghiệm là: 

a. X = 5 b. X = 0 c. X = -5 d. X = 1/5 

- V 3 4 

Bài 5: Điều kiện xác định của phương trình: 

s 

X * 3 . íx 5* -3 

X 5* 2 


X + 3 X - 2 


= 0 là: 


a. 


X * 2 


b. 


X * 0 

X ^ 3 


X * -3 
X * -2 


Bài 6: Tập nghiệm của phương trình (x — 2Xx 2 + 9) = 0 là: 

a, s= {2} b. s = (-9; 2) c. s = 19; 2} d. s = (0; 2) 


. •• J 

• • 

J ! 210 
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Emùũ: daykemquynhon@gmaiLcom 


a. Một nghiệm b. Hai nghiệm c. Vô nghiệm d. Vô số nghiệm 

Bài 8: Điều kiện xác định của phương trình ^ r = 7 là: 

x(x -5) 


X -5 


a.x#0 b. x*5 c. x*0vàx*5 d.x*-5 

Bài 9: Cho biết a < b thì bất đẳng thức nào sau đây là sai: 

2 2 


2 2 

a. -a < -b 
3 3 




b. a-b<0 ■ c. - oa > - 5b d. ~~a< -4 b 

_< 3 3 


Bài 10: Trong các phương trình sau, phương trình nào là phương trình 
- bậc nhất 1 ẩn: 


. bạc nhãt 1 ãn: 

a. -4-5-0 b. 4x - 6 SE 0 c. X 2 - 9 = 0 d. Ơ3 

X 

Bài 11: Số nghiệm của phương trình (x + l)(x 2 + 4) = 0 là: 

a. 1 b. 2 c. 3 d. 4 

Bài 12: Phương trình X - 1 = 0 tương đương với phương trình sau: 
a. X + 2 = -3 b. x(x - 1) = 0 ‘ 

,c. 4x + 5 = 0 d. x 2 - 1 = 0 

Bài 13: Phương trình + ■■■■■■ ^ = 0 có diều kiện xác định là: 

X -1 X + 2 

a. X í 1 b. X * -2 

c. X * 1; X * -2 d. X * -1; X * 2 

Bài 14: Giá trị của m để phương trinh 4x + m = 0 có nghiệm X = -2 là: 


a: 8 b. -6 - c. 6 d. -8 

Bài 15: Phương trình (3x + 2Xx - 1) = 0 có tập hợp nghiệm là: 

Í2 1 f o ì rơi 

a. s - 0 b. s = <-:ú c.S = i--:-ll d.S = J-f -l 


(2 ,1 

► c. s = ■ 

2 J 

í 2 ì 


d.s = 

;li 

13 J 


. 3/, 1 

[ 3’ 1 


a. 2x + 1 = -X + 2 b. x(x - 1) = 0 

c. X + 5 2 2{x - 1) d. 3x + 5 = 0 

Bài 17: Phương trình ax + b = 0 (với a * 0) là phương tr ình : 

a. Luôn có một nghiệm. 

b. Luôn có hai nghiệm. 

c. Không có nghiệm; 

d. Chua thể xác định dược số nghiệm. 

Bài 18: Phương trình 2x = 0 là phương trình: 

a. Có một nghiệm b. Có tập nghiệm là: {2} 

c. Có tập nghiệm là: {—2Ị. d. Có tập nghiệm là: 0 

Bài 19: Tập nghiệm của phương trình X 2 - 1 = 0 là: 
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. M.U • b. 0 c. {-1} a • 

Bài 20Ỉ ềnh vẽ sau la biểu diên tập nghiệm của bất phương trình: 

\\\\\\ -* 

0 — 2 c. X < —2 d. X £ -2 

a. X < - z u. ^ 

Bài 21: Điều kiện xác định của phương trình: 

_J__ T 2 + g ,òlà: 

X -4 (x-l)(x-4) 

, [^4 ' 

, b. c ' 1 

X 1 [x ^ —1 1- "" * 'v 

Bài 22: Tập nghiệm của phương trình: (x 2 + 9)(x - 1) = 0 là: 

»■ s = 11; 3; -31 . d. s = ỉ-lĩ-9) 

c. s = 11) • , d ‘I" M 9 

Bài 23: Tính (3x- 2X3x + 2) được kết quả Ịà: 

a.9x 2 -4 ‘ b.9x* + 4 

c. 9 x 2 -12x + 4 d. 9x 2 + 12x + 4 

Bàì 24: Đẳng thức nào sau đày sai: 

à. u ; 1X1 - *> = 1 "... b. 3> 

Bài 25: Thưólg cua phép chia đa thức 25aV - lOaV cho đon thức 

a^a — 2b 2 b. 5 + 2b c. 5a - b đ. õa - 2b 

Bài 26: Trong các phương trình sau, phương trình nào nghiẹm đung VỚI 

“í* , ' . b. Oĩ: +7 = 1 AS 7 

lựXo 4 «* - 1) - ** -Ằ-'» 

Bài 27: Trong các phương trình sau, phương trình nào có tập nghiệm là 

s = { 0 ; 11 : 

a. (X + 2)(x - 3) = 7 


d. {0} 


£L 


X * 4 
X * 1 


X ^ -4 
X * 1 



b. x(x-l) =0 


a. (X + ZẦX- o> = í. x + 2 

^ ^ 7x 

c. (3x - 2)(x + 5) = 0 -• d ' (x - 2)(x +^3) 



c. (3x - 2)(x + 5) = 0 u ' (x - 2)(x + 3) 0 

Bài 28: Trong các bất phương trình sau, bất phương trình nào không là 

bất phương trình một ẩn: 
a Ox+■ 7 ỉo \ b. (X - l)(x + 2) < 0 

c 3 - X ^ 0 d. x~ + 2 á 0 

Bài 29: Cho m + 1 > n + 1. Trong các khẳng đinh sau, khẳng định, nào sai: 
a. m > n b m - 3 > n -3 c. m < n d. m + 5 > n + 5 

Bài 30: Phương trình: 7x - 9 = 5x + 7 có nghiệm là: 

2.X -S b. X = 1 c. X = 2 d. Kết quả khác. 

daykemquynhon@gmail.com 

n 


Bài 31: Điều kiện xác định của phương trình: 


7x4 2 


là: 


a. X * 0 và X * 3 
c. X * 3 


X* ~3x 

b. X* 0 

d. X * 0 và X Ti -3 



HÌNH HỌC 

Bài 1: Cho hình vẽ: EF // BC. Áp dụng hệ quả định lí Talet ta có: 

,-ịA. c. A 


EF 

AE 

K 

EF 

AF 

a ‘ BC “ 

EB 

u. 

BC fc 

EF 

AE 


EF 

AE 

c ' ẸC‘ 

AF 


BC 

AB 

Bài 2: Chc 

'.hình vẽ 

BK là tia 

phân 

giác 



đây là đứng: 




A 


KB 

AB 

b. 

KC 

BC 


BK 

AB 

d. 

AK 

BC 



KC BC 


KA 

AB 

BC 


AB 

KC 

AC 



Bài 3: Tam giác ABC và tam giác EFG có: 


AB 

EG 


BC 

GF 


CA 

ẼF 


. Kết luận 


nào sau đây ĩà đúng: 

a. Tam giác ABC đồng dạng với tam giác EFG 

b. Tam giác ABC đồng dậng với tam giác EGF 

c. Tam giác ABC đồng dạng với tam giác GFE 

d. Tam giác ABC đồng dạng với tam giác FGE. 

Bài 4: Cho tam giác ABC. Một đường thẳng d ' r song song với BC cắt 
cạnh AB và AC lần ỉượt tại M và N. Hãy chọn câu đúng: 


a. 


MN _ AM b MN _ AN 


AB _ AC 
c * ÌVĨB~AN 


AN _ AM 
■ AC “ MB 


BC MB BC AC 

Bài 5: Cho tam giác ABC có Ẩ = 40°; ố = 80° và tam giác DEF có 

Ê = 40°; D = 60°. Chọn câu đúng: 

a. aABC w ADEF b. AFED ư) ACBA 

c. <iACB iữ AEFD d. AI)FE ưì aCBA 

Bài 6: Cho tam giác ABC, D e AB; E e AC sao cho DE // BC. Áp dụng 
định lí Talét vầo AABC ta có tỉ lệ thức sau: 


a. 


AD _ AE 
DB " EC 


V 

i 




, BD ac AD bc , „ . ... .. r . 

b. —— = —— c. —— = —— d. Ca a, b và c (lêu sai 

AB EC AB de 
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Bai 7: Chõ tam giác ABC, D e AB; E e AC sao cho DIfi$pự£/.s$ÍỄiviet.egyj^]§ : Nếu tam giác ABC đồng dạng với tam giác AjB’C theo tỉ so 

3 


■i 

* 

:< I 


ẵ ■ 
3 

•5 ỉ 

•ii 


'í . Ị 
■1 • i 


i! 

I' • 




• i 


ệỆ = ẵ và AC = lOcm. Tính AE và EC 
DB 3 

a. AE = 2cm; EC = 8cm b. AE = 6cm; EC = 4cm 

c. AE = 4cm EC = 6cm d. Cả a, b và c đều sai 

DB 

Bài 8: Cho tam giác ABC có AD là phân giác, tính tỉ số ^ biết 
AB = 4cm; AC = 8cm; BC = lOcm. 


DB 5 


- = ^ u 5® =2 c. - 4 d. Cả a, b và c đều sai. 

a DC~4 b - DC _ ' DC 2 _ 

Bài 9: Cho tam giác ABC có AB = 2cm, AC = 4cm, BC = 8cm và tam 
giuc DEF có EF = 6cm, DF = 12em, DE = 3cm.Ta có thể kết luận: 

a. '\ABC đồng dạng với ADEF (đúng đỉnh tương ứng) 

b. A-íVBO đồng dạng với ADFE (đúng đỉnh tương ứng) 

c. ẤaBC đồng dạng với AFDE (đúng đĩnh tương ứng) 

d. Ca a, b và c dều sai. 

Bài 10: < )ho tam giác ABC và tam giác DEF có — = — - Để hai tam 

giác nãy đồng dạng theo trường hợp cạnh-góc-cạnh thì tà cần có 
thêm diều kiện gì? 

a. Góc A bằng góc E b. Góc B băng góc D 

c. Góc c bằng góc F d. Cả a, b và c đều sai 

Bài 11: Cho tam giác ABC đồng dạng với tam giác MNP (đã viết đúng- 
đỉnh tương ứng). Biết Ã = 100° và N = 20°. Tính góc C? 

- 1 A 




a. c = 20° 

c. C = 60° 


b. c - 100 v 

d. Cả a, b và c đều sai. 


Bài 12: Cho biết ~ = ị và CD = 8cm. Độ dài AB là: 

CD 5 y r 

a. 40cm b. — cm c. 3,6cm d. 4,8cm 

Bài 13: Cho tam giác ABC, M thuộc cạnh AB, N thuộc cạnh AC sao cho 

MN 1A . 


MN 

MN // BC và AM = 2 MB. Tỉ số ^ là: 

DU 

b. - 


-I 


a. 2 b. r- c. 3 

2 

Bài 14: Cho tam giác ABC có AB = 5em, AC = 6cm, BC = 7cm, phan 
giác Ap| Độ dài BD là: 

b. 35cm c. llcm 


35 

a. ~ cm 


, 42 

d - n cm 


I . 

- ; . 
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d. Cả a, b và c đúng. 


tam giác A’B’C’ đồng dạng với tam giác A”B”C” theo tỉ số ị thì tam 

• ■ '<v z 

giác ABC đồng dạng với tam giác A”B”C” theo tỉ sô. 

a. — b. — c. y đ. 6 

2 3 6 

AR 3 

Bài 16: Cho biết —- - 4 và AB = 12dm. Độ dài EF là: 

EF . 4 

a. 16cm b. 9dm c. 16dm d. 9cm 

Bài 17: Cho tam giác ABC có D € AB, E e AC. Nếu DE // BC thì: 

AD AE b AD = DE 

a ' ÃB ~ ÃC _ bísH' * AB BC 

Ộe _ AE 
c ' BC AC 
Bài 18: Tứ giác đều là: 

a. Hình chữ nhật b. Hình vuông 

Cí Hình thoi ‘ d. Cả a, b và c đều đúng. 

Bài 19: Cho tam giác ABC và tam giác HIK có Â = H và c = I thì: 

a. Tam giác ABC đồng dạng tam giác HKI 

b. Tam giác ACB đồng dạng tam giác HIK 

c. Tam giác BCA đồng dạng tam giác HIK 

d. Tất cả a, b và c đều đúng 

Bài 20: Cho tam giác EFÁ1 Một đường thẳng d song song với EF cắt các 
cạnh AE và AF lần lượt tại M và N. Tỉ lệ thức nào sau đây là đúng: 

AM AN b MN AN MN _ AM 

a ' ĂẼ~ÃF EF ” AF c ' EF ME 
Bài 21: Hai đoạn thẳng AB và CD tá lệ với 4 và 3 thì: 

AB _ 3 

CD 4 
AB _ CD 

4’ 3 

Bài 22: Trong hình vẽ cho MN // CB thì: 

ẦM AN ' 


d. a và b đúng 


a. 


c. 


b. AB + CD = 7 
d. AB = 4 và CD = 3 

c 


a. B =- A 


AM AB 
c ‘ AN AC 


b. 


AB NC 


d AM _ AN 
■ MB~AC 
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Bài 23: Tam giác ABC đồng dạng với tam giác B’A’C’ thh 
a Â=Â’ b. C = B' c. Â=rC’ d. B = Ấ‘ 

Bài 24: Chọn ra câu đúng: 

a. Hai tam giác đồng dạng thì bằng nhau. 

b. Hai tam giác bằng nhau thì đồng dạng. 

c. Hai tam giác cân thi đồng dạng. 

d. Bất ki hai tam giác vuông nào cũng là hai tam giác đông dạng nhau. 

Bài 25: Cho tam giác ABC. Mặt đựỉmg thẳng d song song với BC: cắt 
cạnh AB và AC lằn lượt tại I và K. TĨ lệ thức nào sau dây là đúng; 


Bài 32: Cho tam giác ABC đồng dạng với tam giác A T B’C’ theo tỉ số 

đồng dạng k =|. Gọi AM, A’M’ thứ tự là trung tuyến của tam giác 

3 


A’B’C\ Biết A'M’ = 15cm thì độ dài của AM là: 
a. 6cm b. lOcm c. 12cm 


a. 


IK 

BC 


AK 

AC 


b. 


IK 

BC 


AI 

IB 


AK_AĨ , AB 
AC ~ IB ■ IB 


AC 

AK 


AB 


a. 6cm b. lOcm c. 12cm d. 22,5cm 

Bài 33: Hình hộp chữ nhật ABCD.A’B Í C’D’ có số cặp mặt phảng song 
song là: ^ 

a. 2 b. 3 <f ^ r “ 1 d. 6 

Bài 34: Hình hộp chữ nhật ABCD.A’B’C’Đ’ có AB = 3cm, BC = 4cm, AA’ 
. = 6cm. Thể tích hình hộp chữ nhật này lả: 

a. 84cm 3 b. 60cm 3 c. 72cm 3 d. 42cm 3 


Bài 26: Cho tam giác ABC đồng dạng với tam giác DEF, — - 2 và 

diện tích tam giác t)EF = 18cm 2 thì diện tích tam giác ABC bằng: 
a. I8cm 2 b. 36cm 2 c. 54cm 2 d. 72cm 2 J 

Bài 27: Một hình hộp chữ nhật có 3 kích thước là 5cm, 8cm, 7cm. Thể 

tích hình hộp chữ nhật là: - ^ 

a. 20cm 3 b. 47cm 3 c. 140cm 3 d. 280cm 3 

Bài 28: Hình bình hành có hai cạnh kề bằng nhau thì hình đó là: 

— b. Hành thoi . 





a. Hình chữ nhật 
c. Hình thang cân 




c. Hình thang cân d- tnnn vuong. 

Bài 29: Hình thoi cần có thêm điều kiện gì sau đây để nó là hình vuông? 

à. Có một góc vuông ị b - Có hai : bằng nhau 

c. Co hai đường chéo vuông góc đ. Có các cạnh đối băng nhau. 

Bài 30: Cho hình thang ABCD (AB // CD). cỏ M. N lẳn lượt là trung điểm 
càa AD, BC. Biết AB = 9cm và CD - 15cm. Độ dài đoạn MN là: 

a. 4,5cm 4 7,5cm c. 12cm d. 18cm 

Bài 31: Cho tam giác A’B’C’ đồng dạng với tam giác ABC theo tỉ số 

đồng dạng k = |-, hiệu chu vi của hai tam giác là lOdm. Chu vi của 

tam giác ATTC’ là: 
a. 15dm b. 20dm 

daykeiĩiqiiynhon @gmail.cotìì 
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c. 25dm 


d. 30dm. 
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